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1977 


ಕನ್ನಡ ಅಧ್ಯಯನ ನಿಭಾಗ 
ಕೃಷಿ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯ, ಬೆಂಗಳೂರು-560924 


ಮುನ್ನುಡಿ 


ಇಂದಿನ ವಿಶ್ವದಲ್ಲಿನ ನಾಗಾಲೋಟದ ಜನಸಂಖ್ಯೆ ತಂದೊಡ್ಡಿದ ಹಲವಾರು ಸಮಸ್ಯೆ 

ಗಳಿಗೆ ಕೃಷಿ ಉತ್ಪಾದನೆಯ ಹಬ್ಬಳವೇ ಬಹುಮಟ್ಟಿಗೆ ಪರಿಹಾರ ಒದಗಿಸಲು ಸಾಧ್ಯ. 
ಕೃಷಿಉತ್ಪಾದನೆಯ ಹೆಬ್ಬಳವುಕೃಷಿ ಸಂಶೋಧನೆಗಳ ಫಲಿತಾಂಶಿಗಳನ್ನಳವಡಿಸುವಿಕೆಯನ್ನು 
ಅವಲಂಬಿಸಿದೆ. ಕಳೆದ ಒಂದು ದಶಕದಲ್ಲಿ ಕೃಷಿ ಸಂಶೋಧನೆಯು ನಾನಾಮುಖವಾಗಿ 
ಬಳೆದಿದ. ಅದರ ಪ್ರಯೋಜನವನ್ನು ಕೆಲವು ರೃತರು ಪಡೆದಿದ್ದಾರೆ. ಅವರಲ್ಲಿ ಕೆಲವರು 
ಸಾಧನಯನ್ನು ನಾವು ಸಾಧಿಸಲು 


ಹೆಚ್ಚಿನ ಪ್ರುಗತಿಯನ್ನು ಸಾಧಿಸಿ, ಜಾಗತಿಕ ಗರಿಷ್ಠ ಸಾ 





ತ 


4 


ದ 

ಟೆ 

ಸಾಧ್ಯವೆಂಬ ಭರವಸೆಯ ದೃಷ್ಟಾಂತವೆನಿಸಿದ್ದಾರೆ. ಈ ಆಳವಡಿಕೆ ಹಾಗೂ ಸಾಧನಗಳು 
ಉಳಿಯದೆ ಸಾರ್ವತ್ರಿಕವಾಗಬೇಕು. ಆಗ ರಾಷ್ಟ್ರದಲ್ಲಿ ನಿಜವಾದ 


ಇಗೂ ಸಾಮಾಜಕ ಕಲ್ಯಾಣ ಮೂಡಿಬರುತ್ತದ. ಈ ಕಾರ್ಯಸಾಧನೆ 
ಸಾಹಿತ್ಯ ರಿಚನಿಯು ಮಹತ್ವದ ಲಂಶವಾಗಿದ. ಈ ದೃಷ್ಟಿಯಲ್ಲಿ 


ಪುಸ್ತಕಗಳು ಪ್ರಾದೇಶಿಕ ಭಾಷೆಯಲ್ಲ ಪ್ರಕಟವಾಗುತ್ತಿರುವುದು ಔಚಿತ್ಯ 





ಸ್ವಾತಂತ್ರ್ಯಾನಂತರದ ಅಭ್ಯುದಯದ ಹಲವಾರು ಯತ್ನಗಳಲ್ಲಿ ರಾಷ್ಟ್ರೀಯ ಭಾಷೆ 
ಗಳ ಅಭಿವೃದ್ಧಿ ಯೂ ಒಂದು. ಹಿಂದೀ, ಭಾಷೆಯೊಂದಿಗೇನೆ ಇತರ ಎಲ್ಲ ಪ್ರಾದೇಶಿಕ 
ಭಾಷೆಗಳ ಬಳವಣಿಗೆ ನಡಯಬೀಕೆಂದು ಸಂಸತ್ತು ನಿರ್ಧರಿಸಿದೆ. ಹಲವಾರು ಭಾಷೆಗಳು 
ಬಳಕೆಯಲ್ಲಿರುವ ನಮ್ಮ ರಾಷ್ಟ್ರದಲ್ಲಿ ಎಲ್ಲ ಭಾಷೆಗಳೂ ಸಮತೂಕವಾಗಿ ಬೆಳೆದು 
ಬಂದಾಗಲೇ ರಾಷ್ಟ್ರದ ಸಮಗ್ನ ಸ್ರತ ಬೆಳೆದುಬರುತ್ತದೆ.... ಈ ಭಾಷೆಗಳು ಸಾಕಷ್ಟು 
ಅಭಿವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದಿದಾಗ ಶಿಕ್ಷಣಮಾಧ್ಯಮಗಳಾಗಲು ಸಮರ್ಥವಾಗುತ್ತವೆ. ನಾಡಿನ 
ಭಾಷೆಗಳಿಲವನ್ನೂ ಶಿಕ್ಷಣಮಾಧ್ಯಮಗಳಾಗುವಂತೆ ಬಲಗೊಳಿಸುವ ಹೊಣೆ ವಿವಿಧ 








ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯಗಳದ್ದು.. ಅದಕ್ಕನುಗುಣವಾಗಿ, ಪ್ರಾದೇಶಿಕ ಭಾಷೆಗಳು ಕೃಷಿ 
ಅಕ್ಷಣಮಾಧ್ಯಮಗಳಾಗುವಂತೆ ಸಿದ್ದ ತೆಗಳನ್ನು ಮಾಡಿಕೊಳ್ಳ ಬ1ಕಾದ್ದು ಕೃಷಿ ವಿಶ್ವ 


ಎದ್ಯಾನಿಲಯಗಳ ಕೆಲಸವಾಗಿದೆ. ನಮ್ಮ ಕೃಷಿ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯಪು ಈ ಕಾರ್ಯ 


೪ 


ಕ್ಲ 
ತ 36. 
[ 





ಇ ದ್‌ ನ್ಟ 
ಥಃ ಡು ನಪ ವ 
ಸ್ರಂಥ/ ಡು ಜನಪ್ರಿಯವ ಸ ಬಯ ಸಾಧ 
ಇದ! ಹಾಕೇ ಬರದಿಂದ ಸರದು ಕಹಿ ಮು ಹದಯ ತ ಧಿಜಮ ಪಜಯ ದ 
ಸರ ಈ ಕೆಲಸ ಭರದಿಂದ ನಡೆದಷ್ಟು ಕೃಷಿ ಮುನ್ನಡಯು ತ್ವರಿತವಾಗಿ ನಡೆಯುವುದು. 


ಉಪಯುಕ್ತ ಸಂಶೋಧನಾಧಾರಿತ ಆಳ ಅ ಸೃಷ್ಟಿಗೊಂಡ 
ಕೃಷಿವಿಜ್ಞಾನ ಗ್ರಂಥಗಳು ನಮ್ಮ ರಾಜ್ಯದ ಕೃಷಿ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿ ಹಾಗೂ ಕೃಷಿಕರಿಗೆ ಅಮೂಲ್ಯ 
ಕೊಡಿಗೆಗಳಾಗುವುದರಲ್ಲ ಸಂದೇಹವಿಲ್ಲ. ಈ ಕಾರ್ಯ ಮಿಂಚಿನ ವೇಗದಿಂದ ನಡೆಯ 
ಲೆಂದು ನಾನು ಹಾರೈಸುತ್ತೇನೆ. 

ಕೃಷಿ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯ, ಬೆಂಗಳೂರು... ' '` ಹ. ರಾ. ಅರಕೇರಿ 
ದಿನಾಂಕ 15-2-1977 ಯ ಉಪಕುಲಪತಿಗಳು ` 





(_ 


ಲೇಖಕರ ನುಡಿ 


ಕೃಷಿ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆ ಬರೆಯಲಾದ ಈ ಪುಸ್ತಕವನ್ನು ಕೃಷಿ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾ 
ನಿಲಯದ ರೇಖಾಗಣಿತ, ಬೀಜರೇಖಾಗಣತ, ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ ವಿಷಯಗಳಿಗೆ. ಅನುಗುಣವಾಗಿ 
ರಚಿಸಲಾಗಿದೆ. ಇಲ್ಲಿ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆ ಅರ್ಥವಾಗುವಂತೆ | ವಿಷಯಗಳನ್ನು ಸೋದಾಹರಣ 
ವಾಗಿ ವಿವರಿಸಲು ಪ್ರಯತ್ನಿಸಿದ್ದೇವೆ. ಈ ಪುಸ್ತಕವನ್ನು ಕೃಷಿ ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳಿಗೆಂದೇ 
ಬರೆದಿದ್ದರೂ ಸಹ ಇದು ಈ ವಿಷಯಗಳನ್ನು ಹೊಸದಾಗಿ ಕಲಿಯುವವರಿಗೂ 
ನೆರವಾಗುತ್ತದೆಂದು ನಂಬಿದ್ದೇವೆ. 

ಈ ಪುಸ್ತಕವನ್ನು ಬರೆಯುವಾಗ ನಮ್ಮನ್ನು ಪ್ರೋತ್ಸಾಹಿಸಿದ ಕೃಷಿ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾ 
ನಿಲಯ ಕನ್ನಡ ವಿಭಾಗದ ಪ್ರಾಧ್ಯಾಪಕ ಹಾಗೂ ಸಹಾಯಕ ಪ್ರಾಧ್ಯಾಪಕರುಗಳಾದ 
ಶ್ರೀ ವೀ. ಚ. ಹಿತ್ತಲಮನಿ ಹಾಗೂ ಶ್ರೀ ಎಚ್‌. ಕೆ. ನರಸಿಂಹೇಗೌಡ, , ಕನ್ನಡದಲ್ಲಿ 
ತ ಟ್‌ ನಿರ್ಮಾಣ ಸಮಿತಿಯ ಆ! ಆಧ್ಯಕ್ಷ ಕರಾದ ಪಾ ಪ್ರಾಧ್ಯಾಪಕ ಶ್ರೀಪಿ 
ಶೀಧರನ್‌ ಮತ್ತು ಕೊನೆಯದಾಗಿ ಮೂಲ ವಿಜ್ಞಾ ವ ಹಾಗೂ ಮಾನವಿಕ ರ 
ಶಿಕ್ಷಣ ನಿರ್ದೇಶಕರಾದ ಡಾ. ನಾರಾಯಣ್‌ ಇವರೆಲ್ಲರಿಗೂ ನಮ್ಮ ಕೃಶಜ್ಞತೆಗಳು, 
ಇದೇ ರೀತಿ ಪೃತ್ಕ್ಯೇಕವಾಗಿಯೂ ಪರೋಕ್ಷವಾಗಿಯೂ ನಮಗೆ ನೆರವಾದವರೆಲ್ಲರಿಗೂ 
ನಾವು ಕೃತಜ್ಞರಾಗಿದ್ದೇವೆ. 


ಎಚ್‌. ಎಸ್‌. ಕೃಷ್ಣಸ್ತಾವಿ, 
ಎಮ್‌. ಆರ್‌. ಕೃಷ್ಣಮೂರ್ತಿ, 
ಎಚ್‌. ಎಸ್‌. ಶಿನಕುಮಾರ್‌ ಸ 
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ಲೇಖಕರ ನುಡಿ 
ಪರಿವಿಡಿ 


ರೇಖಾಗಣಿತ 
ಅಧ್ಯಾಯ 
1, ರೇಖೆಯ ಖಂಡಗಳು ಮತ್ತು ವೃತ್ತಗಳು 
2. ಪ್ರಮಾಣ ಮತ್ತು ಅನುಪಾತ 
3. ಸಮರೂಪ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು 
4. ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸೆಲೆಗೆ ಅನುಪಾತದ ಪ್ರಯೋಗ 


ಬೀಜರೇಖಾಗಣೆತ 
ಅಧ್ಯಾಯ 
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ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 
ಅಧಾ 


ಲ್‌ 


ಚಾರಿತ್ರಿಕ ಹಿನ್ನ ಲೆ ಮತ್ತು ಪರಮಮಿತಿ 
ಭಿನ್ನಕಲನಕ್ರಿಯೆ 

ಉತ್ಪನ್ನದ ಉತ್ಪನ್ನ ಮತ್ತು ವಿಷರ್ಯಯ ಉತ್ಪಿ ಶ್ಚನ್ನ| ಗಳು 
ವ್ಯಕ್ತ, ಅವ್ಯಕ್ತ, ಸ್ಥಿ ಸ್ಥಿರರಾಶಿ, ಎಕ್ಸ್‌ಪೊನೆನ್ಹಿ ಯಲ್‌. 
ಮತ್ತು ಲಘುಗಣಕಳ ಉತ್ಪನ್ನಗಳು 

ಕ್ರಮಾಗತ ಭಿನ್ನಕಲನಕ್ರಿಯೆ 

ಗೆರಿಷ್ಠ ಮತ್ತು ಕನಿಷ್ಠ ಬೆಲೆಗಳು 

ನಿಷ್ಟನ್ನದ ಜ್ಯಾ. ಮಿತೀಯ ಅರ್ಥ ಮತ್ತು ಉಪಯೋಗ. 
ಅನುಕಬನಕ್ರಿಯ ಹ 
9. ಅನುಕಲನಾಂಕವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ ಕ್ರಮಗೆಳು ... 


ಎರಾ ಣ 


9 ೧ ಭಾ 


10, ಪರಿಮೇಯ ಉತ್ಪನ್ನ! ಗಳ ಅನುಕಲನಾಂಕಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ ಬಗೆ 
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ರೇಖಾಗಣಿತ 


ಶಾ ಅಧ್ಯಾಯ 1 
_. ಕೇಖೆಯ ಖಂಡಗಳು ಮತ್ತು ವೃತ್ತಗಳು 

ರೇಖೆಯ ಖಂಡಗಳು 

ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯನ್ನು ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಿದಾಗ 
ಉಂಟಾಗುವ ಭಾಗಗಳನ್ನು ಆ ರೇಖೆಯ ಖಂಡ (5688680) ಗಳೆಂದು ಕರೆಯು 
ತ್ತೇವೆ. 

ಉದಾಹರಣೆಗೆ, .&೩೫ ಎಂಬ ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಅದನ್ನು € 
ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಿದರೆ ಆಗ ಉಂಟಾಗುವ ಭಾಗಗಳಾದ 40 ಮತ್ತು 08 ಗಳನ್ನು ೬8 
ರೇಖೆಯ ಖಂಡಗಳೆಂದು ಕರೆಯಬಹುದು («ಚಿತ್ರ 1), 








ಇಲ್ಲಿ ೮ ಬಿಂದುವು & ಮತ್ತು ಔ8ಗಳ ನಡುವೆ ಇದೆ. € 

ಅಂದರೆ &೫ ರೇಖೆಯು ಒಳಗೆ ವಿಭಜಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ. * ಎ 
ಅದೇ ರೀತಿ, ಚಿತ್ರ 2 ರಲ್ಲಿ 48 ರೇಖೆಯು ಹೊರಗೆ ಚಿತ್ರ 1 
ವಿಭಜಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದೆ ಎಂದು ಹೇಳಬಹುದು. ಏಕೆಂದರೆ, 

€ ಬಿಂದು ವೃದ್ಧಿಸಿದ 48 ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಇದೆ. ಸ ದ್ದ ಗ 
೩೮ ಮತ್ತು ೮8 ಗಳ ಮೊತ್ತವು (ತಕ್ಕ ಚಿಹ್ನೆ ಚಿತ್ರ 2 


ಗಳೊಡನೆ ಕೂಡಿದಾಗ) 4೫8 ಗೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತದೆ. 

ಚಿತ್ರ (1) ರಲ್ಲಿ &೦ ಮತ್ತು 0೫ ಗಳ ಚಿಹ್ನೆಗಳು ಧನಾತ್ಮಕವಾಗಿರುತ್ತವೆ. ಹಾಗೂ 
ಚಿತ್ರ (2) ರಲ್ಲಿ ೩೦ ಯ ಚಿಹ್ನೆ ಧನಾತ್ಮಕವಾಗಿದ್ದು, 0೫ ಚಿಹ್ನೆ ಖುಣಾತ್ಮಕ 
ವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ವೃತ್ತಗಳು 
ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ನಿಶ್ಚಿತ ದೂರದಲ್ಲಿಯೇ ಚಲಿಸುವ ಬಿಂದುವಿನ 





ಚಿತ್ರ 3 
ಪಥವು ಒಂದು ವೃತ್ತವಾಗಿರುತ್ತದೆ. ಈ ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬಿಂದುವನ್ನು ವೃತ್ತದ ಕೇಂದ್ರ 


ರೇ. ಗ 


2 ರೇಖಾಗಣಿತ 
ವೆಂದೂ, ನಿಶ್ಚಿತ ದೂರವನ್ನು ಶ್ರಿಜ್ಯವೆಂದೂ ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ವೃತ್ತಕ್ಕೆ ಸಂಬಂಧಪಟ್ಟ 
ಉಳಿದೆಲ್ಲಾ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಚಿತ್ರ (3) ರಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದೆ. 
ಚಿತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ ಕೆಳಕಂಡ ಅಂಶಗಳು ವೇದ್ಯವಾಗುತ್ತದೆ. 
(0 ತ್ರಿಜ್ಯ (ಮೊದಲೇ ತಿಳಿಸಿದೆ), 1 
(11) ಕಂಸ -- ವೃತ್ತ ಪರಿಧಿಯ ಮೇಲಿನ ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ವಕ್ತರೇಖೆ. 


ತ್ತ 
(111) ಜ್ಯಾ. ವೃತ್ತ ಪರಧಿಯ ಮೇಲಿನ ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆ. 
(1೪) ವ್ಯಾಸ -- ವೃತ್ತೆ ಕೇಂದ್ರದ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ ಜಾ, (ವ್ಯಾಸ - 2 


ಪಟ್ಟು ತ್ರಿಜ್ಯ). 
(೪) ಛೇದಕ -- ವೃತ್ತದ ಹೊರಬಿಂದುವಿನಿಂದ, ಅದನ್ನು ಎರಡು ಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ 
ಮಾಡುವಂತೆ ಎಳೆದ ಸರಳರೇಖೆ. 
(೪1) ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ -.- ವೃತ್ತದ ಹೊರಬಿಂದುವಿನಿಂದ, ಅದನ್ನು ಒಂದೇ ಒಂದು 
ಬಿಂದುವಿನನ್ಲಿ ಸಂಧಿಸುವಂತೆ ಎಳೆದ ಸರಳರೇಖೆ. ಅಥವಾ, ವೃತ್ತವನ್ನು ಒಂದೇ 
ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸಂಧಿಸುವ ಛೇದಕ. ನ 
ಕ 
ಪ್ರಮೇಯ 1 ` 
ಒಂದು ವೃತ್ತದ ಎರಡು ಜ್ಯಾಗಳು ಪರಸ್ಪರ (ಒಳಗೆ ಅಥವಾ ಹೊರಗೆ) 
ಛೇದಿಸಿದರೆ ಆಗ ಒಂದು ಜ್ಯಾದ ಖಂಡಗಳಿಂದಾದ ಆಯವು ಮತ್ತೊಂದು ಜ್ಯಾದ 
ಖಂಡಗಳಿಂದಾದ ಆಯಕ್ಕೆ ಸಮ. ೆ 











ಚಿತ್ರ 4 ಚಿತ್ರ 5 
ವಿಲೋಮವಾಗಿ, ಪರಸ್ಪರ ಒಳಗೆ ಅಥವಾ ಹೊರಗೆ ಛೇದಿಸುವ ಎರಡು ಸರಳ 
ರೇಖೆಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರ ಖಂಡಗಳಿದಾದ.  ಆಯವು ಮತ್ತೊಂದರ ಖಂಡಗಳಿಂದಾದ 
ಆಯಕ್ಕೆ ಸಮಮಿದ್ದರೆ ಆ ಸರಳರೇಖೆಗಳ ತುದಿಗಳು ಒಂದೇ ವೃತ್ತ ಪರಿಧಿಯಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ 


ಹತು 
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ವೃತ್ತ, 
ದತ್ತ: ೦ ಕೇಂದ್ರವಾಗುಳ್ಳ ವೃತ್ತದಲ್ಲಿ &೫% ಮತ್ತು 02 ಜ್ಯಾಗಳು ಒಗೆ 
(ಅಥವಾ ಹೊರಗೆ) ಛೇದಿಸುತ್ತವೆ (ಚಿತ್ರ 4, 5). 
ಸಾಧನೀಯ: ೫.೧8 -- ೮.7೧ 
ರಚನೆ: ೦% ರೇಖೆಯನ್ನು 4೫ ಗೆ ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ. ೦% ಮತ್ತು ೦೫ ಗಳನ್ನು 
ಸೇರಿಸಿರಿ. 
ಸಾಧನೆ: ೦11 ರೇಖೆಯು 18 ಗೆ ಲಯವಾಗಿದೆ (ರಚನೆ) 

0 ಎ 248 

ಚಿತ್ರ (4) ರಲ್ಲಿ, 

6.08 ಎ (61! 4. 10) (118 -- 117) 
ನಾ (ಸಿ)! -- 110) (621 -- 147) [." ಕ! -- ೬9] 


ಮಾ ಯ) -. 7/02 
೬ (ಹಿ) -- ೦%) -- (1401 . ೧13) 
ಎ 03 -- ೦88 
೬ ್ಲ0.708 ಎ ೧೬೩ -. ೦೧೬ 
ಚಿತ್ರ (5) ರಲ್ಲಿ, 
ಹಿ .08 - (140 -- ಗಿ... (1470 - 348) -- 1122. 43 


['` 348 ಎ. 414] 
 ಯ.80 ಎ ೦೫೫ - ೧೬೫ 


ಇದೇ ರೀತಿ, (4) ನೆಯ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ಲಾ.೫7ಐ -. ೧4೭ -- ೧೫೩ ಎಂದೂ, 
(5) ನೆಯ ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ, ೮೫.೨೧ ಎ ೦೫೫ -- ೧೩3 ಎಂದೂ, 

ತೋರಿಸಬಹುದಂ, 
ಆದುದರಿಂದ, 87.88 ಎ ೮೨.೧೧, 

ವಿಲೋಮ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು ಅಸಂಗತ ಪ್ರದರ್ಶನ ಕ್ರಮ (8060000-26- 
ಖೀರು) ವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸಾಧಿಸೋಣ. 
ದತ್ತ : &॥.॥88 - ೮0.80 ಚಿತ್ರ (4) ರಲ್ಲಿರುವಂತೆಯೆ. 
ಸಾಧನೀಯ : 8.೮, 2 ಸಂವೃತ್ತ ಬಿಂದುಗಳು (೧೧701610), 
ರಚನೆ : ೬,8, 0, 0 ಸಂವೃತ್ತ ಬಿಂದುಗಳಾಗಿರದಿದ್ದರೆ, &. 8, ೮ಗಳ ಮೂಲಕ 
ಹಾದುಹೋಗುವ ವೃತ್ತವನ್ನು 0೧ (ಅಥವಾ ವೃದ್ಧಿಸಿದ 07) ರೇಖೆಯು ೫ ಬಂದುವಿ 
ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಲಿ. 
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ಸಾಧನೆ : ॥ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವ &೫ ಮತ್ತು 0೫ ಒಂದೇ ವೃತ್ತದ ಜ್ಯಾಗಳ್ಳಾ 
ಆದುದರಿಂದ 8.78 -- ೮7.೧೧ (ಹಿಂದಿನ ಪ್ರಮೇಯದಿಂದ) 


ಆದರೆ, ಹ. - ೮0.0೫೧.(ದಶ್ರ) . ಇ 
೮0.0 -- ೮೧.೫೫ .. ೫೧. 0೧ ` 
` ಇದು ಐ ಬಿಂದುವು ೫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಐಕ್ಕವಾದಾಗ ಮಾತ್ರ ಸಾಧ್ಯ. | 
.. ಹ%. 0.0 ಸಂವ್ಠತ್ತ ಬಿಂದುಗಳು. ( 
ಪ್ರಷೇಯ 2 .. ` ( 


ಒಂದು ಹೊರಬಿಂದುವಿನಿಂದ ವೃತ್ತಕ್ಕೆ ಒಂದು ಛೇದಕವನ್ನು ಮತ್ತು ಒಂದು 
ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯನ್ನು ಎಳೆದರೆ ಆಗ ಛೇದಕ ಮತ್ತು ವೃತ್ತ ಬಾಹ್ಯವಾದ ಆದರ ಖಂಡ 
ದಿಂದ ಉಂಟಾದ ಆಯವು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ವರ್ಗಕ್ಕೆ ಸಮ. 


ದತ್ತ: ೦ಕೇಂದ್ರವಾಗುಳ್ಳ ವೃತ್ತದಲ್ಲಿ 8 * | 
ಎಂಬ ಹೊರಬಿಂದುವಿನಿಂದ ೫17% ಎಂಬ ತೆ ( 
ಛೇದಕವನ್ನೂ ಮತ್ತು 81 ಎಂಬ ಸ್ವರ್ಶ ೪ 


ರೇಖೆಯನ್ನೂ ಎಳೆದಿದೆ (ಚಿತ್ರ 6), 


ಚ. 


ಸಾಧನೀಯ : 020.7೪ ಎ. ೫7೭ 
ರಚನೆ ; ೦1! ರೇಖೆಯನ್ನು 20 ರೇಖೆಗೆ 
ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ, ೦೫. ೦7 ಸೇರಿಸಿರಿ. 
ಇಲ್ಲಿ. ೦7೫ --90" (.: ಶ್ರಿಜ್ಯ ಮತ್ತು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳು ಪರಸ್ಪರ 
ಲಂಬವಾಗಿರುತ್ತವೆ). ` ' 
ಸಾಧನೆ : ೦ ಕೇಂದ್ರದಿಂದ ಎಳೆದ ೦% ರೇಖೆಯು 2೮ ಜ್ಮಾಗೆ ಲಂಬವಾಗಿದೆ. 
,. ಅದು ೫೫ ಜ್ಯಾವನ್ನು ಅರ್ಧಿಸುತ್ತದೆ. ಅಂದರೆ, 204 ಎ 31%, 
ಈಗ ೫೫.೨೪. ೧೭14 -- 14) (110 -. 111) 
ಎ (110 (1/1) (140 -- 211) [- ೫117 ಎ ೫14] 
ಎಎ 02. 7()ಿ/೩ 
ಹಾ (1/0* _- ೧೫/೨) - ೧೭11* -- ೦13) 
ಜಾ 008... ೦೫೩ 
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ಎ0೫ -.07* [- ೦೫- ೦7 ಇ ತ್ರಿಜ್ಯ! 
ಎ ಘಗಸಿ 
28.817 ಎಎ 773 ಅಥವಾ ೫೫.೪% ಎ. ೫73, 


ವಿಲೋಮ ಪ್ರಮೇಯ: 
ಒಂದು ಹೊರಬಿಂದುವಿನಿಂದ ವೃತ್ತಕ್ಕೆ ಎಳೆದ ಛೇದಕ ಮತ್ತು ವೃತ್ತ ಬಾಹ್ಯ 
ವಾದ ಆದರ ಖಂಡದಿಂದ ಉಂಟಾದ ಆಯವು ಅದೇ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ವೃತ್ತವನ್ನು 
ಸಂಧಿಸುವಂತೆ ಎಳೆದ ಸರಳ ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ವರ್ಗಕ್ಕೆ ಸಮನಾದರೆ ಆಗ ಆ ಸರಳ 
ರೇಖೆಯು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಯಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ದತ್ತ : ೫? ಎಂಬ ಹೊರಬಿಂದುವಿನಿಂದ ೫೫೫ ಎಂಬ ಛೇದಕವನ್ನೂ ಮತ್ತು ವೃತ್ತ 
ಪರಧಿಯನ್ನು 1 ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸಂಧಿಸುವಂತೆ ೫7" ರೇಖೆಯನ್ನು ಎಳೆದಿದೆ ಹಾಗೂ 
೫2.0% ಎ 27 (ಚಿತ್ರ 6 ರಲ್ಲಿರುವಂತೆ. 
ಸಾಧನೀಯ ; ೫7 ಒಂದು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ. 
ಸಾಧನೆ; ವೃತ್ತ ಪರಿಧಿಯನ್ನು ಮತ್ತೊಂದು ಬಿಂದು ೩ ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವಂತೆ 
೫ ರೇಖೆಯನ್ನು ವೃದ್ಧಿಸಿರಿ. 
ಆಗ ಜ್ಯಾಗಳಾದ 2೧% ಮತ್ತು ೫ ಗಳು 2೫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸಂಧಿಸುತ್ತವೆ 
(ವೃದ್ಧಿ ಸಿದಾಗ) - 
ಎ 320,771 ಎ 2೫.೫7 (ಪ್ರಮೇಯ 1) 
ಆದರೆ, ೫73೭. 7೫% -. 717 (ದತ್ತ) 

ಎ 08.07 ಎ 7171 ,, 7೫ ಎ 777 ಇದು, ೫ ಬಿಂದುವು 7 ಬಿಂದುವಿ 
ನಲ್ಲಿ ಐಕ್ಕವಾದಾಗ ಮಾತ್ರ ಸಾಧ್ಯ. ಅಂದರೆ. ೫7" ರೇಖೆಯು ವೃತ್ತವನ್ನು ಒಂದೇ 
ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸಂಧಿಸುತ್ತದೆ. 

', ಅದು ಒಂದು ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ. 


ಅಭ್ಯಾಸ 8 (ಇ) 
(1) ಎರಡು ವೃತ್ತಗಳು ೫ ಮತ್ತು ೪ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಪರಸ್ಪರ ಕತ್ತರಿಸುತ್ತವೆ. 
೫5 ಎಂಬುದು ಆ ವೃತ್ತಗಳ ಸಾಮಾನ್ಯ ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆ. ೫೦ ವನ್ನು ವೃದ್ಧಿಸಿದರೆ ಅದು 
೫5ನ್ನು ಅರ್ಥಿಸುತ್ತದೆ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
(2) ಪರಸ್ಪರ ಛೇದಿಸುವ ಎರಡು ವೃತ್ತಗಳ ಸಾಮಾನ್ಯ ಜ್ಯಾದ ಮೇಲೆ 
38 ಎಂಬುದು. ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ಬಿಂದು. 3! ಮೂಲಕ ಮೊದಲನೆಯ 


6 ರೇಖಾಗಣಿತ 


ವೃತ್ತಕ್ಕೆ 11% ಎಂಬ ಜ್ಯಾವನ್ನೂ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ ವೃತ್ತಕ್ಕೆ 0. ಎಂಬ ಜ್ಯಾವನ್ನೂ 


ಎಳೆದಿದೆ... 11.11% ಎ ೫1,10 ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
(3) .&8 ವ್ಯಾಸದ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಅರ್ಧ ವೃತ್ತವನ್ನು ರಚಿಸಿದೆ. 2 ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಪರಸ್ಪರ ಕತ್ತರಿಸುವಂತೆ &೮ ಮತ್ತು ೫2 ಬ್ಯಾಗಳನ್ನು ಎಳೆದಿದೆ. 

ಸಿ88 ಎ ಸಿ. ಗಿ) -- ೫2.88 ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
(4) ಕೇಂದ್ರದಲ್ಲಿಯಾಗಲೀ ಅಥವಾ ಪರಿಧಿಯಲ್ಲಾಗಲೀ ಸಮವಾದ ಕೋನಗಳನ್ನುಂಟು 
ಮಾಡುವ ಎರಡು ವೃತ್ತಗಳ ಜ್ಯಾಗಳು ಆ ವೃತ್ತಗಳ ವ್ಯಾಸಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುತ್ತ 
ವೆಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
(5) ೫ ಎಂಬ ಒಂದು ಹೊರಬಿಂದುವಿನಿಂದ ವೃತ್ತಕ್ಕೆ 71.1! ಛೇದಕವನ್ನು ಎಳೆದಿದೆ 
2೫ ರೇಖೆಯನ್ನು 8 ವ್ಯಾಸಕ್ಕೆ ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆದಿದೆ. ಹಾಗಿದ್ದರೆ, ( 


283 ಎ ?],-)11 -- 4೩.೫0 ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ.. 


ರಚನೆ 1 


ಆಯಕ್ರೆ ಸಮನಾದ ಒಂದು ವರ್ಗವನ್ನು ರಚಿಸುವ ಕ್ರಮ 


ದತ್ತ: 80೮0 ಒಂದು ಆಯ (8007810) 
ಕರ್ತವ್ಯ: &೫೦೦ ಗೆ ಸಮನಾದ ಒಂದು ವರ್ಗವನ್ನು ರಚಿಸಬೇಕು. 


ಗೆ ಗ 

ಹ ಕಸದ ( 
0 0 
ಚಿತ್ರ 7 


ರಚನೆ: 8೦ - 8೭ ಇರುವಂತೆ &೫ ಯನ್ನು 1.ಗೆ ವೃದ್ಧಿಸಿ (ಚಿತ್ರ 7), &1, ವ್ಯಾಸದ 
ಮೇಲೆ ಒಂದು ಅರ್ಧ ವೃತ್ತವನ್ನು ರಚಿಸಿ. ಈ ಅರ್ಧ ವೃತ್ತವನ್ನು 38 ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಂ 
ವಂತೆ ೦೫ ರೇಖೆಯನ್ನು ವೃದ್ಧಿಸಿ. 884 ಬಾಹುವಿನ ಮೇಲೆ ೫88% ವರ್ಗವನ್ನು 
ಪೂರ್ಶಿಮಾಡಿ. ಆಗ 88:74 ವರ್ಗವು 4೫೮೫ ಆಯಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ರೇಖೆಯ ಖಂಡಗಳು ವಂತ್ತು ವೃತ್ತಗಳು 7 


ಸಾಧನೆ: ೦..%॥೭ ರೇಖೆಯ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವಾಗಿರಲಿ. 

ಹಿ8-80 ಎ &8-80 (- 80 - 81) 
(0೦ 1-0೫) (೦೭ --0೫) 
(ಸಿ೧0 --೦8) (೦-08) ಓ': ೦೧ ಎ ೦] 
ಏಹಿ೦3- 088 
ಎ ೦೫೫-೧೫೫ (: ೦& ೦೬4 - ತ್ರಿಜೃ) 
ದಾ ಯಿ/83 2 718871 ವರ್ಗ. 

68-80 ಆಯ ಎ 848821 ವರ್ಗ 


ರಚನೆ 2 


ಎರಡು ಖುಡಗಳಿಂದುಂಟಾದ ಆಯವು ಒಂದು ವರ್ಗಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿರು 
ವಂತೆ ದತ್ತ ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು ವಿಭಜಿಸುವ ಕ್ರಮ 

ದತ್ತ: 8 ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆ. 7೦೫5 ಒಂದು ವರ್ಗ [ಚಿತ್ರ 8 (1) (01, 
ಕರ್ತವ್ಯ: ಆಯ &೫,೫0 ಎ ವರ್ಗ ೫೧೫5 ಇರುವಂತೆ &8 ಯನ್ನು 
೫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸಬೇಕು. 

(0) ಆಂತರಿಕ ನಿಭಜನೆ: 


ರಚನೆ : 48 ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಒಂದು ಅರ್ಧವೃತ್ತವನ್ನು ರಚಿಸಿ &೫ ಗೆ 7೦ ನಷ್ಟು 
ದೂರದಲ್ಲಿ ೮0 ಎಂಬ ಸಮಾನಾಂತರ ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು ಎಳೆಯಿರಿ. ಇದು ಅರ್ಧ 
ವೃತ್ತವನ್ನು ೮ ಮತ್ತು 2 ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಲಿ. ಈಗ, 


(1) . 
ಚಿತ್ರ 8 


2 ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 27 ರೇಖೆಯನ್ನು &8 ಗೆ ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ. ಆದು 
8 ಯನ್ನು ೫ ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಲಿ. [ಚಿತ್ರ 8 ()]. &2: ಮತ್ತು ೫0೫ ಗಳೇ ನಮಗೆ 


ಬೇಕಾದ ಖಂಡಗಳು. 


6 ' ರೇಖಾಗಣಿತ 
ಸಾಧನೆ : ೦, 8 ರೇಖೆಯ ಮಧ್ಯ ಬಿಂದುವಾಗಿರಲಿ. 
ಹೀ.2೭8 - (೦ .-೦೧೦ (೬೦-೦೬೦ ( ೦೫:-೦ಬ 
4೦೫ -- 0೪೬ ಸ 
೦೧-೦೫೬ (. ೦೯ ೦೧ ಎತ್ತಿ) 
ಎ 0೫1 
703 ಇ ವರ್ಗ 7೧೫5, 
ಇಿ0,208 ಆಯ ಇ 8086 ವರ್ಗ. 


(8) ಬಾಹ್ಯ ನಿಭಜನೆ; 


ರಚನೆ : 8% - 70 ಇರುವಂತೆ ೫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 8% ರೇಖೆಯನ್ನು &8 ಗೆ ಲಯ 
ವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ. ಈಗ, 8 ಯ ಮಧ್ಯಬಿಂದು 0 ವನ್ನು ಕೇಂದ್ರವಾಗಿಟ್ಟುಕೊಂಡು 
೦೫ ಶ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ ಒಂದು ಅರ್ಧವೃತ್ತವನ್ನು ಎಳೆಯಿರಿ. ವೃದ್ಧಿಸಿದ 48 ರೇಖೆಯಂ 


3 ಸೆ ಕ್ರ ಜಿ 
೫ ೩ ರಿ ಐ" ೫% (ಸ ' 
(0) 00) 
ಚಿತ್ರ 9 

ಇದನ್ನು ೫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಲಿ. .&2£ ಮತ್ತು 82 ನಮಗೆ ಬೇಕಾದ ಖಂಡಗಳು 
[ಚಿತ್ರ 9 (0, (1)]. ವೃದ್ಧಿಸಿ &ಿ8 ಅರ್ಧವೃತ್ತವನ್ನು ೫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕೂಡ 
ಛೇದಿಸಂತ್ತದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ೬ ಮತ್ತು ೫'8 ಗಳುಕೂಡ ಅಭೀಷ್ಟ ಖಂಡಗಳು. 
ಸಾಧನೆ : ಸ1€.7%8 ಇ (4೦ 1- ೦೦ (೦% - 08) 

ಜಾ 0೫೩ - ೦೫8 (.: ೦8 - ೦) 

ಎ೦1 083 (: ೦೫ -- 0೫ - ತ್ರಿಜ್ಯ). 

ಪಾ 3 -- 7 ಲ ಎ ವರ್ಗ 7೧೫೩ 
2-208 ಆಯ - ವರ್ಗ 7೦85. 
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ಅಭ್ಯಾಸ 1 (ಕಿ) 

(1) 3 ಅಂಗುಲ ಮತ್ತು 1.5 ಅಂಗುಲ ಬಾಹುಗಳುಳ್ಳ ಒಂದು ಆಯವನ್ನು 
ರಚಿಸಿರಿ. ಇದಕ್ಕೆ ಸಮನಾದ ಸಲೆಯುಳ ೈ ಒಂದು ವರ್ಗವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. 

(2) 6 ಸೆಂಟಿಮೀಟರ್‌ ಮತ್ತು 2-8 ಸೆಂಮೀ. ಜಾಹುಗಳುಳ್ಳ ಆಯದ 
ಸಲೆಗೆ ಸಮನಾದ ಒಂದು ಚದುರವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. 

(3) 48 ಎ7 ಸೆಂಮೀ. ೫೦. 3.4 ಸೆಂ.ಮೀ. ಇರುವಂತೆ ಒಂದಕಿ 
ಆಯವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. ಇದರ ಸಲೆಗೆ ಸಮನಾಗಿರುವಂತೆ ಒಂದು ಚದರ 
ವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. 

(4) ೧೧೫೩೨5 ಆಯವನ್ನು ೨ಲಿ ೬ 3-6 ಅಂಗುಲ ಮತ್ತು ೦೧೫. 2 ಅಂಗುಲ 
ಇರುವಂತೆ ರಚಿಸಿರಿ. ಇದರ ಸಲೆಗೆ ಸಮನಾದ ಒಂದು ವರ್ಗವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ, 


ಅಧ್ಯಾಯ 2 
ಪ್ರಮಾಣ ಮತ್ತು ಅನುಪಾತ 

ಪ್ರಮಾಣ 
ಒಂದೇ ಜಾತಿಯ ಎರಡು ವಸ್ತುಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದು ಮತ್ತೊಂದರ ಎಷ್ಟರಷ್ಟಿದೆ 
ಅಥವಾ ಎಷ್ಟು ಪಾಲು ಇದೆ ಎಂಬುದನ್ನು ತಿಳಿಸುವ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ಪ್ರೆಮಾಜ 
ಅಥವಾ ನಿಷ್ಪತ್ತಿ (8೩00) ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಇದನ್ನು ರಾಶಿ ಸಂಬಂಧ 
ಎಂದು ಕರೆಯುವುದೂ ಉಂಟು, ಉದಾಹರಣೆಗೆ 15 ಸೆಕೆಂಡುಗಳು ಮತ್ತು 
5 ಸೆಕೆಂಡುಗಳು ಒಂದೇ ಜಾತಿಯವು (ಕಾಲ ಸೂಚಕಗಳು), ಇಲ್ಲಿ ಮೊದಲನೆಯದು 
ಎರಡನೆಯದರ 3 ರಷ್ಟಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಇದನ್ನು 15 :5 ಅಥವಾ 3:1 ಎಂಬ 
ಸಣೇತಶದಿಂದ ಸೂಚಿಸಬಹುದು. 


`' ಅನುಪಾತ 
ಎರಡು ವಸ್ತುಗಳ ಪ್ರಮಾಣವು ಮತ್ತೆರಡು ವಸ್ತುಗಳ ಪ್ರಮಾಣಕ್ಕೆ ಸಮ 
ನಾಗಿದ್ದರೆ ಆಗ ಆ ನಾಲ್ಕು ವಸ್ತುಗಳೂ ಒಂದು ಅನುಪಾತಲ್ಲಿವೆ ಎಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 0 :ಶಿಎ ೮:64 ಎಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ಆಗ ಆರ್ಕ ಗಳು 


ಒಂದು ಅನುಪಾಶದಲ್ಲಿವೆ ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. ಈ ಅನುಪಾತವನ್ನು 0: 0:0, 


ಅಥವಾ ಡ್‌ ತ ಎಂಬ ಸಂಕೇತಗಳಿಂದಲೂ ಸೂಚಿಸಬಹುದು. 


ಪ್ರಮೇಯ 3 
ಒಂದು. ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು ಆಂತರಿಕವಾಗಿ ಅಥವಾ ಬಾಹ್ಯವಾಗಿ ಒಂದೇ 
ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸಬಹುದು. 
ದತ್ತ : 48 ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆ (ಚಿತ್ರ 10), ಮತ್ತು 1: : ಓಂದು ಪ್ರಮಾಣ. 
ಸಾಧನೀಯ: 4೬೪೨ ಯನ್ನು ಆಂತರಿಕವಾಗಿ ಅಥವಾ ಬಾಹ್ಯವಾಗಿ 71: 7 ಪ್ರಮಾಣ 
ದಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಬಹುದು. 


ಸಾಧನೆ 

(!) ಆಂತರಿಕ ವಿಭಜನೆ: 
&8 ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು. (1 3-17) ಸಮಭಾಗ ಸ್ಲಾರ್ಣಾಣ್ಣರ್ಥ್ನಾ್ಣಾ - 

ಗಳಾಗಿ ವಿಭಾಗಿಸಿ. ಅಂತಹ್ಹ1 ಸಮಭಾಗಗಳಿಗೆ ಸಮವಾದ ಚಿತ್ರ 10 

&॥ ಯನ್ನು 48 ಯಿಂದ ಕತ್ತರಿಸಿರಿ, ಆಗೆ 7 ಸಮಭಾಗೆ 


ಪ್ರಮಾಣ ಮತ್ತು ಅನುಪಾತ 11 


ಗಳಿಗೆ ಸಮವಾಗಿ ೫8 ಇರುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ, ೫9 ; ೫8 -2 71 : 7 ಅಂದರೆ, 
೫ ಬಿಂದುವು 9 ರೇಖೆಯನ್ನು 1: : 7 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಒಳಗೆ ವಿಭಜಿಸುತ್ತದೆ, 
ಹೌ ರೇಖೆಯು 1ಃ : 7 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸಲ್ಪಡು 
ತ್ತದೆ. ಎಂಬುದನ್ನು ,ತೋರಿಸಲು ಅಸಂಗತ ಪ್ರದರ್ಶನ ಕ್ರಮವನ್ನು ಅನುಸರಿ 
ಸೋಣ (062000-೩6-8058೯0023).. ಸಾಧ್ಯವಿದ್ದರೆ, &೫': 88-11: 
ಆಗಿರುವಂತೆ ಮತ್ತೊಂದು ಬಿಂದು ೫'&8 ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಇರಲಿ. 

ಆಗ್ಗ ಗ ; 88 ಎ ಡಿ0' : 08 -- 77: ಗ (ಗೌ : 7% -. ॥ : ಗ 

ಎಂದು ಮೊದಲೇ ಸಾಧಿಸಿದೆ). 
, 4೫8 ೫-೫8 





೨ 8 ರ್‌ ಘಿ 
ಕಾ ಜಾ , 
ಕಕ್ತಾ ಅಂದರೆ, 78 ಎ. 7'8, 


ಇದು ೫" ಬಿಂದುವು ೫ ನಲ್ಲಿ ಐಕ್ಕವಾದಾಗ ಮಾತ್ರ ಸಾಧ್ಯ, ಆದುದರಿಂದ 3 ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು 1%: ಃ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಆಂತರಿಕವಾಗಿ ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸ 
ಬಹುದು, 
(2) ಬಾಹ್ಯ ವಿಭಜನೆ: `” 
ಹಿ ರೇಖೆಯನ್ನು (೫ -- 7) ಸಮಭಾಗಗಳಾಗಿ ವಿಭಜಿಸಿ (೫ ಎ 7 ಆಗಿರಲಿ) 
(ಚಿತ್ರ 11). 
ರ್ಪಾರ್ಣಾರ್ಣ್ಣಾಣಾಣ 87 ಖಂಡವು ಅಂತಹ ॥ ಸಮಭಾಗಗಳಿಗೆ ಸವಂ 
ಚಕ್ರ 11 ವಾಗಿರುವಂತೆ ,&೫ ಯನ್ನು 8 ಗೆ ವೃದ್ಧಿಸಿದೆ, ಆಗ? 
ಖಂಡವು ಅಂತಹ 1 ಸಮಭಾಗಗಳಿಗೆ ಸಮವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಆದುದರಿಂದ, &೫ ; ೫9 -- 7? : 7 ಆಗಿರುತ್ತದೆ. ಅಂದರೆ, ೫ ಬಿಂದುವು 
ಹಿ8 ರೇಖೆಯನ್ನು ೫: ಪೈ ಕೈಮಾಣದಲ್ಲಿ ಹೊರಗೆ ವಿಭಜಿಸುತ್ತದೆ. ಇದೇ ಪ್ರಮಾಣ 
ದಲ್ಲಿ &8 ರೇಖೆಯು ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹೊರಗೆ ವಿಭಜಿಸಲ್ಪಡುತ್ತದೆ 
ಎಂಬುದನ್ನು ಆಸಂಗತ ಪ್ರದರ್ಶನ ಕ್ರಮದಿಂದ ಸಾಧಿಸಲು ಪ್ರಯತ್ನಿಸೋಣ. 
ಸಾಧ್ಯವಿದ್ದರೆ. &೫' ; ೫1 ಎ 11 ; 7 ಇರಂವಂತೆ ೫' ಬಿಂದುವು .&8 ರೇಖೆಯ 
ಮೇಲಿರಲಿ, ಆದರೆ, ೫: 88 ಎ 11: 7 ಆಗಿರಂವುದರಿಂದ, 4೫. 8 ಎ ಗ9'; ೫'8 
ಆಗಿರಬೇಕು. 
ಹ0-- 80 ಗಿ -೫೪೪೫. 





ಅಂದರೆ, 


12 ರೇಖಾಗಣಿತ 


ಇದ0, ೫' ಬಿಂದುವು 2 ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಐಕ್ಕವಾದಾಗ ಮಾತ್ರ ಸಾಧ್ಯ. ಆದುದರಿಂದ &8 
ರೇಖೆಯು ೫: : 7 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಹೊರಗೆ ಒಂದೇ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸಲ್ಪಡಂ 
ತ್ತದೆ. 

ಈ ರೀತಿ ಎರಡು ಸರಳರೇಖೆಗಳು ಒಂದೇ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಅಂತರಿಕವಾಗಿ 
ಅಥವಾ ಬಾಹ್ಯವಾಗಿ ವಿಭಜಿಸಲ್ಪಟ್ಟರೆ ಅವು ಒಂದು ಅನಂಪಾತದಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿ ವೆ 
ಎಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 

ಪ್ರಮೇಯ 4 

ತ್ರಿಭುಜದ ಒಂದು ಬಾಹುವಿಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿ ಎಳೆದ ಸತ್ತಳರೇಖೆಯು 

ಉಳಿದೆರಡು ಬಾಹುಗಳನ್ನು ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸುತ್ತದೆ. 





ದತ್ತ ು 708 ಶ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ ೬೫ 
ರೇಖೆಯು. ೧ಔಗೆ ಸಮಾನಾಂತರ .: 
ವಾಗಿದೆ. ಹಾಗೂ ಅದು ೪೦ಛಿ ಮತ್ತು 
7೫ ಗಳನ್ನು ಕ್ರಮವಾಗಿ ಕ ಮತ್ತು 8 
ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ (ಚಿತ್ರ 12). 


ಸಾಧನೀಯ: ೫6: ಗಿ೦ಿಎ?0 8೩. 


ಕಚನೆ ; & ಬಂದುವು?0 ರೇಖೆಯನ್ನು 
71: 7 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಲಿ, ಚಿತ್ರ 12 


೫. ಖಂಡವನ್ನು 1ಃ ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನಾಗಿ ಏಭಾಗಿಸಿ. ಆಗ &೦ ಖಂಡವು ಅಂತಹ 
7 ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನು ಹೊಂದಿರುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು 2೦. ರೇಖೆಯು ಅಂತಹ, (೫ - 7) 
ಸಮಭಾಗಗಳನ್ನು ಹೊಂದಿರುತ್ತದೆ. 8 ಮೂಲಕವೂ ಮತ್ತು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಭಾಗ 
ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕವೂ ೦೫ ಗೆ ಸಮಾನಾಂತರ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಎಳೆಯಿರಿ. ಇವೆಲ್ಲವೂ 
4% ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುತ್ತವೆ. 
ಸಾಧನೆ: ೦೫ ಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿ ಎಳೆದ ಸರಳರೇಖೆಗಳು ೫೦ ವನ್ನು (೫ *- 1) 
ಸಮಭಾಗಗಳಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುತ್ರವೆ. ಆದುದರಿಂದ, ಅವು ೫೫ ರೇಖೆಯನ್ನೂ (1 *. 1) 
ಸಮಭಾಗಗಳಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುತ್ತವೆ, (ಸಮಾನಾಂತರ ಸರಳರೇಖೆಗಳ ಮೇಲಿನ ಪ್ರಮೇ 
ಯದ ಪ್ರಕಾರ), ಅಂದರೆ, 78 ಖಂಡದಲ್ಲಿ 11 ಸಮಭಾಗಗಳೂ, ೫೩ ಖಂಡದಲ್ಲಿ 
ಅಂತಹ 1 ಸಮಭಾಗಗಳೂ ಇರಬೇಕು. 

ಸ 0:88 ವ? 

ಎ. 8ಡಿ : ಹಿಲ್ದಿ ಎ1; 7 ನಾ?8 ; ೫೩. 
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ವಿಲೋಮ ಪ್ರಮೇಯ : 
ತ್ರಿಭುಜದ ಯಾವುದಾದರೂ ಎರಡು ಬಾಹುಗಳನ್ನು ಅನುಪಾಶದಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸುವ 
ಸರಳರೇಖೆಯು ಮೂರನೆಯ ಬಾಹುವಿಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ದತ್ತ: ೫೧೫ ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ 
28: ೦ - 28:88 (ಚಿತ್ರ 13). 
ಸಾಧನೀಯ : 4೫ ರೇಖೆಯು 
€ಣ ಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಸಾಧನೆ : ಈ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು 
ಅಸಂಗತ ಪ್ರದರ್ಶನ ಕ್ರಮವನ್ನು 
ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸಾಧಿಸೋಣ. 





ಚಿತ್ರ 13 


0 ರೇಖೆಯು ೦೫ ಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರದಿದ್ದರೆ, % ವೂಲಕ ಎಳೆದ 48" 
ರೇಖೆಯು ೦೩ ಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರಲಿ, ಮತ್ತ ಅದು 2೫ ಬಾಹುವನ್ನು 
8' ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಲಿ, ಆಗ, ಿ8' ರೇಖೆಯು ೫ಲ ಮತ್ತು ೫೩ ಬಾಹುಗಳನ್ನು ಅನು 
ಪಾತದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ. 


ಔಸಿ 7೫' ೫ ೧೫ 


ಅಂದರೆ, ಸಾ ನ್ಸ್‌್ಹ ಆದರೆ, ಬು ಹ ಜಂ (ದ 
4೦ 7 ೫೫ ಆದರೆ. ಸ್ಟ ದ ಜಾ (ದತ) 
2೫. 78' 
೫5೫ ರ್ಸ್‌ 
78 1-88೫ 2೫8'..8'೩ 
ಸತ್‌ ಅಚ 
೫೫ ?೫ 
ದರೆ, ಎಜು ಎಂ ಯ ಐಡಿ 0. 
ಅಂದರ, 1 ೫ . ಔಣ ಐ ೫8೧ 


ಇದು 8' ಬಿಂದುವು 8 ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಐಕ್ಕವಾದಾಗ ಮಾತ್ರ ಸಾಧ್ಯ. ಆದುದರಿಂದ, 
ರೇಖೆಯು 0೫ ಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುತ್ತದೆ. ಪ್ರಮೇಯ 4 ನ್ನು ಸಾಧಿಸು 
ವಾಗ, ಚಿತ್ರ 12 ರಲ್ಲಿ ಓ ಮತ್ತು 8 ಬಿಂದುಗಳು ?್ಭ್ರ ಮತ್ತು ೫ ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು ಆಂತರಿಕವಾಗಿ ಛೇದಿಸುತ್ತವೆ ಎಂದಂ ತಿಳಿದುಕೊಳ್ಳಲಾಗಿದೆ. ಅವು ೫0 
ಮತ್ತು ೫8 ಗಳನ್ನು ಬಾಹ್ಯವಾಗಿ ಛೇದಿಸಿದಾಗಲೂ ಪ್ರಮೇಯವು ಸತ್ಯ ಎಂಬಂದನ್ನ್ನಾ 
ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳೇ ಸಾಧಿಸಬಹುದು. 


14 ರೇಖಾಗಣಿತ 


4 ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ಸಾಧನೆ (ಮತ್ತೊಂದು ಕ್ರಮ) 


4೫. 8೦ ಸೇರಿಸಿ (ಚಿತ್ರ 14 ಆಂತರಿಕ ವಿಭಜನೆ, ಚಿತ್ರ 15 ಬಾಹ್ಯ ವಿಭಜನೆ), 
೮8 ಮತ್ತು ಇಗ ತ್ರಿಭುಜಗಳು ಒಂದೇ ಪಾದದ ಮೇಲೆ ಮತ್ತು ಡಿ. ೧೩ 
ಸಮಾನಾಂತರ ರೇಖೆಗಳ ನಡುವೆ ನಿಂತಿವೆ. ಆದುದರಿಂದ ಅವುಗಳ ಸಲೆಗಳು, ಸಮ 


ವಾಗಿರುತ್ತವೆ. ಅಂದರೆ, ಗಿ ೧8 ಎ ಗಿ ಓಗಿ, 





ಚಿತ್ರ 14 ಚಿತ್ರ 15 


''&. ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ೫೫ ಬಾಹುವಿಗೆ &೦೮ ಎಂಬ ಲಂಬವನ್ನು ಎಳೆಯಿರಿ. 
ಈಗ, ಗಿಗಾ ಎ ೬ ೫8.60೮; ಗಿ೩ಹಿ8 ಎತ್ತಣ 4೮. 


ಓಸಿ 328.40 _ 78 
ಗಿ೫೩/3 [೫8೩.೩೮ 7 88 


ಗೌ ೫% 
ರೀತಿ ಸಮಸ ಜುಂ ದಲು 
ಅದೇ ರಿತಿ ಸಯ” ೬0 


ಆದರೆ, ಡಿ ಓಗಿ ಎ ಗಿ ೧೬8 (ಸಾಧಿಸಿದೆ) 
018 ಗಿ ಎ ೫0 ದ 1 ಅಥವ 
ಓಗಿ ' ಗಿಲಿ 3೫ಣ ಓಲ 
74 :ಹಿ೦ ಎ 78:80, 
ವಿಲೋಮವನ್ನು ಮೊದಲು ಸಾಧಿಸಿರುವ ರೀತಿಯಲ್ಲಿಯೇ ಅಸಂಗತ ಪ್ರಃ 








ಕ್ರಮವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸಾಧಿಸಬಹುದು. 
ಅನುವಿತ 8; 74:80 2 08 : 0೫ 


೫೩ 79817” 

ಸಾಧನೆ: ಸರೇ (ಸಾಧಿಸಿದೆ) 
೦೬ 8೩೫8 
2 ಭಗ 
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ನೆ: ೧4 --8ಓ& _ಔಔ --೫8 


ಸಾಧ (ಯೋಗವಿಷ್ಟತ್ತಿ ಕ್ರಿಯೆ) 


`ಸಿ 3 0. 
"20 ೫೫ 
ಅ ದ » 
ಸಸರ ಥವಾ ೫4 : 8೦. ೫8 : ೫ಣ. 


ಅನುವಿಂತ 2: 7೦ ;ಿ0ಿ ಎ೫ ; ೫. 





೫ಯಹ 88 
ಸಾಧನೆ ; ರ್ಸ್‌ (ಸಾಧಿಸಿದೆ) . 
74 --4೬೦ _08--88 ಶಕಯ 
ಅಂದರೆ, ಸಿರ ದರಾಾ್‌ (ಯೋಗನಿಷ್ಟತ್ತಿ ಕ್ರಿಯೆ) 
. 20 _2೫8 ೦೧೫೫8: 
ಸ್‌ ಅಥವಾ, ೫೦ : ಹಿ ೦ ಎ06 : ೫೩. 
ಅನುವಿಂತ 3 : ೫4. : 70 
ಸಹಿ: 0೧೫ 


ಸಾಫನೆ ; ೫ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ೫೮ 
ಶೇಖೆಯನ್ನು 7ಲ ಗೆ ಸಮಾನಾಂತರ 
ವಾಗಿರುವಂತೆ ಎಳೆಯಿರಿ. ಇದು 
ಉಣ ನ್ನು ೮ ನಲ್ಲಿಕತ್ತರಿಸಲಿ (ಚಿತ್ರ 
16. 4೦೦ ಒಂದು ಸಮಾ 
ನಾಂತರ ಚತುರ್ಭುಜ. 





€ 
ಇ 0. ಮತ್ತು ಚಿತ್ರ 16 
೦೫0. 


೫8-878 ಔ%ಔ೦ ೫೦--೦೦ 


ರೆ, ಕ 
ಅಂದರೆ, “ಷ್ಟ ನ ರರ ರ್‌ (ಯೋಗವಿ್ಟತ್ತಿ ಕ್ರಿಯ) 


2೩೦೬ 0೫೩ .[ 
` ೫87001 48 (2 ೧೮ 


ಆದರೆ, ವಜನ್‌ (ಅನುಮಿತ 1) .. ಸರವ 


ಅಥವಾ, ೫4:೧೦ -- ಗಾ: ೧೩, 


16 ರೇಖಾಗಣಿತ 


ಪ್ರಮೇಯ 5 
ಒಂದು ತ್ರಿಭುಜದ ಶೀರ್ಷಕೋನದ ಆಂತರಿಕ (ಅಥವಾ ಬಾಹ್ಯ) ಸಮಭಾಜಕ 
ಗಳು ಅದರ ಪಾದವನ್ನು ಆ ಕೋನವನ್ನುಳ್ಳ ಬಾಹುಗಳ ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿ ಆಂತರಿಕವಾಗಿ 
(ಅಥವಾ ಬಾಹ್ಯವಾಗಿ) ವಿಭಜಿಸುತ್ತವೆ. 


₹ 
| 
` “೯ ಕ 
ಆ .ಗಿ ಜಾ 
! 


("ಚಿತ್ರ 17 ಚಿತ್ರ 18” 
ದತ್ತ: 7೦೫ ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ 85 ರೇಖೆಯು ಲಔ ಕೋನವನ್ನು ಆಂತರಿಕವಾಗಿ 
(ಅಥವಾ ಬಾಹ್ಯವಾಗಿ) ಅರ್ಧಿಸುತ್ತದೆ ಹಾಗೂ ಅದು ೧೩ ಬಾಹುವನ್ನು (ಅಥವಾ 
ವೃದ್ಧಿಸಿದ ೦೫) 5 ನಲ್ಲಿ ಸಂಧಿಸುತ್ತದೆ. (ಚಿತ್ರ 17, 18). 
ಸಾಧನೀಯ: ೦5:88 - 7೦: ೫, 
ರಚನೆ; ೩ ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ ೫5 ರೇಖೆಗೆ ಒಂದು ಸಮಾನಾಂತರ ರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ಎಳೆಯಿರಿ. ಆದು ೦೫ ಯನ್ನು (ಅಥವಾ ವೃದ್ಧಿಸಿದ ೦೫) 7 ಬಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ಸಂಧಿಸಲಿ. 7: ಮತು ೫. ಬಿಂದುಗಳು 8 ಬಿಂದುವಿನ ಎದುರು ಬದುರು ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿರು 
ವಂತೆ ೦೫ ಯ ಮೇಲೆ 1 ಬಿಂದುವನ್ನು ಗುರುಶಿಸಿ. ಅಂದರೆ ಚಿತ್ರ 17 ರಲ್ಲಿ 
7, ಬಿಂದುವು ೮೫ ಯ ಮೇಲೆ ಇರುತ್ತದೆ ಮತ್ತು ಚಿತ್ರ 18 ರಲ್ಲಿ ಅದು ವೃದ್ಧಿಸಿದ 
೧೫ ಯ ಮೇಲೆ ಇರುತ್ತದೆ. 
ಸಾಧನೆ: 87 || 58 (ರಚನೆ 

(087 ಪರ್ಯಾಯಕೋನ 86. 106 2. ಅನುರೂಪ ಕೋನ 

7೩. 
ಆದರೆ, [೫05 -. | 85 (ದತ್ತ) .. 87ಎ [ಗಣ 

ಗವ ಐ ಈಗ, ೧೫7 ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ, 051| 87" (ರಚನೆ). 

ಎ 06:5೧ ಎ 80:87, ಆದರೆ, ೫7 -- ೫೫ (ಸಾಧಿಸಿದೆ). 

05:88 ಎ. 7೦:೫೧. 
ನಿಲೋಮ ಪ್ರಮೇಯ ; 

ತ್ರಿಭುಜದ ಪಾದವನ್ನು ಬಾಹುಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವಂತೆ ಶೃಂಗ 


ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಎಳೆದ ಸರಳಶೇಖೆಯು ಶೃಂಗಳಕೋನವನ್ನು ಅರ್ಧಿಸುತ್ತಗೆ. 





ಪ್ರಮಾಣ ಸುತ್ತು ಅನುಪಾತ 17 
ದತ್ತ: 7೦೩ ಶ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ, ೫ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಪಾದ ೧೩ಗೆ 08:5೩ 
ಎ0೦; 78 ಇರುವಂತೆ 86 ರೇಖೆಯನ್ನು ಎಳೆದಿದೆ (ಚಿತ್ರ 17). 
ಸಾಧನೀಯ; 76 ರೇಖೆಯು. ಛಣಣ ಕೋನವನ್ನು ಅರ್ಧಿಸುತ್ತದೆ. ಅಂದರೆ, 
(೦5 - [೫95 
ರಚನೆ: ಪ್ರಮೇಯ 5ರಲ್ಲಿರುವಂತೆಯ. 
ಸಾಧನೆ: 85/| 7 (ರಚನೆ) .. 05: 58 -- 7೦: ೫7 
ಆದರೆ, ೦5: 58 - 8೦:78 (ದಶ್ತ). .. 07೦; ೫7. 0೧:08 
ಎ ರಗ 0. .. [೩ -- ೩7 

ಆದರೆ, 878 -. ಆನುರೂಪಕೋನ 105. (ರಚನೆ). [೨೩7 - ಪರ್ಯಾಯ. 

ಕೋನ ೫05 (ರಚನೆ)... 105. ೧05 


ಅಂದರೆ. 7 ರೇಖೆಯು ೦೫8 ಕೋನವನ್ನು (ಶೃಂಗಕೋನ) ಅರ್ಥಿಸುತ್ತದೆ. 







(1) ಒಂದು ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳನ್ನು 
ಸೇರಿಸುವ ಖೆ 2ಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುತ್ತದೆ. ಎಂದು 
ಸಾಧಿಸಿರಿ. 

(2) &೫8೮೧ ಒಂದು ಸಮಾನಾಂತರ ಚತುರ್ಭುಜ. ೫. ಲ. £ ಮತ್ತು 85 ಗಳು 
0. ಹ. 8೫೮ ಮತ್ತು 00 ಗಳ ಮಧ್ಯಬಂದುಗಳು. ಹಾಗಿದ್ದರೆ. 7೧೩5 
ಒಂದು ಸಮಾನಾಂತರ ಚತುರ್ಭುಜ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
(3) ೫೦೫5 ಒಂದು ತ್ರಾಪಿಜ್ಯ.. ಸಮಾನಾಂತರ ಬಾಹುಗಳಾದ 
೦೫ ಗಳಿಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವಂತೆ ಮತ್ತೊಂದು ರೇಖೆ 48 ಯನ್ನು 
ಹಣ ರೇಖೆಯು ೫0 ಮತ್ತು 5ಣ (ಅಥವಾ, ವೃದ್ಧಿಸಿದ ಔಲ ಮತ್ತು 58) ಗಳನ್ನು 
ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 








(4) 4೫೮ ಸಮದ್ವಿಭಾಹು ಶ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ ೩೫ ಎ: &0. ೫ ದತ್ತು ಛಗಳು 4೬8 
ಮತ್ತು &೮ ಬಾಹುಗಳ ಮಧ್ಯಬಿಂದುಗಳು. ?ಲ ರೇಖೆಯು ೫೮ಗೆ ಸಮಾನಾಂತರ 
ವಾಗಿದೆ. ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 

(5) ಮೂರು ಅಥವಾ ಹೆಚ್ಚು ಸಮಾನಾಂತರ ರೇಖೆಗಳು ತಮ್ಮನ್ನು ಸಂಧಿಸುವ ಅಡ್ಡ 
ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸುತ್ತವೆ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 

(6) ಶೀರ್ಷ ಕೋನವನ್ನು ಅರ್ಧಿಸುವ ರೇಖೆಯು ತ್ರಿಭುಜದ ಪಾದವನ್ನು ಅರ್ಧಿಸಿ 
ದರೆ ಆ. ತ್ರಿಭುಜವು ಒಂದು ಸಮದ್ವಿಬಾಹು ತ್ರಿಭುಜ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 


18 ರೇಖಾಗಣಿತ 
ರಚನೆ3 
ಒಂದು ಸರಳರಕೇಖೆಯನ್ನು ಪತ್ರ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸುವ ಕ್ರಮಃ: 
ದತ್ತ ು; ೫0 ಒಂದು ಸರಳರೇಬೆ ; ೫: / ಪ್ರಮಾಣ. 
ಹರ್ತ ವ್ಶ; ೫0 ರೇಖೆಯನ್ನು 1॥:// ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ವಿಭಜಿಸಬೇಕು. 


[ 





ಚಿತ್ರ 19 


ರಚನೆ : ? ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 7೦ ಗೆ ಒಂದು ಲಂಬವನ್ನು ಎಳೆಯಿರಿ. ಈ ಲಂಬದಿಂದ, 
ಯಾವುದಾದರೂ ಅನುಕೂಲವಾದ ಉದ್ದದ 1 ನಷ್ಟು ಇರುವಂತೆ ೫೭ ಭಾಗವನ್ನು 
ಕತ್ತರಿಸಿ (ಚಿತ್ರ 19). ಅದೇ ರೀತಿ, ೧. ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 8೦ ಗೆ ಒಂದು ಲಂಬವನ್ನು 
1. ಬಿಂದುವಿನ ಎದುರು ಭಾಗದಲ್ಲಿ ಇರುವಂತೆ ಎಳೆದು, ಮೊದಲು ತೆಗೆದುಕೊಂಡ 
ಉದ್ದದ » ನಷ್ಟು ಭಾಗವನ್ನು ಈ, ಲಂಬದಿಂದ ಕತ್ತರಿಸಿ, ಆದು ಲಗಿ ಆಗಿರಲ್ಲಿ ೬4 
ಸೇರಿಸಿ. ಇದು ೫೦ ವನ್ನು £ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಲಿ. ಆಗ ೫ ಬಿಂದುವು ೨೧ 
ರೇಖೆಯನ್ನು ॥:7 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಆಂತರಿಕವಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುತ್ತದೆ. 

ಈಗ, ಲ. ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ॥೦ ಗೆ ಎಳೆದ ಲಂಬವನ್ನು 1 ಬಿಂದುವಿನ ಅದೇ ಪಾರ್ಶ್ವ 
ದಲ್ಲಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಮೊದಲು ತೆಗೆದುಕೊಂಡ ಉದ್ಭದ 1 ನಷ್ಟು ಭಾಗವನ್ನು 
ಈ ಲಂಬದಿಂದ ಕತ್ತರಿಸಿ. ಆದು ೦೫ ಆಗಿರಲಿ. 128 ಸೇರಿಸಿ ವೃದ್ಧಿಸಿ. ಈ ವೃದ್ಧಿಸಿದ 
ರೇಖೆಯು ವೃದ್ಧಿಸಿದ ಗ ವನ್ನು 5 ನಲಿ ಸಂಧಿಸಲಿ. ಆಗ, 5 ಬಿಂದುವು 8೦ ರೇಖೆಯನ್ನು 
71: ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಬಾಹ್ಯವಾಗಿ ವಿಭಜಿಸುತ್ತದೆ. 
ಸಾಧನೆ: 215 ಶ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ ೦ಜ॥ ೫1, 

ಆ 75 : 065... ?7[. : ೧% (ಪ್ರಮೇಯ 4, ಅನುಮಿಶ 3) 


ಖ್‌ 71 :7] 


ಪ್ರಮಾಣ ಮತ್ತು ಅನುಪಾತ 19 


ಆಂದರೆ, 5 ಬಿಂದುವು 70 ರೇಖೆಯನ್ನು ೫ : ಗ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಬಾಹೃವಾಗಿ 
ವಿಭಜಿಸುತ್ತದೆ. 
ಹಾಗೂ, ಗಿ 0ನ || ಓ 0೫೫! ( ೫ 90 ಎ೧, 280 ಎ ೧೩೫೬0 

೫೫8 : 0೦ ಎ ಐ : 0% 

ಮ್‌ 11:11 ತ 

_ ಓ ಬಿಂದುವು 80 ರೇಖೆಯನ್ನು 11:8೫ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಆಂತರಿಕವಾಗಿ 

ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ. 
ಅಭ್ಯಾಸ 2 (ಶಿ) 

(1) 5-6 ಅಂಗುಲ ಉದ್ರವಪುಳ್ಳ ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು 5:3 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಒಳಗೆ 
ಎಭಾಗಿಸಿರಿ. 
(2) 8 ಸೆಂ.ಮೀ. ಉದ್ವವುಳ್ಳ ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು ಎಳೆದು ಅದನ್ನು 4: 7 
ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಹೊರಗೆ ವಿಭಜಿಸಿರಿ. 
(3) 6-4 ಸೆಂ.ಮೀ. ಉದ್ಯವುಳ್ಳ 80 ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು ಎಳೆದು ಅದನ್ನು 2; 3. 
ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಒಳಗೆ ಮತ್ತು ಹೊರಗೆ ವಿಭಾಗಿಸಿರಿ. 
(4) 3-5 ಅಂಗುಲ ಉದ್ರವುಳ್ಳ ಸರಳರೇಖಯನ್ನು ಎಳೆಯಿ೦. ೮. 2 
ಆಂಗುಲ ಇರುವಂತೆ 8 ಯ ಸ € ಬಂದುವನ್ನು ಗುರುತಿಸಿ &8 ಯನ್ನು 
ಹೇ ; ೮8 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಬಾಹ್ಯವಾಗಿ ಛೇದಿಸಿರಿ. 
(5) 6-4 ಸೆಂ.ಮೀ. ಉದ್ದವಿರುವಂತೆ ಹಿಡಿ ಸರಿಳರೇಖೆಯನ್ನು ಎಳೆಯ. 
45 - 8-8 ಸೆಂ.ಮೀ. ಇರುವಂತೆ 48 ಯನ್ನು ೫ ಗೆ ವೃದ್ಧಿಸಿ.&೦ : 08 .. 
ಹಿಗ:8ರ ಇರುವಂತೆ ಗಿ8 ಯಲ್ಲಿ ೮ ಬಿಂದುವನ್ನು ಕಂಡು! ಓಡಿಯಿರಿ. 


ಅಧ್ಯಾಯ 3 


ಸಮರೂಪ ತ್ರಿಭುಜಗಳು 
(51೫1118 7811486155) 

ಒಂದು ತ್ರಿಭುಜದ ಕೋನಗಳು ಮತ್ತೊಂದು ಶ್ರಿಭುಜದ ಅನುರೂಪ 
ತೋನಗಳಿಗೆ ಸಮವಾಗಿದ್ದರೆ, ಆ ತ್ರಿಭುಜಗಳನ್ನು ಸಮಾನ ಕೋನ ತ್ರಿ ಭಾಜಗಳೆಂದಂ 
ಶರೆಯುತ್ತೇವೆ. 

ಹಾಗೂ ಸಮಾನಕೋನ ಶ್ರಿಭುಜಗಳ ಅನುರೂಪ ಬಾಹುಗಳು ಅನುಪಾತ 
'ದಲ್ಲಿದ್ದರೆ. ಆ ಶ್ರಿಭುಜಗಳನ್ನು ಸಮರೂಪ ತ್ರಿ ಭುಜಗಳಿಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 

ಎರಡು ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸರ್ವಸಾಮ್ಯತೆಯನ್ನು ಇ ಚಿಹ್ನೆಯಿಂದ ಸೂಚಿಸುವಂತೆ 
“ಅವುಗಳ ಸಮರೂಪತೆಯನ್ನು || ಚಿಹ್ನೆಯಿಂದ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. 

ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ಗಿ ಕಲಿ || ಗ 088೫ ಎಂದು ಬರೆದರೆ. ಹೂಲಿ 
-ಶ್ರಿಭುಜವು 088 ಶ್ರಿಭುಜಕ್ಕೆ ಸಮರೂಪವಾಗಿದೆ ಎಂದು ಶಿಳಿಯಬೇಕು, 


ಪ್ರಮೇಯ 6 
ಸಮಾನಕೋನ ಶ್ರಿಭುಜಗಳ ಅನುರೂಪ ಬಾಹುಗಳು ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿರುತ, 


ಹ್‌ "' 


0 


ಪತ್ರ: 7೦೩ ಮತ್ತು 131% ಶ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ 
7 -ಓ|೦-॥( ೫ - 4 (ಚಿತ್ರ 20. 21). 


ಸಾಧನೀಯ ; 2೦ _ ೦... ೩0 





ಚಿತ್ರ 20 ಚಿತ್ರ 21 


ರಚನೆ: &1/ ಎ 70 ಮತ್ತು 1/8 - ಲ ಇರುವಂತೆ ಓ ಮತ್ತು 8 ಬಿಂದು 
ಗಳನ್ನು ಕ್ರಮವಾಗಿ 114 ಮತ್ತು 17 ಬಾಹುಗಳ ಮೇಲೆ ಗುರುತಿಸಿರಿ. ,&8 ಸೇರಿಸಿರಿ. 


ಸಮರೂಪ ತ್ರಿಭುಜಗಳು 21 
ಷಾಧನೆ: 7೦೫ ಮತ್ತು &೫/!8 ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ, 


೦-1, 
೧೫ ಎ 78 


_ ಗಿ? ಇ ಗಿ 118. 
ಎ 0೫೫ -- 14/43, (೧೫ - 1/94, 

ಆದರೆ, /೦೫೩ - |, ೧೩೫ - [21 (ದತ್ತ) 
(ಗಿ 48 ಎ [111.72 [18/4 ಎ |11111.. ಇವು ಅನುರೂಪ ಕೋನಗಳು, 


4 _ ೫4 
1 ೫11] 


| (ಚಕ ಮತ್ತು 1. -॥ (ದತ್ತ) 








೫ (ಪ್ರಮೇಯ 4, ಅನುಮಿತ 2) 


ಆದರೆ, ಗಿ11 ಎ 7೦ ಮತ್ತು 88%/ - ೧೫ (ರಚನೆ). 





184 1೬ 70 ೧೦೫ 
- ರರ ಅತವಾ ಇ ಜಗ 
೦೧೫.೫ ಟಬ್‌ 

ಇದೇ ರೀತಿ “ನ್‌ 1 ಎಂದು ಸಾಧಿಸಬಹುದು. 


ಆ ೫25177: 


ಪ್ರಮೇಯ 7 
(6 ನೆಯ ಪ್ರಮೇಯದ ವಿಲೋಮ) 


ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿರುವ ಬಾಹುಗಳನ್ನುಳ್ಳ ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಅನುರೂಪ ಕೋನಗಳು 
ಷಮವಾಗಿರುತ್ತವೆ. 


ದತ್ತ: ೫೦೫ ಮತ್ತು ₹1 ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ೫೮0೦೯೫ ೫೩೯ 


(ಚಿತ್ರ 22, 23) 
ಸಾಧನೀಯ : [೫ -|೫5. (7 ಎ1. ೦.14. 


22 


ಇ 


ರಚನೆ ; 
ಗಳನ್ನು 
ಸೇರಿಸಿರಿ, 


ಸಾಧನೆ: 


ಆದರ, 


ಆದರೆ. 


ರೇಖಾಗಣಿತ 


೩ ಓ೩್ಷ್ಪ!ಿಿ 
( ಚಿತ್ರ 22 ಚಿತ್ರ 23 
( 


60 ಎ 11/( ಮತ್ತು ೮೫ ಎ 1/1 ಇರುವಂತೆ & ಮತ್ತು 8 ಬಿಂದು 


ಕ್ರಮವಾಗಿ 7೦. ಮತ್ತು ಲ ಬಾಹುಗಳ ಮೇಲೆ ಗಂರುತಿಸಿರಿ. 68 


ತು ಲಾ 390 0೦೩ 
೫ ಮತ್ತು 1.81%: ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ. ೧. ಎ7. ಜಥ 
೫ ಸೋ ತ ೫1೫%. (ದತ್ತ) 


ಹಲ ಓಗಿ] (ಓತ) 


೧೫8 ಇ. 14% 
. 80೩೦ 
“ಸ್ಟಾ 7 ಅಥವಾ, 





೫೦ -&೦_ 80-30 (ಆತರ ಪ್ರಮಾಣ ಕ್ರಿಯ) 


ಸಸ ಗ್ರ ದ , %8 || ೫೫ (ಪ್ರಮೇಯ 4ರ ವಿಲೋಮ) 


ನ್‌ (0ಡಿಶಿ ೫೩, (084 -- '೩೫ (ಅನುರೂಪ ಕೋನಗಳು) 
0೮೫8೫೫ ಮತ್ತು ೧೫ ಸಮಾನಕೋನ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು. 


೧೯ ಣಾ ೧0 


ಶ್‌ ಚ್‌ ಕೆ (ಪ್ರಮೇಯ 6) 


0 ಸಿ (ರಚನೆ) 


ಸಮರೂಪ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು 23 


೧೩ ತ ಸತ್ತ 
೫ 04 ಗೂ 


ಹ 
ಆದದ 


ಇನ (ಇದ ಇ] (ಪತ್ತ) 
7೫೮ ಐಐಣ 
ಆ ಜಾ  * ಹಿ 2 1.1೪ 


ಈಗ, ೦8 ಮತ್ತು 134% ತ್ರಿಭುಜರಲ್ಲಿ, 
ಸಿ೦1) ಪ 
ಲ್ಪ ೫4 (ರಚನೆ) ಮತ್ತು 4&ಔ ಎ. 12 (ಸಾಧಿಸಿದೆ) 
ಗಿ ಹಿಛ ೨ ಗಿ 10424, 


೨. (084 -- |4101,, ;3,40 - [514 ಮತ್ತು (೧ ಇ 








ಆಡರೆ, 
(೦84 ೫7 
84೦7 | (ಸಾಧಿಸಿದೆ) 
-&-॥/ ಔದ | ಮತ್ತು (೦ -ಶ( 
ಅಥವಾ, ` 


(೦೩೯ - [೧೬ 
[೫೦ 7 [124 ಮತ್ತು 
₹೦೩ - 124೫. 


ಪ್ರಮೇಯ 8 
ಒಂದು ತ್ರಿಭುಜದ ಒಂದು ಕೋನವು ಮತ್ತೊಂದು ಶ್ರಿಭುಜದ ಅನುರೂಪ 
ಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮವಾಗಿದ್ದು ಆ ಕೋನಗಳನ್ನೊಳಗೊಂಡ ಬಾಹುಗಳು ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿದ್ದರೆ 
ಆ _ ತ್ರಿಭುಜಗಳು ಸಮರೂಪವಾಗಿರುತ್ತ, ವೆ 





೩ ಇ್ಗ ಗಿ ೨ ೫ 
ಚಿತ್ರ 24 ಚತ್ರ 25 


ದತ್ತ: 7೦೫ ಮತ್ತು 11/2 ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ, '. 
(೧-೫ ಮತ್ತು 7೦:13 - ೦೫: 81 (ಚಿತ್ರ 24, 25) 
ಸಾಧನೀಯ: ೧7೦೫ || ಗಿ. 1. ' 


ರಚನೆ: 1/1 ಎ- 7೦ ಮತ್ತು 318 -- ೧೫ ಇರುವಂತೆ & ಮತ್ತು 8 ಬಂದು 
ಗಳನ್ನು ಕ್ರಮವಾಗಿ ೩೫1 ಮತ್ತು ೫! ಬಾಹುಗಳ ಮೇಲೆ ಗುರುತಿಸಿರಿ, 88 


ಸೇರಿಸಿರಿ, ಅ 
ಸಾಧನೆ: 7೦% ಮತ್ತು 1/8 ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ, ಗಲ 7 134 | (ಆಚರ) 
(ಓ- 8 (ದತ್ತ), 


. ಓ 9೦೫ - ಗ ಹಿ040. 
. (೦೫೫ ಎ 484, ೫7೦ --|842/. 


7೦.೦೫ 
1೫71೯ 
404 82/7೦ ಇಟ್ಟು 

17 ೫೫10೬ -1/8) - 4118೫4. 


[8410 -- 1111, /148,4 -- 114741, (ಅನುರೂಪ ಕೋನಗಳು) 





ಈಗ. (ದತ್ತ) 





ಆದರೆ. 

(8೬4 -- ೨೦ 

84-೦೫೯ 
[0-86 ಇ -॥[5ೂ 

೫08% ಮತ್ತು 11/17 ಸಮರೂಪ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು. 


| (ಸಾಧಿಸಿದೆ). 


ಸಮರೂಪ ತ್ರಿಭುಜಗಳು 25 


ಪ್ರಮೇಯ 9 
ಎರಡು ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರ ಎರಡು ಬಾಹುಗಳು ಮತ್ತೊಂದರ ಎರಡು 
ಬಾಹುಗಳೊಡನೆ ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿಕ್ತು ಒಂದು ಜೊತೆ ಅನುರೂಪ ಬಾಹುಗಳ ಅಭಿ 
ಮುಖ ಕೋನಗಳು ಸಮವಾಗಿದ್ದರೆ ಮತ್ತೊಂದು ಜೊತೆ ಅನುರೂಪ ಬಾಹುಗಳ 
ಅಭಿಮುಖ ಕೋನಗಳು ಸಮವಾಗಿರಂತ್ತವೆ. ಅಥವಾ ಪರಿಪೂರಕವಾಗಿರುತ್ತಣೆ ; 
ಹಾಗೂ ಮೊದಲನೆಯ ಪಕ್ಷದಲ್ಲಿ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು ಸಮರೂಪವಾಗಿರುತ್ತವೆ. 


ಹ 


ಎರಾ ಣಾ ಡಾ 
(1 ಇ ಗಿ (8) ಣಿ" (1) ಔ 1", 
ಚಿತ್ರ 26: 
ಪತ್ತ: ೫೦೫ ಮತ್ತು ₹%(7! ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ 
೫೦; ೬೫4 ಎ00 : 72೬. (ಲ್ಪ 18 (ಚಿತ್ರ 26). 
ಸಾಧನೀಯ : [೩ -ಇ [ಜ, ಅಥವಾ, (ಇ 3-4-180", 
ಸಾಧನೆ: ೫ ಮತ್ತು ಓ ಕೋನಗಳು (1) ಸಮವಾಗಿರಬೇಕು ಅಥವಾ ' 
(2) ಅಸಮವಾಗಿರಬೇಕು. 
(1) ನೆಯ ಪಕ್ಚ: ೫ ಮತ್ತು 1 ಕೋನಗಳು ಸಮವಾಗಿದ್ದರೆ [ಚಿತ್ರ 26 
1) (1)1, ಆಗ, [ಇ ಜ್‌ [1 ಆಗಿರುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ ೫೦೫೩ ಮತ್ತು ೭೬1 
ಸಮಾನಕೋನ ತ್ರಿಭುಜಗಳಾಗಿರುತ್ತವೆ. ಆದುದರಿಂದ ಅವು ಸಮರೂಪ ತ್ರಿಭುಜ 
ಗಳಾಗಿರುತ್ತವೆ. 
(2) ನೆಯ ಪಕ್ಬ: ೫ ಮತ್ತು 1. ಕೋನಗಳು ಅಸಮವಾಗಿದ್ದರೆ [ಚಿತ್ರ 26 
(1). (11), (೦೫೩ ಐ 17,7%7' ಇರುವಂತೆ ೬24' ರೇಖೆಯನ್ನು ಎಳೆಯಿರಿ, ಇದು 


141! (ಅಥವಾ ವೃದ್ಧಿಸಿದ 1%) ರೇಖೆಯನ್ನು 34" ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಲಿ. 

ಈಗ, ೫೦೩ ಮತ್ತು 1.174 ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ. ([] 5 ಗಟ ಮತ್ತು 
1028 7 |41.17, .. ೦೫೫ - |3(2111.. ಆದುದರಿಂದ, 7೦೫೩ ಮತ್ತು 1.14% 
ಸಮಾನಕೋನ ತ್ರಿಭುಜಗಳು. 





26 ರೇಖಾಗಣಿತ. - 


೬೫೦೫೩ ॥| ೧ 1೫ಜ' 

70: 1% ಎ 07೫: 1, ಆದರ. 70: 111 - 78; 1೫ (ದತ್ತ) 
2 ೫ನ: 128 08:12... 1೫ - (7? 

:. 128 [2೫ ಇ (೦೫7 (ಸಾಧಿಸಿದೆ) । 
ಆದರೆ, [12877 - 180" -. [24 ., ೧ 7-180” - [೫28 
ಅಂದರೆ, ೫೫೦ ಕೋನವು 3.188 ಕೋನಕ್ಕೆ ಪರಿಪೂರಕವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ಪ್ರಮೇಯ 19 


ಲಂಬಕೋನ ತ್ರಿಭುಜದ ಲಂಬಕೋನದಿಂದ ಕರ್ಣಕ್ಕೆ ಒಂದು ಲಂಬರೇಖೆ 
ಯನ್ನು ಎಳೆದರೆ. ಉಂಟಾಗುವ ಶ್ರಿಭುಜಗಳಂ ಪರಸ್ಪರ ಸಮರೂಪವಾಗಿಯೂ, 
ದತ್ತ ತ್ರಿಭುಜಕ್ಕೆ ಸಮರೂಪವಾಗಿಯೂ ಇರುತ್ತವೆ. 
ದತ್ತ; ೫೦೫ ಶ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ 270೩ ಎ 905, 
05 ರೇಖೆಯು ಕರ್ಣ ೫೫ ಗೆ ಲಂಬವಾಗಿದೆ 
(ಚಿತ್ರ 27. 
ಸಾಧನೀಯ : 805 || ಒ. 2೫೫೦ 
ಗಿ೦58 || ಇ 850 
ಓಿ೫5೦ 1 ಇ ೫೦೫ 
ಸಾಧನೆ: 7೦5 ಮತ್ತು ೫೩೦ ತ್ರಿಭುಜ 
ಗಳಲ್ಲಿ, 





ಇಂ 

೫50 7.90" -- 0೩ (ದತ್ತ) ಚಿತ್ರ 27 

(೧೫5 ಎ (೦೫೩ .. 005/0೫8೨. 

"೫೦5 ಮತ್ತು ೫೩೦ ಸಮಾನಕೋನ ತ್ರಿಭುಜಗಳು. 

ಓ೫೧5 || ಇ 8೩೦. 

ಈಗ, 805 ಮತ್ತು ೧೫5 ತ್ರಿ ಶ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ, 

058 - 90” - (೩8೦ (ದಶ್ರ) [708 -. 1085 (ಸಾಧಿದೆ) 
(570 - 60೩. 
_. ೫೦5 ಮತ್ತು ೧೫6 ಸಮಾನಕೋನ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು, 
, ಗಿ 805 ॥| ಗಿ ಓಇ9. 





1 


ಸಮರೂಪ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು 27 
ಇದೇ ರೀತಿ, 1 0೫5 || / ೫೩೦ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಬಹುದು, ಆದುದರಿಂದ, 
780. 706 ಮತ್ತು 8೫05 ಎಲ್ಲವೂ ಸಮರೂಪ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು. 
ಪ್ರಮೇಯ 11 


ಎರಡು. ಸಮರೂಪ ಶ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ, ಅನುರೂಪ ರೇಖೆಗಳಾದ, ಮಧ್ಯ 
ರೇಖೆಗಳು (ಮಧ್ಯಗಾಮಿ), ಲಂಬಗಳು, ಸಮಭಾಜಕಗಳು, ಪರಿಶ್ರಿಜ್ಯಗಳು, ಅಂತರ್‌ 
ಶ್ರಿಜ್ಯಗಳು, ಮುಂತಾದುವು ಅನುರೂಪ ಬಾಹುಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ. 


(ಈ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿಯೂ ಒಂದೊಂದು ಜೊತೆ 
ಅನುರೂಪ ಬಾಹ:ಗಳನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡು ಸಾಧಿಸುತ್ತೇನೆ. ಉಳಿದ ಅನುರೂಪ ರೇಖೆ 
ಗಳ ಪ್ರಮಾಣವನ್ನೂ ಇದೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಸಾಧಿಸಬಹುದು.) 


ಣಿ 


ಲ್ನ ಗ ಣ್ಲ 
ಚಿತ್ರ 28, ಚಿತ್ರ 29. 





ದತ್ತ : 7೦೩ ಮತ್ತು ೭1/೫ ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ೫. 1, (೦ 7 
ಮತ್ತು ೨ (ಗಜ, ಹಾಗೂ, ಸು ಎ ರ ಮಂದ್ಲ್ಬ್ಲ 
ಎ ನಜ, ಹಾಗೂ, ವರ ಜಣ ಜಥ 
ಸಾಧನೀಯ (1) : ೫ ಮತ್ತು 1.8 ಮಧ್ಯರೇಖೆಗಳಾದರೆ. ಆಗ, ೫%: 1 8 
೬0:13 (ಚಿತ್ರ 28, 29), 


ಸಾಧನೆ: ೫೦೩ ತ್ರಿಭಜದಲ್ಲಿ ೦೩ -, ೦ 
1೫7 ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ 1/7 - 3 ೬/1 (ದತ್ತ) (ಚಿತ್ರ 28. 29) 
04: 148 ಎ 0೩:01, ಆದರೆ, ೮ : 3177 ಎ 70:13! (ದತ್ತ) 
ಎ. 0%: 318 ಎ 20:17/. ` 
ಈಗ, ೫೦ ಮತ್ತು 118 ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ, 





೦.7 04 (ದತ್ತ) 


೩8 ರೇಖಾಗಣಿತ. 


೧೦%: (8 - 7೧:12! (ಸಾಧಿಸಿದೆ... ಗಿ೫೦% ॥| ೧48 
(ಪ್ರಮೇಯ 8) ಬ 
' 70:11 -- ೫4:18. 
ಸಾಧನೀಯ (2): ೫, 88 ರೇಖೆಗಳು ಕ್ರಮವಾಗಿ ೦% ಮತ್ತು 
2814 ಗಳಿಗೆ ಲಂಬವಾಗಿದ್ದರೆ, ಆಗ, 7೦: ೩% - 84; 18 (ಚಿತ್ತ. 36. 31) 


೧ 





| ಸ ಗ 1. 8 11 
ಚಿತ್ರ 30 ಚಿತ್ರ 31 
ಸಾಧನೆ: ॥೦೬ ಮತ್ತು 1148 ಶ್ರಿಭಜಗಳಲ್ಲಿ, ಲ ೯. [14 (ದತ್ತ), 
೦0 -- 90 -- 1480... 8೦ - |81,34. ಆದುದರಿಂದ, 
70% ಮತ್ತು 148 ಸಮಾನಕೋನ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು... 
... ಓ 80೦4 | ಗ 1118. '` 
2. 7೦:11/ - 8:18, 2.16 
ಸಾಧನೀಯ (3); 7%. ರೇಖೆಯು ೫೧೫೩ ತ್ರಿಭುಜದ (೫ನ ಸಮ 


ಹ ( 


ಇ ಸ ಚ್ದ 7 1 
ಚಿತ್ರ 32 ಚಿತ್ರ 33 
ಭಾಜಕವಾಗಿದ್ದು, ಓಣ ರೇಖೆಯು 1% ಶ್ರಿಭುಜದ' |1(1/೫ ನ ಸಮಭಾಜಕ 

ವಾಗಿದ್ದರೆ, ೫&:17 7೦:13 (ಚಿತ್ರ 32, 33, 


ಸಮರೂಪ ತ್ರಿಭುಜಗಳು 29 


ಸಾಧನೆ : ೦೩ ಇ 110 (ಮತ್ರ) 


ಆದರೆ, 7೦೫4 - ರೀ) ಬ 
ಜ್‌ 3 | (ದತ್ತ) 


1೦೫4 51410 ಮತ್ತು 1೧. 3! (ದತ್ತ). ಆದ್ದರಿಂದ, 
(೦೩೫ - (01. 
, ೫೧. ಮತ್ತು 110 ಸಮಾನಕೋನ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು. 

. ಓ ೦೫1 ಸ 1401. .. 70 :11/ ಎ- ಔಸಿ: ೬0. 
ಸಾಧನೀಯ (4): 7೧೩ ಮತ್ತು ಗಿ! ಪ್ರಿಯುಜಗಳ ಪರಿಕೇಂದ್ರಗಳತಿ 
5 ಮತ್ತು 7 ಗಳಾಗಿದ್ದರೆ, ಆಗ. 25: 17 7೦:14 (ಚಿತ್ರ 34, 35). 
ಸಾಧನೆ: 50 ಎ ಪರಿಧಿಕೋನದ ಎರಡರಷ್ಟು 

ದಾಡಿ ೫8೦ 
ಅದೇ ರೀತ್ರಿ 1.78! - 2 (138. 


ಓ 
೧ 
ಇ 1 
(| | 
ಚಿತ್ರ 34 ಚಿತ್ರ 35 
ಆದರೆ, [॥॥೦ ಎ 110 (ದತ್ತ) 
50 ಇ 170! 
850 ಮತ್ತು 871! ಸಮದ್ದಿಬಾಹು ಶ್ರಿಭುಜಗಳು [05 50 
೭7 2-71 


೫5:50 ಎ 177:'%1 
ಮತ್ತು [50 - [714 (ಸಾಧಿಸಿದೆ). 


30 ರೇಖಾಗಣಿತ 
ಹ. ಗಿ7501|| 6 ೭111 (ಪ್ರಮೇಯ 8) 
4. 25;177 ನ 70:17. 


ಸಾಧನೀಯ (5): 18 ಮತ್ತು ೩87. ೫08% ಮತ್ತು 1% ತ್ರಿಭುಜಗಳ 
ಅಂತರ್‌ತ್ರಿಜ್ಯಗಳಾಗಿದ್ದರೆ, ಆಗ 75: ॥7[-- 7೧: 124 (ಚಿತ್ರ 36, 37), 





ಚಿತ್ರ 36 ಚಿತ್ರ 37 


ಸಾಧನೆ : 17೦ ಮತ್ತು ೩೭1%!, ಶ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ. 
[70 --]8114( (77 ೫. 'ಓ ಮತ್ತು 09 ಮತ್ತು ೫೭, ಅವುಗಳನ್ನು 
ಅರ್ಥಿಸುತ್ತವೆ), | 
10೫ - 1೪111, ("ಲಿ -- 184 ಮತ್ತು 10 ಮತ್ತು ೫48: ಅವುಗಳನು 
ಅರ್ಥಿಸುತ್ತವೆ) - '` 





.. 170 ಮತ್ತು ಓ1714 ಸಮಾನಕೋನ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು 
. ಓ180 || 1. ೪1೬/. 


ಈಗ, ಸಮರೂಪ ಶ್ರಿಭುಜಗಳಾದ 1॥ಲಿ ಮತ್ತು ೫14 ಗಳಲ್ಲಿ 15 ಮತ್ತು 
೫.7 ಲಂಬರೇಖೆಗಳು (ಅಂತರ್‌ತ್ರಿಜ್ಯಗಳು). “ 
90; 10/15: 07 (ಸಾಧಿಸಿದೆ). 


ಸಮರೂಪ ತ್ರಿಭುಜಗಳು 31 


ಅಭ್ಯಾಸ 3 
ು 288 ಎರಡು ಲಂಬಕೋನ ತ್ರಿಭುಜಗಳು. ಮತ್ತು ಅವುಗಳ 
ಒಂದೊಂದು ಲಘಂಕೋನಗಳು ಸಮವಾಗಿವೆ, ಹಾಗಿದ್ದರೆ ಅವು ಸಮರೂಪ ತ್ರಿಭುಜ 
ಗಳಾಗಿರುವುವು ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 





(2) 8೦೫ ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ, ೧8 ಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿ ಎಳೆದ ಎಲ್ಲ ರೇಖೆಗಳನ್ನೂ 
ಕಿ0ಿ ಮಧ್ಯರೇಖೆಯು ಅರ್ಥಿಸುತ್ತದೆ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 

(3) 88೮ ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ &0 ಯನ್ನು 80ಗೆ ಲಯವಾಗಿ ಎಳೆದಿದೆ. ೧೫% 
ಎ೫8ಣ.೧೮ ಆದರೆ. ಒಯು ಒಂದು ಲಂಬಕೋನವೆಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 

(4) ೫೦೫ ಮತ್ತು 134% ಸಮರೂಪ ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ 80 7 12, ೦೩ ಎ 13, 
[ಲಿ 70” ಮತ್ತು 2 ಇ 5 ಆಗಿದೆ. 1/11 ಎ. 26 ಆದರೆ, |. ೭೬ ಮತ್ತು 
1.2 ಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(5) ಅಕೇಂದ್ರದ ವೃತ್ತಕ್ಕೆ 78 ಮತ್ತು 70 ಸ್ಪರ್ಶರೇಖೆಗಳು. ೧೫ ಯು ೧ ವನ್ನು 
೩ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ. ೦೩.೦7 - ೦೫೫ ಎ:ದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 

(6) 7೦೫ ಶ್ರಿಭುಜದ 8 ಕೋನದ ಸಮಭಾಜಕವು ೧ಣನನ್ನು 5 ನಲ್ಲಿಯೂ ಮತ್ತು 
ಪರಿವೃತ್ತವನ್ನು 7 ನಲ್ಲಿಯೂ ಸಂಧಿಸುತ್ತದೆ. 80.೫೩ ಎ 753 -- 85.87 ಎಂದು 
ಸಾಧಿಸಿ ಮಸ್ತು ಇದರಿಂದ ೫0.೫೫೩ ಎ 753 - ೧6.58 ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ, 
(7) 4೩8೮ ಮತ್ತು 08೯ ಎರಡು ಸಮರೂಪ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು. ಇವುಗಳ 8೮ 
ಮತ್ತು. 88೫ ಪಾದಗಳು ೫ ಮತ್ತು ೧೦ ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಸಮಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ವಿಭಜಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿವೆ, &೫:; 0೦ - 80೮.5೫ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 

(8) 88೮ ಶ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ |84೮ -- 90% & ಬಿ೭ಏನಿಂದ &ಐ ರೇಖೆಯನ್ನು 
೫0 ಗೆ ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆದಿದೆ. 88 ಎ. 0.4೮ ಆದರೆ, 8೧ 08.೮೧ ಎ 0.ಗಿ0 
ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 


ಅಧ್ಯಾಯ 4 
ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸಲೆಗೆ ಅನುಪಾತದ ಪ್ರಯೋಗ 
ಪ್ರಮೇಯ 12 


ಸಮ ಎತ್ತರವುಳ್ಳ ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸಲೆಗಳು ಅವುಗಳ ಪಾದಗಳ ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿ 
ರುತ್ತವೆ. "1 


ಪತ್ತ: 70% ಮತ್ತು 11/21 ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ೫೦ ಎ10. (ಚಿತ್ರ 3, 39) 





_“ಓ. ೫೧೮೫ ಲ8& 
ಸಾಧನೀಯ: ಇರಾನ್‌ 
1. ಕ 
ಇ ೦ ೫. 
ಚಿತ್ರ 38 ಚಿತ್ರ 39 
ಸಾಧನೆ: ಗಿ 808 ಇ. ಪಾದ ೬ ಎತ್ತರ ಎ. ೧೩.7೧ 
ಸಿ14 ತ್ವ ಪಾದ « ಎತ್ತರ - | 11.10 





(೫೦೫ 308೫೮ ೧೫ 


-೧ಡಾಜರಸಾರಾರ 8 (80720) (ದತ್ತ). 


ಪ್ರಮೇಯ 13 
ಸಮಾನ ಪಾದಗಳ (ಒಂದೇ ಪಾದದ) ಮೇಲಿರುವ ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸಲೆಗಳು 
ಅವುಗಳ ಎತ್ತರಗಳ ಪ್ರಮಾ ಣದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ ಪೆ 
: 708 ಮತ್ತು 10% ಒಂದೇ ಪಾದದ ಮೇಲೆ ನಿಂತಿರುವ ತ್ರಿಭುಜಗಳು. 
1 ತ 1೩ ಅವುಗಳ ಎತ್ತರಗಳು (ಚಿತ್ರ 40) 
ಸಾಧನೀಯ ಃ ಗ 7೮೩: ಗ 10೫% ಎ ೫7ಡ: 17, 


ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸಲೆಗೆ ಅನುಪಾತದ ಪ್ರಯೋಗ 33 


೧ ಹ 


"ಇ ೫ ೫ ೧ಗ 
ಚಿತ್ರ 40 


ಗಿಾ೦೫ 30೩.786 


ಡಿ೬೦೧ ೧೩.1೫ 
ಚ! 
1೫ 
. ಓಿ308: ಗ 0೧೫ ಎ ೫1/:2.74, 
ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಪಾದಗಳು ಸಮವಾದಾಗಲೂ, ಇದೇ ರೀತಿ, ಅವುಗಳ ಸಲೆಗಳಂ 
ಎತ್ತರಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ. ಎಂದು ಸಾಧಿಸಬಹುದು. 


ಅನುವಿಂತ: ಸಮಾನ ಸಾದಗಳ ಮೇಲೆ ನಿಂತಿರುವ ಸಮಾನಾಂತರ 
ಚತುರ್ಭುಜಗಳ ಸಲೆಗಳು ಅವುಗಳ ಎತ್ತರಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ. 





ಸಾಧನೆ: 
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ಒಂದೇ ಪಾದದ ಮೇಲಿರುವ ಎರಡು ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸಲೆಗಳು ಶೃಂಗಗಳ 
ಯೋಜಕ ರೇಖೆಯು ಪಾದದಿಂದ ವಿಭಜಿಸಲ್ಪಡುವ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ. 
ದತ್ತ: 7೦೫ ಮತ್ತು 10೫ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು ಒಂದೇ ಪಾದವಾದ ೦೩ ಮೇಲಿವೆ. 
೫ ಮತ್ತು 1 ಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ೫1, ರೇಖೆಯನ್ನು ೦೫ ಬಾಹುವು ೫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ 
ವಿಭಜಿಸುತ್ತದೆ. 
೫೦೩ _ ೫% 
ಓ೬೦೬೩ ಓ೩ಜ' 
ರಚನೆ: ಮತ್ತು 1, ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ೫%! ಮತ್ತು 17 ರೇಖೆಗಳನ್ನು ೧೫ಗೆ 
ಲಯವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ (ಚಿತ್ರ 41). 


ಸಾಧನೀಯ; 





34 ರೇಖಾರ್ಗ 


೧ 


(0 ನರರ್ಯಾರರ್ಥಾ 


ಚಿತ್ರ 41 
ಸಾಧನೆ : 71/71 ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ ೫1 || 17 | 
_ (_: ೫% ಮತ್ತು 1.7 ಒಂದೇ ರೇಖೆಗೆ ಎಳೆದ ಲಂಬಗಳು). 
೫8; 173 ಎ 211; 12೫ (ಪ್ರಮೇಯ 4, ಅನುಮಿತ 3) 


ಈಗ, ದ 8ಲ೩ ಕ ೧೩.2೬ _ ಕ 
ಇೇ೦” 1087757 








೫ ` 
ನ್ಯ (ಸಾಧಿಸಿದೆ). 


. ಓಿ೫08: ಗ ಓಛಿಣ ಎ ಐ: [ಜ. 


ಸಬಿಟ್ಟಿ 
(ಟಿಪ್ಪಣಿ; ೫1, ರೇಖೆಯು, ವೃದ್ಧಿಸಿದ ೧೫ನ್ನು ಛೇದಿಸಬಹುದು.. ಅದಕ್ಕೆ ತಕ್ಕ ಚಿತ್ರವನ್ನು 
ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳೇ ಬರೆಯತಕ್ಕದ್ದು), 


ಪ್ರಮೇಯ 15 


ಎರಡು ಶ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ ಒಂದರ ಒಂದು ಕೋನವು ಮತ್ತೊಂದರ ಒಂದು 
ಕೋನಕ್ಕೆ ಸಮವಾಗಿ ಅಥವಾ ಪರಿಪೂರಕವಾಗಿ ಇದ್ದರೆ, ಆ ಶ್ರಿಭುಜಗಳ ಸಲೆಗಳು 
ಈ ಕೋನಗಳ ಬಾಹುಗಳಿಂದಾದ ಆಯಗಳ ಅನುಪಾತದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ. 


ದತ್ತ: 70% ಮತ್ತು ೩1/0 ತ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ, 
42 (0, (11) ರಲ್ಲಿರುವಂತೆ, [7೫ಲ -. (1% 
42 (1), (10) ರಲ್ಲಿರುವಂತೆ, [೫ -.- 1.704 -- 180% 


ಸಾಧನೀಯ: (70%: ೧ 1೬1%. ೧೩.೫೫: 4.10.. 
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0 
ಛಿ 7 ಣ್‌ 
(0 


0 ೧ 
ರಚನೆ: 77 ಮತ್ತು 15 ಗಳನ್ನು ಕ್ರಮವಾಗಿ ಲ& ಮತ್ತು 1/2ಗಳಿಗೆ 


ಎದದ 
( 


(ಎಂ ಎಂ್ಪ್ಪ 
ತ್ತ 


ಚಿತ್ರ 42 


ವ್ರ 
(| ೪) 
ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ. 
ಸಾಧನೆ: 77೩ ಮತ್ತು 151 ಶ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ 
778 - 907 -- [571 (ರಚನೆ) 
೫387 - [5೫ 1. 42 (1) ಮತ್ತು (11) ನೆಯ ಚಿತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ದತ್ತ. 
42 (1 ಮತ್ತು (10 ನೆಯ ಚಿತ್ರಗಳಲ್ಲಿ, 
280 3-87 - 180, [೫೫೦ --1%5 
ಎ 1801 





೫೫7-೫೬6 


... ೫7 ಮತ್ತು 1.551 ಸಮಾನಕೋನ ತ್ರಿಭುಜಗಳು, ತತ್ಕಾರಣ ಸಮರೂಪ 
ತ್ರಿಭುಜಗಳು. 


ಎ 37:25 ಎ ೫೫:17, 





ಓಿೌ೦೫೩ 80೫.7೫ ೦೩೨೫ ೧.೫7 ೫೫ 
ಈಗ. 1೫೫೬ ೫71257 5೧:7೫ [ ತಾಜ ತ್ತ (ಸಾಧೀರು] 


. ಗಿ308: ಗಿ 224 ೧೫.೫೫: 1(೫.1ಜ 
ಪ್ರಮೇಯ 36 


ಸಮರೂಪ ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸಲೆಗಳು ಅನುರೂಪ ಬಾಹುಗಳ ವರ್ಗಗಳ ಆನಂ 
ಪಾತದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ. 


ದತ್ತ: 7೦೫೩ ಮತ್ತು 11/7 ಸಮರೂಪ ಶ್ರಿಭುಜಗಳು (ಚಿತ್ರ 43, 44, 
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ಸಾಧನೀಯ: ಓೌ೦೫ _ ೦83 





ಓ೫ಗ ೩೬ 
| ಇ ಲ್ಲ ಬ ನ ಜ 
ಚಿತ್ರ 43 ಚಿತ್ರ 44 


ರಚನೆ: ೫ ಮತ್ತು |, ಬಿಂದುಗಳಿಂದ, ೫೫ ಮತ್ತು 1,5 ರೇಖೆಗಳನ್ನು ೧೩ ಮತ್ತು 
3/7೪ ಗಳಿಗೆ ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ. 


ಸಾಧನೆ: ೫೦೫ ಮತ್ತು 1145 ಶ್ರಿಭುಜಗಳಲ್ಲಿ, 
೫೦೫ - ॥॥(5 (ದತ್ತ) 
0೫7 - 907 -- [(51, (ರಚನೆ) 
- ಔಾಂ-8ಟ 
207 ಮತ್ತು 1115 ಸಮಾನಕೋನ ತ್ರಿಭುಜಗಳ; 
೫07/1 10/5. 





_ ೫0.೫7 
“111 15 
ಆದರೆ, 0 ಎಲಿಸ ಹಗೆ ದತ್ತ) 


₹2! 71/೧೫” ೫] 
. ೫7೧೦೩ ೩೫೯ 
157%” ೫೯ 
ಈಗ ಗಿ ೫೦೩ _3 ೧೩.೫೫ 
0೫0೫೪೫1, 15 


೧೩, ೫7 
10 (5 
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೫7 ೦೫೩ 


ಆದರೆ, 77ಜನ (ಸಾಧಿಸಿದೆ) 


. ಓಔ?ಂ ಜೂ ೧೬೩, ೧೩ 
ಜಾ /ಜ” 14೫ ' ೬ಜ 
ಈ 
711೬ 
 (ಓ?708 : ಇ 02102 ಎ ೧೫೩೫: 1/73. 
 ್‌ 0 208 7೦03 ೫7೩೨ ಹ 
ಇದೇ ರೀತಿ, ರರ ಗಣ” ಗಾ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಬಹುದು. 
ಅಭ್ಯಾಸ 4 (0) 
(1) 11/2! ಮತ್ತು 874% ಒಂದೇ ಪಾದವಾದ 12% ಮೇಲೆ ನಿಂತಿರುವ ತ್ರಿಭುಜ 
ಗಳು. ೭& ಮತ್ತು 313% ಗಳನ್ನು 3, ಮತ್ತು 31 ಬಂದುಗಳಿಂದ ೫೫ ಗೆ ಲಂಬ 
ವಾಗಿ ಎಳೆದಿದೆ. ಔ&: 38 ಎ 4:5 ಆದರೆ, ಆ ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸಲೆಗಳ ಪ್ರಮಾಣ 
ವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(2) ಹಲ ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ, 88, ೮೫ ಗಳು ಅಭಿಮುಖ ಬಾಹುಗಳಗೆ ಎಳೆದ ಲಂಬ 
ಗಳು. 
ಓಿ.ಕಾ6: ಇ 4೮೫ರ ಎ ಗಾ: &೮* ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
(3) &8೮ ತ್ರಿಭುಜದ 8೮ ಬಾಹುವಿನ ಮೇಲೆ % ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ಬಿಂದು ; 
ಹಿನ ಮೇಲೆ ೦ ಒಂದು ಬಿಂದು. 
820: ೫0 ಎ 3:5 ಮತ್ತು ೫೦: ೦೩ ಎ 5: 6 ಆದರೆ, 
ಗಿ. ೦8೮: ಇ 8೮ ಇ 5:11 ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
(4) & ಮತ್ತು 0 ಕೋನಗಳು ಪರಿಪೂರಕವಾಗಿಯೂ. &8: &€ ಎ ೫೫;೧೯ 
ಆಗಿಯೂ ಇರುವ 480, 28ನ ತ್ರಿಭುಜಗಳ ಸಲೆಗಳು 4೫8: ಐಣ್‌ ಪ್ರಮಾಣ 
ದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 
(5) 0:08 -- 11 ಮತ್ತು &ಿ೫: 5೮1 ಇರುವಂತೆ ಐ, 8 ಗಳನ್ನು 18೬೦ 
ತ್ರಿಭುಜದ ೫8, 4೮ ಬಾಹುಗಳ ಮೇಲೆ ಗುರುತಿಸಿದೆ. 
ಗಿಡಿ08: ಇ ್ಷ8ಲಿ ಎ 7೫: (1 3-7) (1 -- ಐ) ಎಂದು ತೋರಿಸಿ 
(6) ೫೦೫ ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ & ಯು ೦೩ ಬಾಹುವಿನ ಮಧ್ಯಬಿಂದು. 2 ಮತ್ತೂ 
ಔ£ಗಳು ॥ಲ ಬಾಹುವಿನ ತ್ರಿಭಾಜನ ಬಿಂದುಗಳು (901% 0೯ 75660003) 
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ಹಾಗಿದ್ದರೆ (೧ ೧ ೧&8: ಗ 9೦೫ -ಇ 1:3 ಎಂದೂ, 
(0) ಗಿ. 08೫೯: ಗ ೧೦ -- 2: 1 ಎಂದೂ ಸಾಧಿಸಿರಿ. 


ರಚನೆ 4 


(?ಃ 
ಕ್ರಿಭಿಜದ ಕೆಲವು ಪರಿಮಾಣಗಳು ದತ್ತವಾದಾಗ ಆ ಶ್ರಿಭುಜವನ್ನು 
ರಚಿಸುವ ಕ್ರಮ 


ಒಂದು ಶ್ರಿಭುಜದ ಪಾದವೂ ಎರಡು ಬಾಹುಗಳ ಪ್ರಮಾಣವೂ ದತ್ತವಾದಾಗ 
ಅಪಲೋನಿಯಸ್‌ ವೃತ್ತವು. ಶೃಂಗಬಿಂದುವಿನ  ಬಿಂದುಪಥವಾಗಿರುತ್ತದೆ 
(ಈ ಪ್ರಮೇಯವನ್ನು ನಾವು ಚರ್ಚಿಸಿಲ್ಲ). ಶ್ರಿಭುಜದ ಯಾವುದಾದರೂ ಮತ್ತೊಂದು 
ಪರಿಮಾಣವು. ಗೊತ್ತಿದ್ದರೆ ಆ ತ್ರಿಭಜದ ಶೃಂಗಬಿಂದುವನ್ನು ಸುಲಭವಾಗಿ 
ನಿರ್ಧರಿಸಬಹುದು. ಆಲ್ಲಿಗೆ ಆ ತ್ರಿಭುಜವನ್ನು ರಚಿಸಿದಂತಾಗುತ್ತದೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


(1) ತ್ರಿಭುಜದ ಪಾದ, ಬಾಹುಗಳ ಪ್ರಮಾಣ ಮತ್ತು ಶೃಂಗಕೋನ ಈ ಮೂರನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟಿ ದ್ದಾಗ ತ್ರಿಭುಜವನ್ನು ರಚಿಸುವಿಕೆ. 


ಹಿ 


ಡ್ರಾ ು € 5 
ಚಿತ್ರ 45 


ರಚನೆ: ೫೦ ಪಾದವನ್ನು ಎಳೆದು ಅದನ್ನು ದತ್ತ ಬಾಹುಗಳ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ಆಂತರಿಕವಾಗಿಯೂ, ಬಾಹ್ಯವಾಗಿಯೂ ಛೇದಿಸಿ. ಹಾಗೆ ಛೇದಿಸುವ ಬಿಂದುಗಳಂ 
'ಬ್ಮಮತ್ತೂ 8 ಗಳಾಗಿರಲಿ. 2೫ ವ್ಯಾಸದ ಮೇಲೆ ಒಂದು ವೃತ್ತವನ್ನು ರಚಿಸಿ. ಇದೇ 
ಆಪಲೋನಿಯಸ್‌ ವೃತ್ತ. ೫ಲಯ ಮೇಲೆ ದತ್ತ ಶೃಂಗಕೋನವನ್ನುಳ್ಳ ವೃತ್ತ 
ಖಂಡವನ್ನೆಳೆದರೆ ಅದು. ಅಪಲೋನಿಯಸ್‌ ವೃತ್ತವನ್ನು ಛೇದಿಸುವ ಬಿಂದುವೇ 
ನಮಗೆ ಬೇಕಾದ ಶೃಂಗಬಿಂದು (ಚಿತ್ರ 45). 


(2) 808 6ಸೆಂಮೀ, ಕಾ: &೦ ಎ43 ೮೫8240 ಇರುವ 890 
ತ್ರಿಭುಜವನ್ನು ರಚಿಸಿರಿ. 
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ಹಿ 
೧ 


"5... ಣ್ಣ ಛಧ ಲಿ 


ಚಿತ್ರ, 46 


ರಚನೆ: 8೦:೦೫ -- 4:3 ಮತ್ತು ೧ -. 40" ಇರುವಂತೆ 80೩ ತ್ರಿಭುಜವನ್ನು 
ರಚಿಸಿ. ೧. ಬಿಂದುವನ್ನು ಕೇಂದ್ರವಾಗಿಟ್ಟು ೦೩ ತ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ ವೃತ್ತಜ್ಯಾವನ್ನು 
ಎಳೆದು ವೃದ್ಧಿಸಿದ ೫೩ನ್ನು ಈ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಿ, 8೫ ಅಥವಾ ವೃದ್ಧಿಸಿದ 
802 ಯ ಮೇಲೆ 80 6 ಸೆಂಮೀ. ಇರುವಂತೆ ೮ ಬಂದುವನ್ನು ಗುರ್ತಿಸಿ. ೫೧ 
ಆಥವಾ ವೃದ್ಧಿಸಿದ 8೦ ವನ್ನು & ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವಂತೆ 2೦ ರೇಖೆಗೆ ೦& 
ರೇಖೆಯನ್ನು ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ. ಆಗ 8೮ ನಮಗೆ ಬೇಕಾದ ತ್ರಿಭುಜ 
ವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 

ಸಾಧನೆ: 7೦೫ ಶ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ, ೦೫ - ೧೩ (ರಚನೆ). 

(087 ಎ (00೫ ನ (ಸಿ೫೮ (ಅನುರೂಪ ಕೋನಗಳು), 


(4೦8 -|&80 - (೧೫೫ -- '&80 





5. 40% (ರಚನೆ) 
೬ ಹಾಗೂ 70 || ಸ೦೮. .. 84:80 ಡಿಂ:ಲ೫. 
ಯ: ಗಿ ನಗ70:07-- 80:0೩ 
ವಾಂತಿ 
ಅಭ್ಯಾಸ 410) 


(1) ಈ ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಅಂಶಗಳಿಂದ 4೫೧ ತ್ರಿಭುಜವನ್ನು ರಚಿಸಿ; 
() 42:61 ಕಿ:6 3:4, ಹಿ 70% 

(1) 80 ಎ 6-5 ಸೆಂಮೀ, ಗಿ8: 0 5:3, 

(1) 0೨321, ಶಿ:೦ಎಾ 74 ಹಡ 52% 





ಹಿ ದಾ655, 
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(9) 8೦ 5-6 ಸೆಂಮೀ, 48:40 ಎ 3:2. [0 68, 
(೪) 072.71, ಶಿ; 03:31, 8-0೮ ೨0, 
(1) 5 5-2 ಸೆಂಮೀ, ಶಿ:0೬ 2:5 ೮-8 50% 
(1) 8೦37, 68:40-24;5, ೮8-38, ಲ 
4೪11) ಆಇ 6.2 ಸೆಂಮೀ, ಗಿ:೦ಎಾ 3:7, ೮ 8405, 
(2) ಹಾ೫:೫೦ 5:2, | 125, 80 2-8” ಇರುವ 4800 ಸಮಾ 
ನಾಂತರ ಚತುರ್ಭುಜವನ್ನಾ ರಚಿಸಿರಿ. ಅದರ ಬಾಹುಗಳನ್ನು ಅಳೆಯಿರಿ. 


ಕ 


ಬೀಜರೇಖಾಗಣಿತ 


ಅಧ್ಯಾಯ 1 
ಚಾರಿತ್ರಿಕ ಜನ್ನೆಲೆ ಮತ್ತು ಕೆಲವು ಸೂತ್ರಗಳು 

1.1 ಚಾರಿತ್ರಿಕ ಹಿನ್ನೆಲೆ 

ರೇಖಾಗಣಿತದ ಕೆಲವು ವಿಷಯಗಳನ್ನು ಬೀಜಗಣಿತದ ಮೂಲಕ ಅಧ್ಯಯನ 
ಮಾಡುವ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಒಂದು ಭಾಗವನ್ನು ಜೀಜರೇಖಾಗಣಿತವೆಂದು ಕರೆಯಂಂ 
ತ್ತಾರೆ. ಇದಕ್ಕೆ ತಳಹದಿಹಾಕಿದ ವಿಜ್ಞಾನಿ, ಫ್ರಾನ್ಸಿನ ಪ್ರಸಿದ್ಧ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞನಾದ 
ಡೆಕಾರ್ಬೆ (1260-0೩1೦೩, 1596-1650), ಆದುದರಿಂದಲೇ ಬೀಜರೇಖಾಗಣಿತ 
ವನ್ನು ಆತನ ಹೆಸರಿನಲ್ಲಿಯೇ ಕಾರ್ಟಸಿಯನ್‌ ಬೀಜರೇಖಾಗಣೆತ ಎಂದಂ 
ಕರೆಯುವುದೂ ಉಂಟು, 


1.2 ಸ್ಥಾನ ನಿರ್ದೇಶನ ಕ್ರಮ 
ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ಸ್ಥಳವನ್ನು ಸೇರಬೇಕಾದರೆ 
ಮೊದಲಿಗೆ ಒಂದು ನಿಶ್ಚಿತ ಜಾಗದಿಂದ ಪ್ರಾರಂಭಿಸಿ, ಪೂರ್ವದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ (ಅಥವಾ 
ಪಶ್ಚಿಮದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ) ಸ್ವಲ್ಪದೂರ ಹೋಗಿ, ನಂತರ ಉತ್ತರ (ಅಥವಾ ದಕ್ಷಿಣ) ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ 
ಸ್ವಲ್ಪದೂರ ಹೋಗಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. 
ಆಂದರೆ. ಒಂದು ಬಿಂದುವನ್ನು ಗುರುತಿಸಬೇಕಾದರೆ ಎರಡು ದಿಕ್ಕುಗಳಲ್ಲಿ ಅದರ 
ರವನ್ನು ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಆಳತೆ ಮಾಡಬೇಕಾಗುತ್ತದೆ. ಇಲ್ಲಿ 
ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳವ ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬಿಂದುವನ್ನು ಮೂಲಬಿಂದು ಎಂದು ಕರೆಯಲುಗುತ್ತದೆ. 
ಮೂಲಬಿಂದುವಿನಿಂದ ದೂರವನ್ನು ಅಳೆಯಲು ಪರಸ್ಪರ ಲಂಬವಾಗಿ ಛೇದಿಸುವ 
ಎರಡು ಸರಳರೇಖೆಗಳನ್ನು ಆಧಾರವಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಲಾಗುತ್ತದೆ. ಈ ಸರಳರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು ಅಶ್ಬಗಳೆಂದು ಕರೆಯಲಾಗುತ್ತದೆ. 


1.3 ಸೂಚಕಗಳು (ನಿರ್ದೇಶಕಗಳು) 

ಮೊದಲೇ ಸೂಚಿಸಿರುವಂತೆ ಮೂಲಾಧಾರ ರೇಖೆಗಳಾದ % ಮತ್ತು 
ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಪರಸ್ಪರ ಲಂಬವಾಗಿರುವಂತೆ ತೆಗೆದುಕೊಂಡಿದೆ. (ಚಿತ್ರ 1), ಇವು 
ಛೇದಿಸುವ ಬಿಂದು ೦ ಆಗಿರಲಿ. 

ಆಂದರೆ, ೫೦೫ ಮತ್ತು ೫೦೪' ರೇಖೆಗಳಿಗಿರುವ ಕೋನವು 90" ಇರುತ್ತದೆ 
ಮತ್ತ ಈ ರೇಖೆಗಳು ಮೂಲಬಿಂದುವಾದ ೦ ನಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುತ್ತವೆ. ಈಗ, 
೦ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಪೂರ್ವಕ್ಕೆ ೦೫೭ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 3 ಮಾನಗಳನ್ನು (ಉದಾಹರಣೆಗೆ) 
ಗುರುತಿಸಿದರೆ 3 ಬಿಂದುವು ಸಿಕ್ಕುತ್ತದೆ. ಅನಂತರ, ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಉತ್ತರಕ್ಕೆ 





೦೫ ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 5 ಮಾನಗಳನ್ನು 
(ಉದಾಹರಣೆಗೆ) ಗುರುತಿಸಿದರೆ. ನಮಗೆ ಬೇಕಾದ 8 ಬಿಂದುವು. ದೊರಕುತ್ತದೆ, 
ಅಂದರೆ, ೫ ಬಿಂದುವು. ೦ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ %- ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ 3 ಮಾನಗಳ 
ದೂರದಲ್ಲೂ, )»- ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾದ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 5 ಮಾನಗಳ 
ದೂರದಲ್ಲೂ, ಇರುತ್ತದೆ. ಇಲ್ಲಿ 3 ಮತ್ತು. 5 ಮಾನಗಳನ್ನು ೫ ಬಂದುವಿನ 
ಸೂಚಕಗಳೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ ಹಾಗೂ ೫ ಬಿಂದುವನ್ನು ೫ (3, 5) ಎಂದು ಬರೆದರೆ, 
ಆಗ 3, ಒ-ಸೂಚಕವನ್ನೂ ಮತ್ತು 5 )-ಸೂಚಕವನ್ನೂ ಸೂಚಿಸುತ್ತವೆ. 

ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ೫ (% ») ಎಂಬ ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ 
೩ ಮಾನಗಳನ್ನು ೫ ಬಿಂದುವಿನ »- ಸೂಚಕ (ಅಥವಾ ಕೋಟಿ) (ಗಿ501558) 
ಎಂದೂ » ಮಾನಗಳನ್ನು. ಅದೇ » ಬಿಂದುವಿನ » - ಸೂಚಕ (ಅಥವಾ ಭುಜ) 
(೦೯61೧೩) ಎಂದೂ ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಈ ಸೂಚಕಗಳನ್ನು ಯಾವಾಗಲೂ ಆವರಣ 
ಚೆಹ್ನೆಯೊಳಗೆ ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ ಹಾಗೂ %- ಸೂಚಕವನ್ನು ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಮೊದಲು 
ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


ಸೂಚಕಗಳ ಚಿಹ್ನೆಗಳು 

ಸ ಮತ್ತು » ಅಕ್ಷಗಳು ಪರಸ್ಪರ ಲಂಬವಾಗಿ ಛೇದಿಸಿದಾಗ ಉಂಟಾಗುವ ನಾಲ್ಕು 
ಭಾಗಗಳನ್ನು ಚತುರ್ಥಭಾಗ (0೬೩6೩೩) ಗಳೆಂದು ಕರೆದು ಅವುಗಳನ್ನು 1, 1, 
111 ಮತ್ತು 1% ಎಂಬ ಸಂೇಶಗಳಿಂದ ಸೂಚಿಸಲಾಗುತ್ತದೆ (ಚಿತ್ರ 2). ಈಗ 
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ಚಿತ್ರ 2 


ಐ ಮೂಲಬಿಂದುವಿನಿಂದ % - ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ ಬಲಕ್ಕೆ (ಅಂದರೆ ೦೫ ಮೇಲೆ) 
ಯಾವ ದೂರವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಅದರ ಚಿಹ್ನೆಯನ್ನು ಧನಾತ್ಮಕವೆಂದು 
ಪರಂಗಣಸಲಾಗಂತ್ತದೆ. ಅದೇ ರೀಕಿ ಐ ಬಿಂದುಎನಿಂದ ೦೫” ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 
(ಎಡಕ್ಕೆ) ಯಾವ ದೂರವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಅದನ್ನು ಖುಣಾತ್ಮಕ ಚಿಹ್ನೆ 
ಯುಳ್ಳದ್ದೆಂದು ಪರಿಗಣಿಸಲಾಗುತ್ತದೆ. ಹಾಗೂ ೦ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ೦೫ ರೇಖೆಯ 
ಮೇಲೆ (%- ಅಕ್ಷದ ಮೇಲ್ಭಾಗ) ತೆಗೆದುಕೊಂಡ ದೂರದ ಚಿಹ್ನೆಯನ್ನು ಧನ 
ಚಿಹ್ನೆಯೆಂದೂ, ೦%೪' ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ (%. ಅಕ್ಷದ ಕೆಳಭಾಗ) ತೆಗೆದಂಕೊಂಡ 
ದೂರದ ಚಿಹ್ನೆಯನ್ನು ಜುಣಾತ್ಮಕವೆಂದೂ ಪರಿಗಣಿಸಲಾಗುತ್ತದೆ. ಇವುಗಳ 
ಆಧಾರದ ಮೆಲೆ ನಾಲ್ಕೂ ಚೆತುರ್ಥಭಾಗಗಳಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದುಗಳ ಕೆಲವು ಗಂಣಗಳನ್ನು 
ಈ ಕೆಳಗೆ ಸೂಚಿಸಿದೆ : 


(1) ಚತುರ್ಥಭಾಗ 1ರಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ ಚಿಹ್ನೆಗಳು (-., --) ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 

(2) ಚತುರ್ಥಭಾಗ 11 ರಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ ಚಿಹ್ನೆಗಳು (-,, 3.) ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 

(3) ಚತುರ್ಥಭಾಗ 111ರಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ ಚಿಹ್ನೆಗಳು (...,-)) ಆಗಿರುತ್ತವೆ 

(4) ಜೆತುರ್ಥಭಾಗ 11 ರಲ್ಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ ಚಿಹ್ನೆಗಳು (-.,--) ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 
ಹಾಗೂ, 

(5) ಮೂಲಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳು (0, 0) ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 
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(6) »- ಅಕ್ಷದ ಮೇಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳು (%, 0) ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 

(7) »- ಅಕ್ಷದ ಮೇಲಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚೆಕಗಳು (0,)) ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 

(6) ಮತ್ತು (7) ರಿಂದ, 

೫೧ ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ ಯಾವ ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಅದರ 
೫ - ಸೂಚಕವು ಶೂನ್ಯವಾಗಿರುತ್ತದೆ ಹಾಗೂ » - ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ ಯಾವ ಬಿಂದಂವನ್ನು 
ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಅದರ » - ಸೂಚಕವು ಶೂನ್ಯವಾಗಿರುತ್ತದೆ. ಎಂಬುದು ವೇದ್ಯ 
ವಾಗುತ್ತದೆ. 

ಒಟ್ಟಿನಲ್ಲಿ ಹೇಳುವುದಾದರೆ, ಎರಡು ನಿರ್ದೇಶಕಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಾಗ » - ಮತ್ತೂ 
2- ಅಕ್ಷಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಗಂರುತಿಸಬಹುದರಿ ಹಾಗೂ 
ಬಿಂದುವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಾಗ ಆದರ ಸೂಚಕಗಳನ್ನು (ಸೂಕ್ತವಾದ ಧನ ಅಥವಾ ಖಣ 
ಚಿಹ್ನೆಗಳ ಸಹಿತ) ಪಡೆಯಬಹುದು. ಈ ಸೂಚಕಗಳನ್ನು ಕಾರ್ಟೀಸಿಯನ್‌ 
ಸೂಚಕಗಳೆಂದೂ ಕರೆಯುವುದುಂಟು. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 

(1) (4, 6) ಎಂಬ ಬಿಂದುವು ಚತುರ್ಥಭಾಗ ₹ ರಫ್ಲಿರುತ್ತದೆ. 

(2) (5,7) ಎಂಬ ಬಂದುವು ಚತುರ್ಥಭಾಗ 11 ರಲ್ಲಿರುತ್ತದೆ. 
(3)  (--9,--8) ಎಂಟ ಬಿಂದುವು ಚತಂರ್ಥಭಾಗ ॥॥1 ರಲ್ಲಿರುತ್ತದೆ. 
(4) (6,--5) ಎಂಬ ಬಿಂದಂವು ಚತುರ್ಥಭಾಗ 717 ರದಲ್ಲಿರುತ್ತದೆ. 
(5) (0,--4) ಎಂಬ ಬಿಂದಂವು ೫ - ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ ಇರುತ್ತದೆ. 
(6) (5,0) ಎಂಬ ಬಿಂದುವು » -ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ ಇರುತ್ತದೆ. 


1.4. ಸ್ಥಾನನಿರ್ದೇಶನದ ಮತ್ತೊಂದು ಕ್ರಮ 

ಕಾರ್ಟೀಸಿಯನ್‌ ಸೂಚಕಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳನ್ನು ಪಡೆಯಂವ ಕ್ರಮವನ್ನು 
ಈ ಮೊದಲೇ ತಿಳಿಸಲಾಗಿದೆ. ಈಗ. ಧ್ರುವ ಸೂಚಕಗಳ ಬಗ್ಗೆ ಕೆಲವು ಅಂಶಗಳನ್ನು 
ತಿಳಿಯಲು ಪ್ರಯತ್ನಿಸೋಣ 


ಧ್ರುವ ಸೂಚಕಗಳು 

ಸ ಮತ್ತು )» ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಮೊದಲಿನ ರೀತಿಯಲ್ಲಿಯೇ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಲಾಗು 
ತ್ರೈದೆ. ಮೂಲಬಿಂದ;ವಾದ ೦ ಎಂಬುದನ್ನು ಧ್ರು ವಜಿಂದು ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ 
(ಚಿತ್ರ 3)... ಈಗ ೫ ಬಂದುವು ೦ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ದೂರದಲ್ಲಿದೆ 
ಯೆಂದಿಟ್ಟಾ ಕೊಳ್ಳೋಣ (ಉದಾಹರಣೆಗೆ 5 ಮಾನಗಳು), ಇಷ್ಟರಿಂದ ಮಾತ್ರವೇ 
೫ ಬಿಂದುವನ್ನು ಗುರುತಿಸಲಾಗಂವುದಿಲ್ಲ. ಏಕಿಂದರೈೆ ಅನೇಕ ಬಿಂದುಗಳು ಇದೇ 
ದೂರವನ್ನು ಹೊಂದಿರಂತ್ತವೆ. ಆದುದರಿಂದ, ಈ ದೂರದ ಜೊತೆಗೆ ೦೫ ರೇಖೆಯು 
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೦೫. ರೇಖೆಯೊಡೆನೆ. ಉಂಟಂ ಸ 
ಮಾಡುವ ಕೋನವೂ ತಿಳಿದಿದ್ದರೆ, 
ಬಿಂದುವನ್ನು ಗಂರುತಿಸುವುದಂ 
ಸುಲಭವಾಗಂತ್ತದೆ. ಉದಾ 
ಹರಣೆಗೆ ೫೦೫ - 60 ಎಂದಾ 
ದರೆ, ಆಗ್ತ ೦೫-೬5 ಮಾನಗಳು, 
೫೦೫ ಎ. 60" ಎಂಬುದನ್ನು 
೫ 5 (560) ಎಂಬುದಾಗಿ 
ಸೂಚಿಸಬಹುದು. ಇಲ್ಲಿ ವೊದಲ 
ನೆಯ ಸೂಚಕವು ೦ ಬಿಂದುವಿ 
ನಿಂದ ೫ ಬಿಂದುವಿಗಿರುವ ದಾರ 
ವನ್ನು. ವತ್ತ ಎರಡನೆಯ 
ಸೂಚಕವು 7೭0೫ ಕೋನವನ್ನು ಸೂಚಿಸಂತ್ತವೆ, 

ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ 8 ೩ (7, 8) ಎಂದು ಬರೆದರೆ, ೦೫ ೩. ಮಾನಗಳು, 
೫೦೫ .. 8 ಆಗಿರುತ್ತವೆ. ಅಂದರೆ, ಧ್ರುವ ಸೂಚಕೆಗಳಾದ (7, ) ಗಳನ್ನು 
ಕೊಟ್ಟಾಗಲೂ ಯಾವ ಬಿಂದುವನ್ನು ಬೇಕಾದರೂ ಗುರುತಿಸಬಹುದು. 


2.5 ಕಾರ್ಟೀಸಿಯನ್‌ ಮತ್ತು ಧ್ರುವ ಸೂಚಕಗಳಿಗಿರುವ ಸಂಬಂಧ 
1 ೫೦೫, ೫೦೪', » ಮತ್ತು » ಅಕ್ಷ 
ಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲಿ (ಚಿತ್ರ 4). ೦ ವೂಲ 
೧(:೫) ಬಂದುವಾಗಿರಲಿ. ೫ (ಇ, ೫) ಎಂಬುದಂ 
ಗೊತ್ತಿರುವ ಬಿಂದುವಾಗಿರಲಿ. ೦8 ಇ 7 
ಮಾನಗಳು ಮತ್ತು |೫೭೦೫ ಇ 8 ಆಗಿರಲಿ, 
? ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ೫14 ರೇಖೆಯನ್ನು ೦೫ಗೆ 
೫ ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ. ಈಗ, ೦೫7 ಸಮ 

ಕೋನ ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ, 

೫ ೯೫81 ಎ7 510 ಗೆ ಮತ್ತು 

ಹ ಇಾ01ಟ -- 70068. 












ಗೆ 


ಸ ನ 
ಸ ಚ ಮತ್ತು ) ಜಾ78/೧6...... ೧) 

ಬ (1) ಮತ್ತು (2) ಸಮೀಕರಣಗಳಿಂದ, 
೫ ಮತ್ತು) ಗಳ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು 7 ಮತ್ತು 8 ಗಳಲ್ಲಿ ಬರೆಯಬಹುದು. 


4 ( ಬೀಜರೇಖಾಗಣಿತ 


ಆದೇ (1) ಮತ್ತು (2) ಸಮೀಕರಣಗಳಿಂದ, 

3 ಮಯಡಿ -)8.....೬ 3) ಮತ್ತು 0-2 18073 )/ಬ...೬.. (4) 
ಅಂದರೆ, (3) ಮತ್ತು (4) ಸಮೀಕರಣಗಳ ಸಹಾಯದಿಂದ » ಮತ್ತು 6 ಗಳ. ಬೆಲೆ 
ಗಳನ್ನು % ಮತ್ತು » ಗಳಲ್ಲಿ ಬರೆಯೆಬಹುದು. 


1.6 ಎರಡು ದತ್ತ ಬಿಂದುಗಳಿಗಿರುವ ದೂರವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ 
ಕೃಮ 






ಓ(೩್ಮ.ೃ)' 
(೬,1) 


ಚಿತ್ರ 5 


೫೦೫೮, ೫೦೪'ಗಳು » ಮತ್ತು » ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲಿ. 8 ಎ (೧, »ಭ ಮತ್ತು 
೧೫ (ಐ ದತ್ತ ಬಿಂದುಗಳಾಗಿರಲಿ, ೫ ಮತ್ತು ೦ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ೦೫ ರೇಖೆಗೆ 
೫1/ ಮತ್ತು ೮೫ ಎಂಬ ಲಂಬಗಳನ್ನು ಎಳೆಯಿರಿ (ಚಿತ್ರ 5). ೫೫ ರೇಖೆಯು ೧೫ಗೆ 
ಲಂಬವಾಗಿರಲಿ, 
ಈಗ, 280 ಸಮಕೋನದ ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ, 
೫೦೫ 7೩3 .. ೧೫೩...... (1) 
ಚಿತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ, 8 - 24% -- ೦೫ -- 001 ನಾಸ್ಯ ಖ್ಯ 
0೫೩ ಎ ೦೫ -- 871ಎ ೧೫ --೫ಗಿ! ಎ) - ೫, 
(೫1 ಎ 7030. 
೫೫ ಮತ್ತು ೧೫ ಗಳ ಈಬೆಲೆಗಳನ್ನು (1) ನೆಯ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದರೆ, ಆಗ 
808 ಉಾ ೫-0 -೫ಬಿ* 
2೧, ೫) ಮತ್ತು ೧, 22 ಬಿಂದುಗಳಿಗಿರುವ ದೂರ 4 ಆದರೆ, ಆಗ್ಕ 
0 ಬಲವ (ಸು ಸಟ 0-೫3 
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ಮೇಲಿನ ಸಂಬಂಧದಲ್ಲಿ ಛಲ, )ಐ ೫ (0, 0) ಆದರೆ, ಆಗ, (0, ) ಮತ್ತು 
(೬ ೫೫ ಬಿಂದುಗಳಿಗಿರುವ ದೂರ ಇ ಇ/ಎ 3-೫೩, 
ಅಂದರೆ, ಮೂಲಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಮತ್ತೊಂದು ಬಿಂದುವಿಗಿರುವ 
ದೂರ ಇ ಇಗ 3 2. )]* [ಮತ್ತೊಂದು ಬಿಂದುವನ್ನು ೧೧, ೫; ಎಂದು ತೆಗೆದು 
ಕೊಳ್ಳಲಾಗಿದೆ] | 

ಇಲ್ಲಿ ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳಿಗಿರುವ ದೂರವನ್ನು ನೇರವಾಗಿ ಅಳೆಯುವ ಬದಲು 
(ರೇಖಾಗಣಿತದ ವಿಧಾನ), ಆದೇ ದೂರವನ್ನು ಆ ಬಿಂದುಗಳ ಸೂಚಕಗಳ ರೂಪದಲ್ಲಿ 
ತಿಳಿಸಲಾಗಿದೆ. ಅಲ್ಲದೆ, ಈ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಮೊದಲನೆಯ ಚತುರ್ಥಭಾಗದಲ್ಲಿ ತೆಗೆದು 
ಕೊಂಡ ದೂರವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಲಾಗಿದೆ. ಈ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಯಾವ ಚತುರ್ಥ 
ಭಾಗದಲ್ಲಿ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ ಮೇಲೆ ಸೂಚಿಸಿರುವ ದೂರದ ಸೂತ್ರವು ಸತ್ಯ. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
(1) (0, 4) ಮತ್ತು (3,0) ಗಳಿಗಿರುವ ದೂರವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ 
ಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ, 0. ನ/(ಉ -- ೫)3 (| -- ವ 


ಸಕ್‌0 ಹ್ಯಾಕಾತ3 
ಇ ; 
ಲ್ಲಿ, ಖರಾತ ೫5್‌ರಿ 


ಆದುದರಿಂದ, 
4-15 ನರಸರರಾ 
ಜಾ ಸ/6 16 ಸ/25 5, 
[4.5 ಮಾನಗಳು. 
(2) ೫(,2; ೦(1,5) ಮತ್ತು ೫ (- 12 ವುಳ್ಳ 808, ಒಂದು 
ಸಮದ್ವಿಬಾಹು ತ್ರಿಭುಜ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ, 
ಸೂತ್ರದ ಪ್ರೆಕಾರ್ಠ 419 -28 --ಗ್ರಿ -) ೫. 
ಆದುದರಿಂದ, 
೫ ಮತ್ತು ಲ ಗಳಿಗಿರುವ ದೂರ ಇ ಛಿ 
ಎನಗ 33 3-282 1/4 2.9 ಎ ಇ/[3 
೧ ಮತ್ತು ೩ ಗಳಿಗಿರುವ ದೂರ - ೧೩ 
ವಾ ಸಿ/(೨.] 1). (2-59. 1/4 .3.. 1/13 
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೫: ಮತ್ತು 7 ಗಳಿಗಿರುವ ದೂರ ಇ ಇ2 ದ 
ಜಾ 113-1೫50 - 28. ೫1624 
ಇಲ್ಲಿ 8೦: ೧೩ ಇ ಇ/[3, '" 
ಆದುದರಿಂದ ೫೦೫ ಒಂದು ಸಮದ್ವಿಬಾಹು ತ್ರಿಭುಜ, ' 


1.7 (ಇ) ಮೂಲಬಿಂದುನಿನ ಪಲ್ಲಟ 





೫೦೫", ೫೦%' ಇ ಮತ್ತು » ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲಿ (ಚಿತ್ರ 6. ೦ ಮೂಲ 
ಬಿಂದುವಾಗಿರಲಿ. 


೫ ಹಾ, ೫) ಆಗಿರಲಿ, ೧ (| )) ಆಗಿರಲಿ. 


ಅಕ್ಷಗಳ ದಿಕ್ಕುಗಳನ್ನು. ಬದಲಾಯಿಸದೆಯೇ ಮೂಲಬಿಂದುವನ್ನು ಗೆ 
ಬದಲಾಯಿಸಿರಿ. 


ಈಗ, ೪ಗ್ಗೆ. ಸಂಬಂಧಿಸಿದಂತೆ » ನ ಸೂಚಕಗಳನ್ನು (0(ಓ ೫) ಎಂದು ತೆಗೆದು 
ಕೊಂಡರೆ, ೫€ ಎ 014 ಮತ್ತು ೫ ಎ. ೧4 ಆಗಿರುತ್ತವೆ, 


ಎ ೫೫ (1 001 ॥ಣ) 
ವಾ 011 --ಲಿಣ ವಸ ೫ .. ೫ ಸೃ 


ಮತ್ತು ೪ ಎ ೧%! ಎ. ೧೫ ೨ 1472 ಎ ೧೫ -- 8೫ (ಸ 2421 ಎ 7೫) 
ಇ (ಇನ. 
ಬ 20 ಜಾ ( ೨ ಜ ಮತ್ತು ದ. ಇ. 
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ಆದುದರಿಂದ, ಲಿ ಎಂಬ ಬಿಂದುವಿನ ಹೊಸ ಸೂಚಕಗಳಾದ (26, ೫) ಗಳಿಗೂ 

ಮತ್ತು ಹಳೆಯಂ ಸೂಚಕಗಳಾದ ಲ, ») ಗಳಿಗೂ ಇರಂವ ಸಂಬಂಧವು, 
125210 ಸ್ರಿಜವ ಚಾ. 
೫ ವಾ ೫2 ಥ ೫ ಕಗ 

1.7 (1) ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳಿಗಿರುವ ದೂರೆ (ಎರಡನೆಯ ಕ್ರಮ) 

೫ (೫ಬ ಮತ್ತು 0 (೧.೫2) ಎರಡು ದತ್ತ ಬಿಂದುಗಳಾಗಿರಲಿ. ಈಗ 
ಮೂಲಬಿಂದುವಾದ ೦ (0,0) ವನ್ನು ॥ಗೆ ಬದಲಾಯಿಸಿದರೆ ಲ ಬಿಂದುವಿನ ಹೊಸ 
ಸೂಚಕಗಳು, (ಉೃ ೫ ೫ - ೫) ಆಗಿರುತ್ತವೆ. ಆದುದರಿಂದ, ಹೊಸ ಮೂಲ 
ಬಿಂದುವಾದ ಈ ಯಿಂದ ೦ ೧೨೨%, ೫೩-೫೨ ಬಿಂದುವಿಗೆ ಇರುವ ದೂರ 
ಪಾ ಸೃ! ೫23-02೫. 


1.8 ವಿಭಜನಾ ಸೂತ್ರಗಳು 


೫ (೫ ೫) ಮತ್ತು 0 (೩, ೫೨) ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಒಂದು ಸರಳ 
ರೇಖೆಯನ್ನು 7: 1 ದತ್ತ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಭೇದಿಸುವ ಬಿಂದುನಿನ ಸೂಚಕ 
ಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ ಶ್ರಮ 


3 ; ೦,4) 





ಚಿತ್ರ 7 
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2:07 ಮತ್ತು 1/01", » ಮತ್ತು ) - ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಪ್ರಶಿಪಾದಿಸಲಿ (ಚಿತ್ರ 7). 

೫ (0, ೫ಬ ಮತ್ತು ಛಿಣಾ (್ವ )ಬಿ ಆಗಿರಲಿ. ೩ (2) ಬಿಂದುವು 
೫0 ರೇಖೆಯನ್ನು 1: 7 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಒಳಗೆ ಛೇದಿಸಲಿ. ಅಂದರೆ, 8೩ : ೩೦ 
ಮಾ 10] 1. 

೫, 8 ಮತ್ತು ಲಿ ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಕ್ರಮವಾಗಿ ೫7, 81 ಮತ್ತು ೦% 
ರೇಖೆಗಳನ್ನು »: ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ ಹಾಗೂ ೫8 ಮತ್ತು ೩7" ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು » - ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವಂತೆಯೂ ಮತ್ತು 8॥/ ಮತ್ತು ೦% 
ರೇಖೆಗಳನ್ನು ಕ್ರಮವಾಗಿ 5 ಮತ್ತು 7 ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವಂತೆಯೂ ಎಳೆಯಿರಿ. 

೬ (21 ವಾಟ. 00ಗಿಗೆ ಎಸ. ಜವ ಖ್ದ ಹಾ 
ಅಗ್ಯ 8], ಎ ೩೫1 ಎ ಕ್ಟ ೦0೫ ದ ಗೂ. 
25 ಎ 1.1 ಎ 081 -. ಲಿ. ಸಾಜ ದಜ | 
79 ಎ 81/1 -- 601 ಎ ಔಗಿ1 -- 01 ಎ) -- ಖ[1, 
೫7 ಎ %171 ಎ- 07 -- 0೫! ಎ ಜ್ಯ ದಸ 
೧೯೨೦೫೬೨ ಎ೦ ಭಸ್ಮ ಘ[|- 
ಈಗ, ಸಮರೂಪ ತ್ಹಿಭುಜಗಳಾದ 895 ಮತ್ತು ೧೫7 ಗಳಿಂದ, 
7೫ _ 808 ೫86 ಜ-ಖ್ದು 
1. ಔ&ಛಿ ೫7 ಬಸ 


7 --2) ಇಗ -ಸಖಿ 





ಅಂದರೆ, % (7% 3-1) ಇಇ 7೫1 1-೫೫] 





712 ೫೫, 


ಗಗ 


೫7 ೫೩೦. 071 ೭) 
ಇ 7072) ಗಲ -)ಬ) 
ಅಂದರೆ, ) (ಗ “-೫) -- 7೫೪] 3-7೫] 
ಮ ಗ -- 0). 
711-ಗ 
ಆದುದರಿಂದ, & (%, )) ಎಂಬ ಬಿಂದುವು »ಲ ರೇಖೆಯನ್ನು 11: ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ಒಳಗೆ ಛೇದಿಸಿದರೆ, ಆಗ ಅದರ ಸೂಚಕಗಳು, 
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112್ಭಾ 7-7೧. 110 7-7೫) 
ರ ಸಹ ಎರೆ [ಲ್ಯ ತ್ತವೆ, 
ಜಾ 4 ) ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 
ಅದೇ ರೀತಿ. ೫: ೧,2) ಎಂಬ ಬಿಂದುವು ಲ ರೇಖೆಯನ್ನು 1: 7 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ಹೊರಗೆ ಛೀದಿಸಿದರೆ. ಆಗ ಅದರ ಸೂಚಕಗಳು, 


1ಬ 7 17ಹ, 7120) -- 7೫] 
೫2-012 ' 0೫೫ 
ಅನುಮಿತ : 7 (ಜ್ಯ, ))) ಮತ್ತು ಛಿ (೧% ೫) ಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಯ 
ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳು ್‌್ತ 
೫. (% ೫) ಎಂಬುದು ೫ಲ ರೇಖೆಯ ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಾಗಿದ್ದರೆ, ಆಗ, 
28:80 7 1:1 
ಈಗ. %, ಮತ್ತು » ಗಳಿಗಿರುವ ಸೂತ್ರಗಳಲ್ಲಿ ೫ ೬1, ಗಾ ಎಂದು 
ಹಾರ ಜಾ ದಾತ? ಸ 
2 


) ಆಗಿರುತ್ತವೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು. 


ಆದೇಶಿಸಿದರೆ. % 77 ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 


ಅಂದರೆ, (೫) ಮತ್ತು (ಇ, ೫) ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಯ 

ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಗಳು, 
ರಜ ೫೬ 1-27೬ 
(ಸಸ, ಶಸೃದ) ಆಗರುತ್ತವೆ. 

ಉದಾಹರಣೆಗಳು : 

(1) &(5,$ ಮತ್ತು 8 (5, 6 ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು 
ಒಳಗೆ ಅಥವಾ ಹೊರಗೆ 3:5ರ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವ ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕ 
ಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 





ಒಳ ಛೇದನ: 
ಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ, ; ಎ ಸ ತ, ಘಾ ನ 
ಲೆಕ್ಕದ ಪ್ರಕಾರ, 0೧,» ೫ (ೆ, 0; ಯ, 22 ಹ (5,6) ಮತ್ತು ೫:ಗಜಾ 3:5 
15 _- 25 40 _, 
ಎಂಬಿ ರಷ್ಟ ಥಕ 
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19 
( ))ರಾ 5...) 
ಹೊರ ಛೇದನ: 
೫13 ಪು 
ಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ, % - ೫037೫, ಶಾ ಇದ 


ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಲೆಕ್ಕದ ಪ್ರಕಾರ. ೧, ») 0, 0; (ಸಾ. )ಭಿ೫(,6) 
ಮತ್ತು ೫:1 3/5. 





ಲ ದ28. --10 
2. ಸ್ವಾ ಜರ್ಯಾಕ5 
_18--20 ದಪ 
೫ ದ್ಯಾ ಇ ಅ. 


ಒಕ 


(2) (6, 4 
ಐ ೫(6,--2) ನ ೧6, --4) ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ' ಸರಳ 
ರೇಖೆಯ ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳು ೩ (ತಾ 2.೦ 
ಲೆಕ್ಕದ ಪ್ರಕಾರ. (೫) ಇ (6,--2) ಮತ್ತು ಲ, ಬಿಇ (8, 9) 
", ಮಧ್ಯಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳು ೬ (57 1 ಜಂ 6 

ಈ 0,--3) 


(3) & ಮತ್ತು ೫ ಎಂಬ ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಯ ಮ ಧೃ 
ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳು (4, 6), & ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳು (3, -- 3) ಆಗಿದ್ದರೆ. 
೫8 ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

೫ ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಗಳು (ಒ,, ೫» ಆಗಿರಲಿ. 


ಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ. ಟಂ 1 ಜಂ 
ಸಾ ್ಟೆ ಹ್ಮುಜಾ3 
ಇಲ್ಲಿ, ೫ | ೩ | 
ಶ೫ರಾ61, ೫ ರಾ). 
3 
4ಎ ಸವ ಅಂದರೆ. ಜ್ಯ ಎ83 


2 
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ಮತ್ತು, 6 ದ್‌ ಅಂದರೆ, ೫ ನ 12-5-17, 
8 ಬಿಂದಂವಿನ ಸೂಚಕಗಳು (5, 17) ಆಗಿರುತ್ತವೆ. 
1.9 ಒಂದು ತ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆಯನ್ನು ಅದರ ಶೃಂಗಗಳ (170140) 


ಸೂಚಕಗಳ ಮೂಲಕ ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವಿಕೆ 
2೦೫೪ ಮತ್ತು ೫೦೪೫' » ಮತ್ತು » - ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸಲಿ (ಚಿತ್ರ 8). 





೧(ಸ್ಜಕ,) 


ಚಿತ್ರ 8 


' ೦೫ ಶ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ "ಠವ ೫); ಛಿ ಹ ಉಬಿ; ೫ (23) ಆಗಿರಲಿ. 


ಅಂದರೆ, ೦೫1 ಎ ೫ ೦೫ -- ಸಾ| ಮತು ೧[, -- ಅ ಆಗಿರ: 
ತ್ತವೆ, 
ಬ್‌ ೫೫ ಎ೫3 01. 2-೫1. 


70೫ ತ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆ - ೧ 011% -- ಗಿ ೫೫1.೦ -- ಗ ೫1110......(!) 
[ಸಲೆಯನ್ನು / ಸಂಕೇತದಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದೆ]. 
ಇಲ್ಲಿ, ೫1478, ೫೫೭೦ ಮತ್ತು ೫1110 ತ್ರಾಪಿಜ್ಯಗಳು (7830೩210175). 
ಹಾಗೂ, ತ್ರಾಪಿಸ್ಯದ ಸಲೆ - , (ಸಮಾನಾಂತರ ಭುಜಗಳ ಮೊತ್ತ) »« ಎತ್ತರ, 
ಗ 01110೫ ಎ. (00 -- ೩೫) ೬ ೫1೫. ೧71, ೫71 ಸಮಾನಾಂತರ 
ಭುಜಗಳು ಮತ್ತು 1/21 - ಎತ್ತರ), 
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ಶಾತ್ರಿ 0, 1-20 (ಟಿಪೂ ್ಪ್ಪ (2) 
('' 121 ಇ 01 -- ೦೫) 
ಡಿ 87110 73 (821 ೨- 01) « ೫೭ (8, ೧1. ಸಮಾನಾಂತರ ಭುಜಗಳು 
ಮತ್ತು ೫ - ಎತ್ತರ] 
ಪಾತ್ರ ಸ-೫ಬ ೧೧ -ಜ).-...() 
(೫೭ ಎ೦1 -೦ಜ) 
ಗಿ ೫1410 3 (011 -- ೦೭) ೬ 141. [21/, ೦1 ಸಮಾನಾಂತರ ಭುಜಗಳು 
ಮತ್ತು 11, ಎ ಎತ್ತರ] 
ನಶ ೨ಪಿ ಎ ಸರಲ ್ಪಾಾ (6) 
(81, ಎ೦1 -- 0೬) 
(2), (3) ಮತ್ತು (4) ರಲ್ಲಿರುವ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು (1) ರಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದರೆ, ಆಗ, 
ಓಗಿಲಿಣ ನ. [0೩--೫ಬ ೧% ಸಟಿ--0೩--೫ಬಿ ಉಂ) 
0೬ 1-೫ಖ ( -ಸಟಿ) 
೧೫೦೬ - ೫-೫0-೫) --೫ಾ0- »ಏ) 
ಆದುದರಿಂದ, ಮೂರುಬಿಂದುಗಳಿಂದುಂಟಾದ ಶ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆ, 
ಸಾ] 0-೫0) 3೫೩0೫ --*ಾ0- 2] 
ಎಾತ್ರಿ2ೂ, ಉ -೫ಐಫ [ಮೊತ್ತವನ್ನು .2 ಚಿಹ್ನೆಯಿಂದ ಸೂಚಿಸಿದೆ.) 
ಇಲ್ಲಿ, ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ಬಿಂದು (0, 0) ಆಗಿರಲಿ. ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 
(ಉ ೫೨ 3 (0, 0) ಆಗಿರಲಿ, 
ಆಗ, ತ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆ ಎತ್ತಿ ೧೫೬ - ೫೫). 
ಅಂದರೆ, ಮೂಲಬಿಂದು ಮತ್ತು ಇನ್ನೆರಡು ಬಿಂದುಗಳಿಂದುಂಟಾದ 








ತ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆ ಸಾತಿ 01೫-೫೩೫೭. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
(1) (, ಕ, (5, -- 3) ಮತ್ತು 0, 3. 6) ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಉಂಟಾದ ತ್ರಿಭಂಜದ 
ಸಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಲೆಕ್ಕದ ಪ್ರಕಾರ, ಸ ಷಾ2 ಸಾನ್‌ | ಸಾನ ಪಿ 
! ಕ್ಸು 1. 2 ಮತ್ತು. 3 
ಜಾ] ೫್ರಾಸಾ ನಾತಿ ಸಾ ತ್ಯ 
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ತ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆ ಎ ತ್ವ (0 0% - ೫ಬ 1-2೩0 -2ಬಿ 3-೫0೬-೫೪] 
3[2(--3--6) .-5(6-4) 2(4 .-3)] 
ಪಾತ್ಯ (1810-14) 
ತಾತ್ವ್ರಿ 63, 
- ತ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆ ಎ. 3 ಚದರ ಮಾನಗಳು. 
(2) ಟ್ರ,..5) ಮತ್ತು (6 4) ಹಾಗೂ ಮಟಲಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಉಂಟಾದ 
ಶ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯರಿ. 
ಇಲ್ಲಿ, (0. ೫) ೫ (3, - 5), ೧, )) ಕ (6,4); (0,223) 5600) 
ಶ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆ ತ | (0೬ 3೫0) ತತ್ರ [3 4-360-5] 21 
ತ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆ -- 21 ಚದರ ಮಾನಗಳು. 








ಅಭ್ಯಾಸ 1 
ಈ ಕೆಳಗಿನ ಬಿಂದುಗಳಿಗಿರುವ ದೂರಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ 
(0) (0,9; (6,0 00) (0,0; (- 4-5) (೫,೫; (5-60; 
(1) (-2,-- 2; 65) 0) (4,5 (-6,-8) 00(-54,0 


(0, --6) (11) (50056, ಶಿ9೫ 0; (80058, ೦606 (0) (೧, ೨): 


(ಬ) ಉಂ,0;(0,0 ಉ೧.-ಓ;(ಓ-ಉ 


(2) 0, 5 ಮತ್ತು (4,7) ಬಿಂದುಗಳಿಗಿರುವ ದೂರ 1/30 ಅದರೆ ನ ಜೆಲೆಯೆಷ್ಟು? 
ಟಿ) ಡಿ, 9) ಮತ್ತು (6, )) ಗಳಿಗಿರುವ ದೂರ 5 ಆಗಿದ್ದರೆ, » ನ ಬೆಲೆಯನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(6) (3,2; ಲಿ (4,6; 8 (,3) ಆದರೆ, 80೫ ಸಮದ್ವಿಬಾಹು 
ತ್ರಿಭುಜ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

(5) ಓತ (ದಕ್ಕೆ--3); 8855, --2); 247) ಆಗಿದ್ದರೆ, 18 
ಒಂದು ಸಮದ್ವಿಬಾಹು ತ್ರಿಭುಜ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 

66) (55); (೨-5-5) ಮತ್ತು (-. 51/3. 51/3) ಬಿಂದುಗಳು ಒಂದು 
ಸಮಬಾಹು ತ್ರಿಭುಜವನ್ನು ರಚಿಸುತ್ತವೆ ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. 
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ಕೆಳಕಂಡ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ರೇಖೆಗಳನ್ನು ದತ್ತ ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸುವ 
(ಅಂತರಿಕೆ ಮತ್ತು ಬಾಹ್ಯವಾಗಿ) ಬಿಂದುಗಳ ಸೂಚಕಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(7) 0,1) ಮತ್ತು ೧, ); ಪ್ರಮಾಣ 3:2 

(8) (-_2,4 ಮತ್ತು ಟಿ,7) ; ಪ್ರಮಾಣ 5:3 

(9) (3, - 1) ಮತ್ತು 0, -- ೨); ಪ್ರಮಾಣ 3:4 ( 

(10 (--2, --4 ಮತ್ತು (-3, - ); ಪ್ರಮಾಣ 5: 2. 

(11) ೫ ಮತ್ತು ಲ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು ೩ (4, 6) ಎಂಬ 
ಬಿಂದುವು 5: 3 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಒಳಗೆ ಅಥವಾ ಹೊರಗೆ ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ. ೦ ಬಿಂದುವಿನ 
ಸೂಚಕಗಳು (7 3) ಆಗಿದ್ದರೆ, 8 ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, 

(12) ೫ ೬ ಟಿ, 4$, ಲಿ ೫ (9, 8) ಆಗಿದ್ದರೆ 7೦ ರೇಖೆಯ ಮಧ್ಯಬಿಂದುವನ್ನು ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯಿರಿ. 





(13) ಗೌ ರೇಖೆಯು, (4, 7) ಬಂದುವನ್ನು ಕೇಂದ್ರಮಗುಳ್ಳ ವೃತ್ತದ ವ್ಯಾಸ. & 
ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳು (3, 6) ಆಗಿದ್ದರೆ. 8 ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳನ್ನು ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(14) (0, 6), (3,0) ಮತ್ತು (5, 2) ಬಿಂದುಗಳಿಂದುಂಟಾದ ತ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆಯನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(15) ಟಿ, ೨, (-- 6, -- 4) ಮತ್ತು (-. ೨, -- 5) ಬಿಂದುಗಳಿಂದುಂಟಾದ ತ್ರಿಭುಜದ 
ಸಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(16) (0,6 1-0, (6, 0) ಮತ್ತು (-- 6, €-- 0) ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಉಂಟಾದ 
ಶ್ರಿಭುಜದ ಸಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಆಧ್ಯಾಯ 2 
ಬಿಂದುಷಥ ಮತ್ತು ಸರಳರೇಖೆಗಳು 


2.1 ಜಿಂದುಪಥ 


ವ್ಯಾಖ್ಯೆ; ಒಂದು ಬಿಂದುವು ದತ್ತ ನಿಬಂಧನೆ ಅಥವಾ ನಿಯಮಗೆಳಿಗನುಸಾರವಾಗಿ 
ಚಲಿಸಿ ಉಂಟುಮಾಡುವ ಪಥಕ್ಕೆ ಜಿಂದು ಪಥವೆಂದು ಹೆಸರು, 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
(1) ೫ (-- 6,2) ಮತ್ತು ೦ (4, 5) ಬಿಂದುಗಳಿಂದ ಸಮಾನ ದೂರದಲ್ಲಿ 
ಚಲಿಸುತ್ತಿರುವ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥವೇನು? 
ಮೇಲಿನ ನಿಯಮಕ 'ನುಸಾರವಾಗಿ 
ಡಿಸ್‌) ಕ ಬಿಂದಂವು ಚಲಿಸಿದರೆ ಅದರ ಬಿಂದು 
`` ಖ ಪಥವ 7೦ ರೇಖೆಯನ್ನು ಲಂಬ 
ವಾಡಿ ಅರ್ಧಿಸುವ ರೇಖೆಯಾಗಿರು 
ತ್ತದೆ ಎಂಬುದನ್ನು ಕಾಣಬಹಂದು 
( ಡ್ಯ ) (ಚಿತ್ರ 9). 
ಈ ರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಯಾವು 
ದಾದರೂ ಒಂದು ಬಂದುವಾದ 
ಜ್ರ ಹಿ (1%, )) ಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ 
ಚಿತ್ರ9 , ಅದು ದತ್ತ ನಿಯಮಕ್ಕೊಳಗಾಗಿರ 
ತ ಬೇಕ. 
ಅಂದರೆ, 48 -- &೧ ಅಥವಾ, 0೫ ಎ ಡಲ 


ಎ57 63 0-28-403 0-533 ; 
ಅಥವಾ, 20% -- 0 ಇ 1 ಅಂದರೆ, ಈ ಸಮೀಕರಣವು, ದತ್ತನಿಯಮಕ್ಕೊಳ 
ಪಟ್ಟು ಚಲಿಸುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬಿಂದುವಿನ ಸೂಚಕಗಳಿಗಿರುವ ಸಂಬಂಧ 
ವೆಂದಾಯಿತು. ಇದನ್ನೇ ಬಿಂದುಪಥದ ಸಮೀಕರಣವೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 

(2) (4, 6 ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಯಾವಾಗಲೂ 7 ಮಾನಗಳ ದೂರದಲ್ಲಿ ಚಲಿಸಂವ 
ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥ ಮತ್ತು ಅದರ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 






96.2) 








( 
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ದಶ್ತಿ ನಿಯಮಗಳಿಗನುಸಾರವಾಗಿ ಚಲಿ 
ಸುವ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥವು, (4, 6) 
ಎಂಬುದನ್ನು ಕೇಂದ್ರವಾಗುಳ್ಳ ಹಾಗೂ 
7 ಮಾನಗಳನ್ನು ತ್ರಿಜ್ಯವಾಗುಳ್ಳ ಒಂದು 
ವೃತ್ತವಾಗಿರುತ್ತದೆ (ಚಿತ್ರ 9). ಹೀ 
ಬಿಂದುಪಥದ ಮೇಲೆ 1 (ಇ, ೫ 
ಎಂಬ ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಬಿಂದು 
ವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ ಅದು ಅನುಸರಿಸ 
ಬೇಕಾದ ನಿಯಮ : & (5 )) ಬಿಂದು ಚಿತ್ರ 9 
ವಿಗೂ ೦ (4, 6) ಬಿಂದುವಿಗೂ ಇರುವ ದೂರ ಯಾವಾಗಲೂ 7 ಮಾನಗಳು. 
ಅಂದರೆ, 4೦ ನ: 7 ಅಥವಾ, ೦೫3 ಎ 49 
(63 (2 -- 6)3 ಜ.49, ಇದನ್ನು ಬಿಂದುಪಥದ ಸಮೀಕರಣ 
ವೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. | 
ಇಲ್ಲಿ ಗಮನಿಸಬೇಕಾದ ಮುಖ್ಯ ಅಂಶಗಳು : 
(1) ಬಿಂದುಪಥದ ಮೇಲಿರುವ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬಿಂದುವೂ ಆ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು 
ಪಾಲಿಸಬೇಕು. 
(2) ಆ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಪಾಲಿಸುವ ಬಿಂದುಗಳೆಲ್ಲವೂ ಬಿಂದುಪಥದ ಮೇಲಿರ 
ಬೇಕು. 
(3) ಆ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಪಾಲಿಸದೆ ಇರುವ ಯಾವ ಬಿಂದುವೂ ಬಿಂದುಪಥದ 
ಮೇಲಿರುವುದಿಲ್ಲ. 
(4) ಒಂದು ಬಿಂದುಪಥವು ಅದರ ಮೇಲಿರುವ ಯಾವುದೇ ಬಿಂದುವಿನ 
೫ ಮತ್ತು ) ಗಳನ್ನೊಳಗೊಂಡ ಸಮೀಕರಣದ ರೂಪದಲ್ಲಿರುತ್ತದೆ. 


ಸ;3) 


ಪ2.2 ಸರಳರೇಖೆ 


ಸರಳರೇಖೆಯು ಬಿಂದುಪಥಗಳಲ್ಲೆಲ್ಲಾ ಅತಿ ಸುಲಭವಾದುದು. ಒಂದು ಸರಳ 
ರೇಖೆಯನ್ನು ನಿರ್ಧರಿಸಬೇಕಾದರೆ ಎರಡು ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿರಬೇಕು ಅಥವಾ 
ಆ ಸರಳರೇಖೆಯ ದಿಕ್ಕು ಮತ್ತು ಅದರ ಮೇಲಿರುವ ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು 
ಬಿಂದುವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿರಬೇಕು, ಅಂದರೆ, ಸರಳರೇಖೆಯು ಎರಡು ದತ್ತ ನಿಯಮ 
ಗಳಿಗನುಸಾರವಾಗಿ ಚಲಿಸುವ ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥವೆಂದಾಯಿತು. ಆದ್ದರಿಂದ 
ದತ್ತ ನಿಯಮಗಳಿಗನುಸಾರವಾಗಿ ಚಲಿಸಂವ ಒಂದು ಬಿಂದುವಿನ ಬಿಂದುಪಥದ 
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ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದರೆ, ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿ 
ದಂತಾಗುತ್ತದೆ. 


2.3 ಸರಳರೇಖೆಯ ಓಟ (ಏರು) 


೫೦೫' ಮತ್ತು ೫0೦೫, » ಮತ್ತು ೫- 
ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಪ್ರತಿಪಾದಿಸಲಿ (ಚಿತ್ರ 10). 
೫ ದತ್ತ ಸರಳರೇಖೆಯಾಗಿರಲಿ. 8 
ಎಂಬುದು ೫ ಸರಳರೇಖೆಯು ೫- ಅಕ್ಷದ 
ಧನಾತ್ಮಕ ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ ಉಂಟುಮಾಡುವ. 
ಕೋನವನ್ನು ಸಣಚಿಸಲಿ. 

ಆಗ. 167 9 ಎಂಬ ಪ್ರಮಾಣವನ್ನು 
೬73 ರೇಖೆಯ ಓಟ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
ಇದನ್ನು ೫ ೯:10 ಎಂದು ಬರೆಯು. 
ತ್ತೇವೆ. ಇಲ್ಲಿ 1ಃ ಎಂಬಂದು ಆ ಸರಳ 
ಕೇಖೆಯ ಓಟವನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 
ಸಸ. ೫) ಮತ್ತು ೫ ಯ. ೫ಬ) ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಯ. 
ಓಟವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ ಕ್ರಮ 
2೭0೫ ಮತ್ತು 1 0೦%', » ಮತ್ತು »- ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಪ್ರತಿಪಾದಿಸಲಿ (ಚಿತ್ರ 11). 
೫ ದತ್ತ ರೇಖೆಯಾಗಿರಲಿ, ಮತ್ತು ಡಿ ವಾ ಲ ೫ 3 ಹ ೧%, ೫ಬಿ ಆಗಿರಲಿ. 


ಲ್ಕ (ಜ.೫೬) 


ಕೀ 





ಚಿತ್ರ 10 


(4 
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ವೃದ್ಧಿಸಿದ ಔಣ, ॥ - ಅಕ್ಷದ ಧನಾತ್ಮಕ ದಿಕ್ಕಿನೊಡನೆ 6 ಕೋನವನ್ನುಂಟಂಮಾಡಲಿ. 
1 ಮತ್ತು ೫%, - ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಲಂಬವಾಗಿರಲಿ.. &£ ರೇಖೆಯಂ 2೫ ರೇಖೆಗೆ 
ಲಂಬವಾಗಿರಲಿ, ಅಂದರೆ, ೩೩ ರೇಖೆಯು ;:- ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಆದುದರಿಂದ 84೧ ಇ 6 ಆಗಿರುತ್ತದೆ, 
ಈಗ, 48೩೫8 ಸಮಕೋನ ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ, 

ಔಣ 0828 -. ೫೭ ೫71 -- &7. 





೫6-0೫3 0೬”7 6೫08 (7 8೫ ಟು 
ಸ ೫೫ 7 (81 6 ಜಾನಕಿ 31 [ ೫೫ ಎ. ಖ್ಯ. ಗ ೫] 
6೫0 ಜಹಾರ ಓ' ಐಎ ಬ 0ಸಿ18 ಎಸ 


ಆದುದರಿಂದ, (ಬ ೫ಖ ಮತ್ತು (೫2 ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಯ 
ಓಟ ಮ ೫1 ೫7೨೫. 
ಆ ೫... 

ಉದಾಹರಣೆಗಳು 

(1) ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯು »- ಅಕ್ಷದ ಧನಾತ್ಮಕ ದಿಕ್ಕಿನಲ್ಲಿ 60 ಕೋನ 
ವನ್ನು ರಚಿಸುತ್ತದೆ, ಆ ಸರಳರೇಖೆಯ ಓಟವನ್ನು ಕಂಡಂಹಿಡಿಯಿರಿ. 

ಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ, 1% ನ 06. ` 

ವಾಟಗ60% ಎ ಇ/3 
_ ಸರಳರೇಖೆಯ ಓಟ ಇ. ೩/3. 


(2) (5, 6) ಮತ್ತು (7, 9 ಬದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಯ 
ಓಟವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಜಾ ಸ್ಯಾನ್‌? 

ಇಲ್ಲಿ ೫751 ಮತ್ತು 3 | 

ಕಾ ಬ ವ6 ಡ್‌ ಬನಾಳ9ಿ 
೨೩ 7 ೫೬ 
ಸಃ ಪ್ರಕ; ಹಾದರ 
ಸೂತ್ರದ ಪ್ರಕಾರ, 7 ಹಾ 

9-6 3 

ನ್‌ 57 2 

3 


ಎ ಸರಳರೇಖೆಯ ಓಟ ಮ ಸ್ವಃ 
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2,4 ಸರಳ ರೇಖೆಗಳ ಸಮೀಕರಣಗಳು 


(0% ಮತ್ತು ೨ ಅಕ್ಬಗಳಿಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವ ಸರಳರೇಖೆಗಳ 
ಸಮೀಕರಣಗಳು : 


1 ಸ ೫೦೫' ಮತ್ತು ೫೦೫' » ಮತ್ತು): 
ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಪ್ರತಿಪಾದಿಸಲಿ (ಚಿತ್ರ 12). 
3 ರೇಖೆಯು )-ಅಕ್ಷಕ್ಕೆಸಮಾನಾಂತರ 
೧,೫) ವಾಗಿರಲಿ, ಅಂದರೆ, ಅದು ೦೫ ಗೆ 
ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರಲಿ ಹಾಗೂ ಆದು 
ಕ್ರ ಸ 00ರೇಖೆಯಮೇಲಿರುವ?ಬಂದುವಿನ 
ಮೂಲಕ, ೦8 -- 0 ಆಗಿರುವಂತೆ 
" ಹಾದುಹೋಗಲಿ. 

ಲ ಈಗ, 0 (೧2) ಎಂಬುದು 4ಿ8 
ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿರುವ ಯಾವುದಾದರೂ 
1 ಒಂದು ಬಿಂದುವಾದರೆ, ಆದರ %- 

` 3 (ಸೂಚಕವು 0 ಗೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಚಿತ್ರ 12 ಅಂದರೆ ॥ -- € ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
ಈ ಸಮೀಕರಣವು 48 ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಬಿಂದುವಿಗೂ 
ಸತ್ಯ, ಮೊದಲೇ ತಿಳಿಸಿರುವ ವಾದಸರಣೆಯ ಪ್ರಕಾರ, ಇದು ಒಂದು ಸರಳ ರೇಖೆಯ 
ಸವಿೀಕರಣವಾಗಿರಬೇಕು. ಅದೇ ರೀತಿ ;; - ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವ ಸರಳ 
ರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವು » ಇ. 4 ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ (ಚಿತ್ರ 12 ೦5 - 0). 








ಟ್ಟ 


ಅನುಮಿತ : ೬ - ಅಕ್ಷದ ಸಮೀಕರಣವು, ) -- 0 ಮತ್ತು 
) ನ ಅಕ್ಷದ ಸಮೀಕರಣವು ೫% ಇ 0 ಎಂದಾಗುತ್ತವೆ. 
(0 ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯ ಓಟ ಮತ್ತು ಅದು »- ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ 
ಮಾಡುವ ಅಂತಃಖಂಡವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಾಗ ಆ ಸರಳೆ ರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣ 
ವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ ಕ್ರಮ: 
೫೦೫' ಮತ್ತು ೫೦%] » ಮತ್ತು )/- ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಪೃತಿಪಾದಿಸಲಿ 
(ಚಿತ್ರ 13). ೩8 ಎಂಬುದು ದತ್ತ ಸರಳರೇಖೆಯಾಗಿರಲಿ. 


6 ಎಂಬುದು &8 ರೇಖೆಯು ;- ಅಕ್ಷದ ಧನಾತ್ಮಕ ದಿಕ್ಕಿನೊಡನೆ ಮಾಡುವ 
ಕೋನವಾಗಿರಲಿ. 
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1 
ಚಿತ್ರ 13 


ಆಗ, ಓಟ ಎ ೫ ಆ ೧06 ಆಗಿರುತ್ತದೆ. ಅಂತಃಖಂಡ 0೦.0 
ಆಗಿರಲಿ, 

೫7 %,2) ಎಯುದು 69 ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ ಯಾವುದಾದರಕಾ ಒಂದಂ 
ಬಿಂದುವಾಗಿರಲಿ. 

814 ರೇಖೆಯು ; - ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಲಂಬವಾಗಿಯೂ, 0 ರೇಖೆಯು » - ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ 
ಸಮಾನಾಂತರಗಿಯೂ ಇರಲಿ. 

ಜ, ೫. ೫ ಮತ್ತು ( ಗಳಿಗಿರಾವ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಸೂಚಿಸುವುದಂಂದ ನಮಗೆ 
೩೫ ರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣ ದೊರಕಿದಂಶಾಗುತ್ತದೆ. 
ಈಗ, 22೫ ಸಮಕೋನತ್ತಿಭಂಜದಲ್ಲಿ ಐ೧೫ -- [88 ಇ 6 


೫೫ _೫8( - 27/ 814 - 00 


ಹಾಗೂ, 78 - ಗ್ರ ಕ್‌ ರರ್ಜ 


- ೫14 ಎ 00) 





_ಈಿನ6 (|, ದ 
ಪಾಸ ('.' ಔಗಿಗೆ ಎ) 





7೦ ೧ಂ 
0? ಇ.) 





ಬಿಂದುಪಥ್ಲತ್ತು, . ಸರಳರೇಖೆಗೆಳು ' 65 
_ ಅಂದರೆ, » -- ೦೫ 7 
ಅಥವಾ » ನಾಗ 3-0 


ಆದುದರಿಂದ, ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯ ಓಟ ಮತ್ತು » - ಅಂತಃಖಂಡ ತಿಳಿದಿದ್ದಾಗ 
ಅದರ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ) ಇ 1೫% -- € ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. 


ಅನುಮಿತ: ) ಎ 7೫/6 -- € ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ( -. 0 ಆದಾಗ, » ನ 70 ಆಗುತ್ತದೆ. 
ಇದು ಮೂಲಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ (ಅಂತಃಖಂಡ ಎ 0), ೫ 
ಓಟವುಳ್ಳೆ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 


(1) » ಮತ್ತು » ಅಕ್ಬಗಳ ಮೇಲೆ ಕ್ರಮವಾಗಿ 'ಇ' ಮತ್ತು 'ಕಿ' ಅಂತಃ 
ಖಂಡಗಳನ್ನು ಮಾಡುವ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣ: 1 


೫೦೫ ಮತ್ತು ೫೦%, : ಮತ್ತು » 1 
ಅಕ್ಷಗಳನ್ನು ಪ್ರತಿಪಾದಿಸಲಿ (ಚಿತ್ರ 14). 
೫ ದತ್ತ ಸರಳರೇಖೆಯಾಗಿರಲಿ 
ಹಾಗೂ ಅದು ೦೫ ಮತ್ತು ೦೪ ರೇಖೆ 
ಗಳನ್ನು... ಕ್ರಮವಾಗಿ ೧8 ಎ0, 
೦% ನಾಶಿ ಆಗಿರುವಂತೆ ॥ ಮತ್ತು & 
ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ಛೇದಿಸಲಿ. ? (% ») 
ಎಂಬುದು. &8 ರೇಖೆಯ ಮೇಲಿನ 
ಒಂದ ಬಿಂದುವಾಗಿರಲಿ. ೫11 ರೇಖೆಯು, 














೦೫% ಗೆ ಲಂಬವಾಗಿರಲಿ. ಸ್ರಿ ಚಿತ್ರ 14 
ಇಲ್ಲಿ, ೫, ೫, 6 ಮತ್ತು ಠಿ ಗಳಿಗಿರುವ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬೇಕು. 
೦೫ ೫% ಜ£ ೫80 
ಗಣಿತ ಎ ಚ್‌ ದ 
ಈಗ, ರೇಖಾಗಣಿತದ ಪ್ರಕಾರ, ಕ್ರ: ಸ್ಟ ಮತ್ತು ಗ್ರ್ಞ ಸ್ಯ 
[.: ೦8% ತ್ರಿಭುಜದಲ್ಲಿ 7%( ರೇಖೆಯು &೦ರೇಖೆಗೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿದೆ] ॥ 
_ ೦೫ಓ . 348 74 , 87 74೬-8೫೧೯ ಜಾ ೫. 
೦೫ *ಕಾರಟೂರಸತರ ಸ ಸಾನ! 


ಕಚಡ (ಅಯಂ0ಜವ ಸ ಜೂನ 
ವರಾರ್‌ (.. ೦% ಎ. ಬ, (೧ನ. )) 


ಅಂದರೆ, % ಮತ್ತು » ಅಕ್ಷಗಳ ಮೇಲೆ ಕ್ರಮವಾಗಿ ಇ ಮತು, ಶಿ ಅಂತಃಖಂಡಗಳನಂ 
ಮಾಡುವ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವು, 
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ಜ | 
ಜಗಾ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 
(ಇ) (ಸ), ೫. ಮತ್ತು (%, ೫) ಜಿಂದುಗಳ ಮೂಲಕ ಹಾಜುಹೋಗುವ 
ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣ: 
ಮೊದಲೇ ತಿಳಿಸಿರುವಂತೆ )» ಎ 7೫೫ ೨. ೦...... (1) 


ಎಂಬ ಸಮೀಕರಣವು », », 11 ಮತ್ತು € ಗಳಿಗಿರುವ ಸಂಬಂಧವನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 
ಇಲ್ಲಿ, ೫ಃ ಮತ್ತು € ಗಳ ಸೂಕ್ತವಾದ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವುದರಿಂದ ನಮಗೆ 
ಯಾವ ತರಹೆಯ ಸಮೀಕರಣದ ಅವಶ್ಯಕತೆಯಿದೆಯೋ ಆದನ್ನು ಪಡೆಯಬಹುದು. 


ಸಮೀಕರಣ (1) ರಿ:ದ ಸೂಚಿಸಿರುವ ಸರಳರೇಖೆಯು ಛು, ೫) ಎಂಬ ಬಿಂದುವಿನ 
ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗಲಿ. ಅಂದರೆ. 0%, »:;) ಬಿಂದುವು ಆ ಸರಳರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ 
ಇರುತ್ತದೆ. 

ಆಗ, (1) ನೆಯ ಸಮೀಕರಣವು )] ನ ೫ಬಬ್ಬ ರಂ ಲೂಸ ಟಟ (2) ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ" 
ಸಮೀಕರಣ (2) ರಿಂದ ಬರುವ € ಯ ಬೆಲೆಯನ್ನು (1) ರಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದರೆ, ಆಗ, (1) 
ನೆಯ ಸಮೀಕರಣವು. 

ಶು ೨೨೫ ಗಗ ದ )..೬ೂೂ (3) ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 

ಇದು, 7೫1 ಓಟವುಳ್ಳ ಮತ್ತು (೧, »ಖ ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ 
ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 
(3) ನೆಯ ಸಮೀಕರಣದಿಂದ ಸೂಚಿಸಿರುವ ಸರಳರೇಖೆಯು, (ಲ. ೫) ಎಂಬ 
ಮತ್ತೊಂದು ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗಲಿ. 
ಆಗ, (3) ನೆಯ: ಸಮೀಕರಣವು ಖ -- 2» ಎ 71 (ಬ -- ಜಬ) ಆಥವಾ, 


ಹಾ 
ಆ ೫. 





0] ಜಾ ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 


114 
'71' ನ ಈ ಬೆಲೆಯನ್ನು (3) ನೆಯ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದರೆ, 





ಜ.1. 
ಆಗ ಘ» ೨ಖ್ಯಸಾ ಗ್‌ ಶೌ. ಬ) ಅಥವಾ, 
ಹಾದು 





೫7೫ ೫೬7೫ 
ನ ಸ ಭ್‌್‌್ಹ ನ ೬.೬೬6), ಇದು (೧, »,) ಮತ್ತು (ಇ, )ಐ) ಬಿಂದುಗಳ 
3 ಡಿ ೩. 


ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. : 
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2,5 ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು ನಿರ್ಧರಿಸಬೇಕಾದರೆ ಎರಡರ 
ಮುಖ್ಯವಾದ ಅಂಶಗಳು ತಿಳಿದಿರಬೇಕು. ಅವು ಸರಳರೇಖೆಯ ಮೇಲಿರುವ ಎರಡು 
ಬಿಂದುಗಳಾಗಿರಬಹುದು ಅಥವಾ ಒಂದು ಬಿಂದು ಮತ್ತು ಸರಳರೇಖೆಯ ದಿಕ್ಕು 
ಆಗಿರಬಹುದು. 


ಎಂದರೆ. ಸರಳರೇಖೆಯ ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯ ಸಮೀಕರಣವು ಎರಡು ನಿಶ್ಚಿತ 
ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಹೊಂದಿರುತ್ತದೆ. ಆ ನಿಶ್ಚಿತ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವುದರಿಂದ 
ನಮಗೆ ಬೇಕಾದ ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಪಡೆಯಬಹುದ್ಯು 
ಆದುದರಿಂದ, ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯ ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯ ಸಮಿಕರಣವನ್ನು 

ಯಔ). ಎ0 ..ಎಎೂಪಪೂಪೂ ಟೂ (5 ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. 

ಇಲ್ಲಿ &, 8 ಮತ್ತು € ನಿಶ್ಚಿತ ಬೆಲೆಯುಳ್ಳವು. ಅಂದರೆ, ಬಿಂದಪಥದ ಮೇಲಿನ 
ಯಾವ ಬಿಂದುವನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೂ &, 8 ಮತ್ತು 0 ಗಳ ಬೆಲೆಗಳು ಬದಲಾ 
ವಣೆಗೆ ಹೊಂದುವುದಿಲ್ಲ. (5) ನೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಯಾವುದೊಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ 
ಸಮೀಕರಣದ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬೇಕಾದರೂ ಬರೆಯಬಹುದು. 
() (5) ನೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ೫)» ಇ -- ಹಿ: -- ೮ ಎಂದು ಬರೆದು ಅದರ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು ೫ ಯಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ. ಆಗ, 


ಶಾ ್ಯ್ಯಳಿ ಸಡ್ಲ (ನರಿ) ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. ಇದು 


ಹ ೨ 
ನಗು 1-೧ [ಃ 10... ಹ್‌ ರೂಪದಲ್ಲಿದೆ. 


(1) (5) ನೆಯ ಸಮೀಕರಣನಮ್ನ ಗಃ 3- ೫9) ಎ - ೮ ಎಂದು ಬರೆದು, ಅದರ 
ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು - . ೮ ಯಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, ಆಗ. ಅದು 











ಹ ೫ 1 ಅಥವಾ 
2ಕ್ಷಕತರತರ್‌ ? 
೫ 2 ತ್ನ 
ನರವ! ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. ಇದು 
೫೪ ೫ 
೫ ೫ 1. -ಎ0ಿ/ಗಿ: , 
ಸತತ ರ! (2 (ಇ) ರೂಪದಲ್ಲಿದೆ. 


(8) (5) ನೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು &/ 3. ೫) ಇ -- ೮ ಎಂದು ಬರೆದು ಅದರಲ್ಲಿ 
ಹಿ ಜಂ ೦೦6, ಔ ಎ 61 ಆ ಮತ್ತು -- 0 ಎ 0 ಎಂದು ಅದೇಶಿಸಿದರೆ, ಆಗ, 
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೫೦೦5 ಇ 3-೫ 581 ಆ ಸಾಗಿ ಎಂಬ ಸಮೀಕರಣವು ದೊರಕುತ್ತದೆ. ಇದ, ` 
ಮಉಲಬಿಂದುವಿನಿಂದ ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಗೆ ಎಳೆದ ಲಂಬರೇಖೆಯ ಉದ್ದವನ್ನೂ ` 
(ಅಂದರೆ, ॥) ಮತ್ತು ಆ ಲಂಬರೇಖೆಯು : - ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ ಮಾಡುವ ಕೋನ 
ವನೂ (ಅಂದರೆ, ಕೊಟ್ಟಾಗ ಪಡೆಯಬಹುದಾದಂತಹ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು 
ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. ಈ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ದತ್ತನಿಯಮಗಳಿಂದ ಪಡೆಯುವ ಕ್ರಮವನ್ನು 
ಇಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸಿಲ್ಲ. ಇದನ್ನು ವಿದ್ಯಾರ್ಥಿಗಳೇ ಪ್ರಯತ್ನಿಸಬೇಕು. 

ಒಟ್ಟಿನಲ್ಲಿ ಹೇಳುವುದಾದರೆ, ಿಃ -- 3) 3- ೮ ಆ 0 ಎಂಬ ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯ 
ಸಮೀಕರಣದಿಂದ ಯಾವ ಒಂದು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಜೀಕಾದರೂ ಪಡೆಯ 
ಬಹುದು. ' 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
(1) ಜ- ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ 30” ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡಿ, 5 ಮನ ೫- ಅಂತಃ 
ಖಂಡವನ್ನುಳ್ಳ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿಂಿ. .' 2 


ಇಲ್ಲಿ, 1 ನ: 276 ನ 7 301ಎ ತೈ ಮತ್ತು 65. 6 ಮಾನಗಳು. 


ಸ್ತ 
 ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವು » ಇ ೫೫ 3- € ಅಂದರೆ, 
ಎ್ಫೊಸರಾಕಅಥವಾಸ ದ) 13 3. 5ೈ/3 70 ಎಂದುಗುತ್ತ ದೆ. 

(2 »- ಅಕ್ಷದಿಂದ 5 ಮಾನ ದೂರದಲ್ಲಿ, ಆದಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವ 
'ಸರಳರೇಖಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


2 - ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವ ಸರಳಿರೇಖಿಯ ಸಮೀಕೆರಣವು ಇ €. 
, ಬೇಕಾದ ಸಮೀಕರಣ, % ಇ. 5 ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 


(3) %- ಅಕ್ಷದಿಂದ 8 ಮಾನಗಳ ದೂರದಲ್ಲಿ, ಅದಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರ 
ವಾಗಿರುವ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸವಿಂಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ಬೇಕಾದ ಸಮಿಚರಣವು, » ಇ- 04, ಅಂದರೆ » ಇ ಕೆ 

(4) ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯ % ಮತ್ತು ) ಅಂತಃಖಂಡೆಗಳು ಕ್ರಮವಾಗಿ . 5,6 
ಆಗಿದ್ದರೆ, ಅದರ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 








ಬೇಕಾದ ಸಮೀಕರಣ, | ತ್ಕ ಸ 1. ಇಲ್ಲಿ ಇ 5. ಶಾ". 
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ಇದ್ಯ ತಷ್ಕಿ ನಡ ನರು ದ ಈ ಎ ಎ30 ಅಥವಾ, 


6% 5) --30 0. 
(5) 4 ಮಾನ, % ಅಂತಃಖಂಡವನ್ನುಳ್ಳೆ ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯು (5, 2» 
ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುತ್ತದೆ. ಹಾಗಿದ್ದರೆ, ಅದರ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ಬೇಕಾದ ಸಮೀಕರಣ, ಪ “ತೆ ಎ] ಇದು (5, 2) ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ ಹಾದು. , 
ಹೊ.ಗುತ್ತದೆ ಮತ್ತು 9 ಇ 4 ಮಾನಗಳು. 
ಎ 


ತತ 1 ಆಂದರೆ, 58 8 ಎ46 .. ಕೆಣಾನ 6, 


ಈಗ, 0 ಇಕ್ಕೆ ಶಿಎಾ ಎ8 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ. ಬೇಕಾದ ಸಮೀಕರಣವು. , 

2 

ಸ 

(6) ಸ ಮತ್ತು » ಅಕ್ಷಗಳ ಮೇಲೆ ಕ್ರಮವಾಗಿ % ಮತ್ತು ಶಿ ಅಂತಃಖಂಡಗಳನ್ನು 

ಮಾಡುವ ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು (10, 4 ಬಂದುವು 5: 4 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ ಒಳಗೆ 
ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ. ಗಿದ್ದರೆ, ಆ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, 


ಎಸ್ಟ 1 ಎಂದರೆ, 2೫೨.» 8 ಅಥವಾ, 2» 8-0. 


ಹಾ 

ಸಿ ಚಿತ್ರ 15 ರಲ್ಲಿ, % ಅಂತಃಖುಡ 
ಖಿ ಟು ಮತ್ತು ) ಅಂತಃಖಂಡ ಎ ॥ 
ಆಗಿರುವುದರಿಂದ &8 ರೇಖೆಯ 
ಡಿ. ಮತ್ತು ೫ ಬಿಂದುಗಳ ಸೂಚಕ 
ಗಳು (0, 7) ಮತ್ತು (4,0) 
ಆಗಿರುತ್ತವೆ. ೫ (10, 4) ಬಿಂದುವು 
43 ಯನ್ನು 5:4 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ಒಳಗೆ ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ. ಆದುದರಿಂದ, 
ವಿಭಜನಾ ಸೂತ್ರಗಳ ಪ್ರಕಾರ, 


2 





, ಆಥವಾ, 90 ಎ. 50. ., 0 ]ಾ18 ಮತ್ತು 





ರ್ಯ ನ, ಅಥವಾ, 36 ಇ 4ರ, .[ ಶಿ 9, 


70 ಬೀಜರೇಖಾಗಣಿತ 
ದತ್ತ ಸಮೀಕರಣ, 3 ಷ್ಟ ತ್ಯೆ ] ಅಗಿದ್ದರೆ, 0೬: 18, 8-9 ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, 


೫ ೫ _ ಸ 
15ರ 9 7! ಅಥವಾ ಸ 2-2) ಎ18. 


(7) »-ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ. 60” ಉಂಟುಮಾಡಿ, (--3, 6 ಬಿಂದುವಿನ 
ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ದತ್ತ ಸಮೀಕರಣ » -- », 7೯ ೫1 ೧: -- ೫2 ಆಗಿರಲಿ. 


ಇದರಲ್ಲಿ 11 ಇ- 101/0 510160" -- 13 ಮತ್ತು 377” ತ | ಎಂದ0 
ಆದೇಶಿಸಿದರೆ, 
ಬೇಕಾದ ಸವಿಂಕರಣವು » - 4 ಎ. ೨/3 % 3. ), ಆಥವಾ. » -- 4 ಎ ೨/3೬ 

3 3./3 


ಅಂದರೆ ) -- ೫ 3/3 (4 ೨. 33/3) ಇ 0 ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
(8) 3,9 ಮತ್ತು (4,7 ಬಿಂದುಗಳ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ ಸರಳ 
ಶೇಖೆಯ ಸ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು. ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ದತ್ತ ಸವಿಂಕರಣ ೫ ೫೬ _ ೫9 2 ಟಗಿರಲಿ, 
ಬ ಜಾ?! ಮರ ೫1 


ಇದರಲ್ಲಿ, 375 | ವಂತ್ತು 333” ್ಯ ಎಂದು ಆದೇಶಿಸಿದರೆ, 


7. 


ದಾ 4-7 
ಸ ಘಧ ಕೆಇ 2ಗ್ಯ-- 3) ಜ.6 
ಅಂದರೆ, 2% -) 10 
(9) -- 5%. 0) -- 12 ೬ 0 ಎಂಬುದನ್ನು ಓಟ ಮತ್ತು »- ಅಂತಃಖಂಡ 
ವುಳ್ಳ ಸಮೀಕರಣದ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಿರಿ. 
ದತ್ತ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು 4) ಇ 5% 3. 12 ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. 
ಇದರ ಎರಡೂ ಬದಿಗಳನ್ನು 4 ರಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ ಆಗ, 





ಟು] (0 
| ಯು 


5 5 
2 ಹಡತ ಇದು) ನ ೫೫% ೮((೫ದ 6-3) 
ರೂಪದಲ್ಲಿದೆ. 


ಬಿಂದುಪಥ ಮತ್ತು ಸರಳರೇಖೆಗಳು 1? 

(10) ಕ -- 15) -- 30 70 ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಹೊಂದಿರುವ ಸರಳ 
ಶೇಖೆಯ ಮತ್ತು » - ಅಂಶಃಖಂಡಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

ಸರ್ವಸಾಮಾನ್ಯ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ / ಇ 0 ಆದಾಗ » -- ಅಂತಃಖಂಡವೂ 
೨» ನ.0 ಆದಾಗ : -ಅಂತಃಖಂಡವೂ ದೊರಕುತ್ತವೆ. 
ಆದುದರಿಂದ, ದತ್ತ ಸವಿನೀಕರಣದಲ್ಲಿ » -- 0 ಆದಾಗ. -- 15) --30 ಎ0 
ಅಥವಾ -- 15) 7೨ 30 ., ) ೫. ಎ 2 ಮತ್ತು ) ಎ0 ಆದಾಗ, ಕ-- 300 
ಅಥವಾ. 4 -. 30 ,, ೫ ೫ 15/2, 
ಎ. ಸರಳರೇಖೆಯ  - ಅಂತಃಖಂಡ 15/2 ಮತ್ತು » - ಅಂತಃಖಂಡ ಇ. - .2. 











ಸ. ಅಭ್ಯಾಸ 2 

(1) ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ (0) 30% (1) 45 ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡುವ ಸರಳ 
ರೇಖೆಯ ಓಟವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, 

(2) ಮೂಲಬಿಂದುವನ್ನು ಮತ್ತು ಕೆಳಕಂಡ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಗಳ 
ಓಟಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(0) (5.60, (1) (3, ಕ. (10) (-ಕ್ತಿ-- 6, (೪) (5,-- 10) ೧) (0,ಶಿ). 
(3) ಕೆಳಗಿನ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸುವ ಸರಳರೇಖೆಗಳ ಓಟಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(1 (3, 9, (5, 7; (1) (-- 4, 6, (7, 10): (11) (-- 5-7), (4, 0; 
(1) (6, -- 3, (13, 2; ೫) 5, 3, (ಇ, 0; 0 0, ೨, (ಎ3, - 5; 
(೪1) (6, 4, (9, - 2); (೪1), (ಎ5 -- 4, (ಎ-ಕ್ಕ--59; (ಟಿ (ರ), 
(ರಿ, 0); (೫) (೧೦೦೩, ರಿ .51/ 0), (0 005 ೫೩, 0517 2). 
. (4) ಈ ಕೆಳಗಿನ ನಿಬಂಧನೆಗಳನ್ನೊಳಗೊಂಡ ಸರಳರೇಖೆಗಳ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


3 1 
() ೫ನಸ್ಟಾ €ಾಾಏಿ, (1) 645ರ 0 ಎತ 0 ೫ನಾಸ್ಟಾ 0-3 





(೪) ಗಾನಾಸ್ಸ, ೦ರಾ6. (1) 660ಕ್ಕ ೫4ೆ 60 ಆತಾತ್ಮ ಶನ ತ್‌ 


(೪0) 0೧. ಎತ್ತಿಗೆ ಜ6, (ಗ ೧ಜಾ ಕ್ಕಿಫ್ರ7 ಜಾ 605005 ಕಶಿ ರಾ ತತ್ತ 








ಸೂಚನೆ; ಲಕ್ಷಿ ೫7 ಎ ಓಟ್ಟ 0ಜಿ ಅಂತಖಂಡ್ರ ೧೫ರ 
ಅಂತಃಖಂಡ, ಥಿ ಎಾ ೫ - ಅಂತಃಖಂಡ ಎಂಬುದಾಗಿ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಬೇಕು. 
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(5) »- ಅಕ್ಷದಿಂದ 6 ಮಾನಗಳ ದೂರದಲ್ಲಿ, ಅದಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವ 
ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

6) %- ಅಕ್ಷದಿಂದ 9 ಮಾನಗಳ ದೂರದಲ್ಲಿ, ಅದಕ್ಕೆ ಸಮಾನಾಂತರವಾಗಿರುವ 
ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(7) ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯ ;; ಮತ್ತು ) ಅಂತಃಖಂಡಗಳು. (1) ಸಮಾನ ಮತ್ತು 
ಸಮ ಚಿಹ್ನೆಯುಳ್ಳವು (2) ಸಮಾನ ಮತ್ತು ವಿರುದ್ಧ ಚಿಹ್ನೆಯುಳ್ಳವಾಗಿದ್ದು, ಆ ಸರಳ 
ರೇಖೆಯು (4, 7) ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುತ್ತದೆ; ಆ ಸರಳರೇಖೆಯಶಿ 
ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(8) (3, 5) ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ ಸರಳರೇಖೆಯ » - ಅಂತಃ 
ಖಂಡವು )- ಅಂತಃಖಂಡದ ನಾಲ್ಕರಷ್ಟಿದ್ದರೆ, ಆ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

9) %- ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ 60" ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡಿ, (6, 4) ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ 
ಹಾದುಹೋಗುವ ಸರಳರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(10) %- ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ 30" ಕೋನವನ್ನು ಮಾಡಿ, (0) (40 1) (-- 53) 
(10) ಟಿ, 6) (00) (-- 3,  ) ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ ಸರಳರೇಖೆಯಂ 
ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(11) ಈ ಕೆಳಗಿನ ಬಿಂದುಗಳ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ ಸರಳರೇಖೆಗಳ ಸಮೀಕ೦ಣ 
ಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(0) (5.60. (--3,--4); (1) (5, --6) (ಎ೨2, -3); 

(10) (ಎಕ್ಕ -- 5), (3, 9 (1) (--6, %, (ಓ, 9; ೧) 3, 0, (4.8, 
(೪) (4, 6, (5-8; (0) (3, 7), (6, 4; (1) (3, -. 5೨, (4,7; 


ಗು (1 ತ (3, “ಬ; (0 (0086, 80050), (6೫36, ೩೦೦56), 
(12) ಒಂದು ಸರಳರೆಖೆಯ ಸಮೀಕರಣ 6% --8)--16 0 ಇದನ್ನು 
() ಓಟ ಮತ್ತು » ಆಂತಃಖಂಡ (1) % ಮತ್ತು » ಅಂತಃಖಂಡ ಹೊಂದಿರುವ 
ಸರಳರೇಖೆಗಳ ಸಮೀಕರಣದ ರೂಪದಲ್ಲಿ ಬರೆಯಿರಿ. 

(13) 55-12) 3-24-0 ಸಮೀಕರಣವನ್ನುಳ್ಳೆ ಸರಳರೇಖೆಯ »: ಮತ್ತು )» 
ಅಂತಃ ಖಂಡಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
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(14) ಮತ್ತು )» ಅಕ್ಷಗಳ ಮೇಲೆ ಕ್ರಮವಾಗಿ 0 ಮತ್ತು 8 ಅಂತಃಖಂಡಗಳನ್ನು 
ಮಾಡುವ ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯನ್ನು (5, -- 1) ಬಿಂದುವು 3 : 2 ಪ್ರಮಾಣದಲ್ಲಿ 
ಒಳೆಗೆ ಛೇದಿಸುತ್ತದೆ. ಆ ಸರಳೆರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(15) (3, 4) ಬಿಂದುವಿನ ಮೂಲಕ ಹಾದುಹೋಗುವ ಸರಳರೇಖೆಯ % -ಅಂತಃ 
ಖಂಡವು -- 4 ಆಗಿದ್ದರೆ, ಆ ಸರಳೆರೇಖೆಯ ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(16) ಕ -- 3» - [2.0 ಸಮೀಕರಣವನ್ನುಳ್ಳ ಸರಳರೇಖೆಯ ಓಟ ಮತ್ತು 
ಅದು » - ಅಕ್ಷದ ಮೇಲೆ ಮಾಡುವ ಅಂತಃಖಂಡಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, 


ಉತ್ತರಗಳು 


ಅಭ್ಯಾಸ 1 
41) (0) 1/61; (1) 1/41; (1) 1/130; 00) 1128 ; 





(7) 173; 01) 52; ೧೫) ಆ -ಶಿ; (0) 301276) 7೫೯೫72; 
(1೬) 03/2; (೪) ರಿ 0, 
12 17 
62) 8 ; (3) 9 ಅಥವಾ |; ೧) ಮತ್ತು 


(0, 13); (8) ಗೈ: , 1) ಮತ್ತು (೩! ೆ 23 
49) ಸೆ ವ ಮತ್ತು «6, 11); 10) (5,5 ಹ 
ಮತ್ತು ಹ 9) 


411) (-- 1, 11) ಮತ್ತು (9,1) : (12 6,6; 
(13) 5,8) ; (14) 9 ಚದರ ಮಾನಗಳು. 
415) ಖ್ಯ ಚದರ ಮಾನಗಳು; (16) -- ೫ ಚದರ ಮಾನಗಳು. 

ಅಭ್ಯಾಸ 2 
ಜು 0) ಸಃ 6) 1; 


ದ ಶಿ 
2 0 ; 00 ಇ; (193. ; 0) ದತ; (ಗನ. / 


5 
3 0 1; (6%) ಭೆ ; ಜಸ; ಊನ; 0; 
ಕ್ಕೆ 
(0 ಸ; 0-2; ೮-1; (0-1; 
0) -ಟಗರ 
ಕ (03ಸಿ ಸ 8 0 ; 0) ಸರ 50; 


(11) ೫ -6)--12 0 ; (0) 5%) 24 ಎ0; 
(ಗ ೫7/33-64 ; (0) 5% ಕು 200; 


ಉತ್ತರಗಳು 
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(0 ಮಿತ 650 ; ೧10) 3:42 41270; 
(೫0) 8% 5)-4070 ; 0 6%--4)--3-0, 
೫೫2೧110; 
ಸತುಕೂ 8-0; 
(9) 3೨/3%-»--4--63/3 0; (10 (0೫3/3 ಸರ 4 --6%/3; 
(110) ೫ ಇ/3  ಜ3--6,/3; 


(9) ೫೯56; (0೫59; ೧ 0 
(0) ಇ ೫ತಿ ೯0. (8) 


(0 ೫೨3% 53,13; 
(0) ೫1/3 ೫೩/3 35,73 
(10 (0 ಶುಕ! ಎ0 ; (0 
(80 10-774-570 ; (॥) 
(೪) 2% 37-480; ಉಧ) 








ಸರ್ನಘರ 150; 
೫-7-8) 4-38ಎ0; 


14% 3 


2-62 ಎ0; 


(೪1) ೫ 3-೫ --|10 ಎ0. ; ೧11) 12% --) --41 ಎ0; 


(7) ಇ ಗಗ --0(1 --!() ೬0 


(2) (೩768 3---ಶ0050-- 44110-೧71670 


1 


3 
(1) 0 »ನನಸ್ಮಜ ನ ಉಬ್ಯಾತವೆ 


ಜ್‌ಛಗ್ರ; 





ಅಥವಾ 188೫6 1-೦೦6 -- (೦51736 3- 600530) 0, 


24 
(13) ದ್ಯ 2 ; (14) 3 -- 10) -- 25 ಎ0; 


(5) ಹು --7) 3-160; (16 ತೈ 


ಎ೯ 


| ಇ 
ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 


ಆಧ್ಯಾಯ 1 
ಭಿನ್ನ ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 
1, ಚಾರಿತ್ರಿಕ ಹಿನ್ನೆಲೆ ಮತ್ತು ಸರಮತಾತಿ 

3.1 ಚಾರಿತ್ರಿಕ ಹಿನ್ನೆಲೆ 

ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಬೀಜಗಣಿತ, ರೇಖಾಗಣಿತ ಮುಂತಾದ ವಿಭಾಗಗಳಿಗೆ ಎಷ್ಟು 
ಪ್ರಾಮುಖ್ಯತೆ ಇದೆಯೋ, ಅಷ್ಟೇ ಅಥವಾ ಕೆಲವು ವಿಷಯಗಳಲ್ಲಿ ಅದಕ್ಕಿಂತ ಹೆಚ್ಚಿನ 
ಪ್ರಾಮುಖ್ಯತೆ ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರಕ್ಕಿದೆ. ಇದು ವಿಜ್ಞಾನದ ಬಹುತೇಕ ವಿಭಾಗಗಳಲ್ಲಿ ತನ್ನ 
ಉಪಯೋಗವನ್ನು ಕಂಡುಕೊಂಡಿದೆ. ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದ ಚರಿತ್ರೆಯಲ್ಲಿ ಇದಂ ಬೆಳೆದುಬಂದ 
ಕಾಲ ಸುಮಾರು ಕ್ರಿ.ಶ. ಹನ್ನೆರಡನೆಯ ಶತಮಾನವೆಂದು ಸ್ಥೂಲವಾಗಿ ಹೇಳಬಹು 
ದಾದರೂ, ಆ ವೇಳೆಗಾಗಲೇ ಭಾರತದಲ್ಲಿ ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರಜ್ಞರು ಇದನ್ನು ಅಭ್ಯ ಸಿಸಿದ್ದು 
ಕಂಡುಬರುತ್ತದೆ. ಈ ಭಾರತೀಯರಲ್ಲಿ ಭಾಸ್ಕರನೆಂಬ ಗಣಿತಜ್ಞನು ಪ್ರಮುಖ. 
ಈ ವಿಭಾಗದ ಬೆಳವಣಿಗೆಗೆ ಶ್ರಮಿಸಿದ ಪಾಶ್ಚಾತ್ಯರಲ್ಲಿ ಇಂಗ್ಲೆಂಡ್‌ ದೇಶದ ನ್ಯೂಟನ್‌ 
ಮತ್ತು ಜರ್ಮನಿಯ ಲೆಬ್ನಿಟ್ಸ್‌ ಪ್ರಮುಖರೆಂದು ಪರಿಗಣಿಸಲ್ಪಟ್ಟಿದ್ದಾರೆ. 

ಈ ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರದ ವಿಷಯದ ಅಭ್ಯಾಸಕ್ಕೆ ಮೊದಲು, ಕೆಲವು ಮೂಲತತ್ವಗಳ 
ವಿವೇಚನೆ ಅತ್ಯಗತ್ಯ. ಇವುಗಳಲ್ಲಿ (1) ಸ್ವತಂತ್ರ ಮತ್ತು ಅವಲಂಬಿಕ ಚರಗಳು. 
(2) ಉತ್ಪನ್ನ, (3) ಪರಮಮಿತಿ, (4) ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನತೆಗಳು ಪ್ರಮುಖವಾಗಿದ್ದು. 
ಅವುಗಳನ್ನು ಕುರಿತ ಮುಖ್ಯ ವಿಷಯಗಳನ್ನು ವಿವೇಚಿಸೋಣ. ` 
1.2 'ಸ್ಹತಂತ್ರ, ಅವಲಂಬಿತ ಮತ್ತು ವಾಸ್ತವ ಚರಗಳು 

ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಸ್ಥಿರ ಮತ್ತು ಚರ ಸಂಖ್ಯೆ 
ಗಳೆಂದು ವಿಭಾಗಿಸುವರೆಂಬುದನ್ನು ಬೀಜಗಣಿತದ ಪರಿಚ್ಛೇದಗಳಲ್ಲಿ ತಿಳಿದಿದ್ದೇವೆ. 

ಅಲ್ಲಿ ಹೇಳಿರುವ ಚರ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ವಾಸ್ತವ ಮತ್ತು ಅವಾಸ್ತವ ಚರಗಳೆಂದೂ 
ಮತ್ತು ವಾಸ್ತವ ಚರಗಳನ್ನು ಸ್ವತಂತ್ರ ಚರ, ಅವಲಂಬಿತ ಚರಗಳೆಂದೂ ವಿಭಾಗಿಸು 
ತ್ತಾರೆ. 

ವಾಸ್ತವ ಚರೆ : ಒಂದು ನಿಯತ ಬೆಲೆಗಳ ಗಣದ ಯಾವುದೇ ಬೆಲೆಗಳು 
ವಾಸ್ತವವಾಗಿದ್ದು (801) ಆ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಪಡೆಯಬಲ್ಲ ಚರ ಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು 
ವಾಸ್ತವ ಚರ ಸಂಖ್ಯೆಯೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತಾರೆ. 

6,ಶಿ ಎರಡು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿರಲಿ. ಈ ಎರಡಂ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮಧ್ಯೆ 
ಇರಬಹುದಾದ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಗಣವನ್ನು € ಯಿಂದ ॥ ವರಗೆ ಇರುವ ಅವಕಾಶ ಎಂದು 
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ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ, ಇದನ್ನು (4, 8) ಎಂದು ಸಂಕ್ಷೇಪವಾಗಿ ನಿರ್ದೇಶಿಸುತ್ತೇವೆ. ಯಾವುದೇ 
ಚರಸಂಖ್ಯೆಯು (4. ಶಿ) ಅವಕಾಶದಲ್ಲಿರುವ ಎಲ್ಲಾ ಬೆಲೆಗಳನ್ನೂ ಪಡೆಯಬಹುದಾದರೆ 
ಆ ಚರಸಂಖ್ಯೆಯನ್ನು ವಾಸ್ತವ ಚರಸಂಖ್ಯೆ ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. 

೫% ಮತ್ತು » ಎಂಬ ಎರಡು ವಾಸ್ತವ ಚರಗಳನ್ನು ಪರಿಗಣಿಸೋಣ. ಇಲ್ಲಿ 
೫ ಎಂಬ ಚರವು (6,6) ಅವಕಾಶದಲ್ಲಿರುವ ಎಲ್ಲಾ ಬೆಲೆಗಳನ್ನೂ, ಯಾವ ರೀತಿ 
ಬೆಲೆ ಪಡೆಯುತ್ತದೆಂಬುದರ ಪರಿಗಣನೆಯಿಲ್ಲದೆ), ಸ್ವತಂತ್ರವಾಗಿ ಪಡೆದರೆ ಅದೆನ್ನು 
ಸ್ವತಂತ್ರ ಚರಸಂಖ್ಯೆ ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. ಇದಕ್ಕೆ ವಿರುದ್ಧವಾಗಿ )' ಯು (6.ಶಿ) 
ಅವಕಾಶದಲ್ಲಿ ಯಾವ ಬೆಲೆ ಪಡೆಯಬೇಕಾದರೂ, » ಹೇಗೆ ಬೆಲೆ ಪಡೆಯಂವುದೆಂಬುದರ 
ಮೇಲೆಯೇ ಅವಲಂಬಿಸಿ ತನ್ನ ಬೆಲೆ ಪಡೆದರೆ, ಅದನ್ನು ಅವಲಂಬಿತ ಜರೆಸಂಖ್ಯೆ 
ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. 


3.3 ಉತ್ಪನ್ನ (೫೬16080) 
ನದ 

೩ ಮತ್ತು » ಎರಡು ವಾಸ್ತವ ಚರಗಳಾಗಿರಲಿ. ; ಸ್ವತಂತ್ರ ಚರವಾಗಿದ್ದು, 
೫, ಜನ ಅವಲಂಬಿತ ಚರವಾಗಿದ್ದರೆ, ಆ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ » ಅನ್ನು »ನ ಉತ್ಪನ್ನ 
ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. ಆಂತಹ ಸಂದರ್ಭಗಳಲ್ಲಿ : ನ ಒಂದು ಬೆಲೆಗೆ » ನ ಒಂದೇ ಒಂದಂ 
ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಲು ಸಾಧ್ಯವಾಗುತ್ತದೆ. 

ಇದನ್ನು » ಇಗ (0) ಎಂಬ ಸಂಚ್ಞೆಯಿಂದ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. ಮತ್ತು 
೫ ಯ್ಯ ನ ಸ ಎಂದು ಓದುತ್ತೇವೆ. 

ಯಾವುದೇ ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ತ ಮತ್ತು ಸ್ವತಂತ್ರ ಚರಗಳ ಸಂಬಂಧ ಸೂಚಿಸ 
ಬೇಕಾದರೆ, ಉತ್ಪನ್ನ ಎ / (ಸ್ವತಂತ್ರ ಚೆರ) ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 

ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ಉತ್ಪನ್ನ ಮತ್ತು ಸ್ವತಂತ್ರ ಚರಗಳ ಸಂಬಂಧವು ಸಮೀಕರಣ 
ರೂಪದಲ್ಲಿ ನಿರೂಪಿಸಲ್ಪಡುತ್ತದೆ. . ಉದಾಹರಣೆಗೆ, (1) » ಇ 8% 

` (2 »೫ಇಾಪಿಜಿ--3 


ಈ ನಿದಿೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ : ಗೆ ಯಾವುದಾದರೂ ಒಂದು ಬೆಲೆಯನ್ನು ಆರೋಪಿಸಿ 
ದಾಗ » ಗೆ ಒಂದೇ ಒಂದು ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ ಇರುವುದು ಕಂಡುಬರುತ್ತದೆ. ೆ 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು: 


(1) ೫ ೦೦5 ೫ ಆದರೆ, % 0,3 ಮತ್ತು ] ಆದಾಗ 2 ನ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು 


ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
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ಇ 0 ಆದಾಗ, ೫005 (0) ಎ.ಐ| 


ಇ 
೨007) 
೩ ಕಾಸ್‌ ಆದಾಗ, 


ಎಂ(7) ೨0 
ಸ ೫ 5008 ನ 


` ತೆಪ್ಪ 0ೈ 
(2 ೫ನ 2೬4-3 ಆದರೆ, ೫2, ಮತ್ತು ದ 


ಸಿ ಆದಾಗ » ನ ಬೆಲೆ 


ತ್‌ 
ಇಇ ಆದಾಗ, 
ಹರಸ 


ಏನು? 
ಸನಾ 2 ಆದಾಗ್ಗ. ಘಸಾ2(2 3-7 


3 
' ಇಷ ಸ, ಆದಾಗ, 


3 
ಶಿ ೫ನಡ()3ತಿನ6 
08 02ರ ಹ 
ಜಾ ಸೈ ಅದಾಗ ೫253ರ ಿಸತ 
1413 
1.4 ಸರಮಮಿತಿ (118!) | 


ಎ 
ಉತ್ಪನ್ನಗಳನ್ನು ನಿರೂಪಿಸುವ ಸಮೀಕರಣಗಳಲ್ಲಿ, »- ಜಿಲೆಯನ್ನು ಸಮೀಕರಣ” 
ದಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಂವುದರಿಂದ, » ನ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬಹುದು. 


2 ಕ 
ಆದರೆ, (* 


9. 
) ಎಂಬ ನ ಉತ್ಪನ್ನದಲ್ಲಿ» ನ ಬೆಲೆ 3 ಆದಾಗ ಅದರ 
ಜತಿ ಬದ ಜೆ 





ಉತ್ಪನ್ನದ ಸಹಗಾಮಿ ಬಲಯಿನ್ನು ನೇರವಾಗ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಲು ಸಾಧ್ಯವಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 
ಜಿ --9 
ಏಕೆಂದರೆ ಹಾದರ 
ದರೆ ಗ ಇನ್ಯಾರ 


ಟಿ)2-.29 0 
4 ಟಿ ಕ್ಯು 
ಇದು ಅನಿಶ್ಚಿತ ಆಥವಾ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಲು ಅಸಾಧ್ಯವಾದ ಬೆ 
ಈ ಸಂದರ್ಭಗಳಲ್ಲಿ, ನ ಬೆಲೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಸಮೀಪಿಸ. 
ತೊಡಗಿದಾಗ". ಉತ್ಪನ್ನದ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ. ಏನಾಗುವುದೆಂದಠಿ ತಿಳಿಯಲು 
ಪ್ರಯತ್ನಿಸೋಣ: 


52 ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 


ಸತಿ ೫ (2) 


ಎ ಜನಾತಿ (ಐ) 
2-9 5-9 4.1. 6-1 
2-99 6-99 3-01 6-01 
2-999: 5-99 3-001. 6-001 
2-9999 : :". 5-9999 3-000]... 6-0001 
2-99999 599999 3-00001 . 6-00001 


ಈ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಪರೀಕ್ಷಿಸಿದರೆ. ನ ಬೆಲೆ 3 ನ್ನು ಸವಿೀಪಿಸಿದಂತೆ 
ಅದರ ಉತ್ಪನ್ನದ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ 6ನ್ನು ಸಮೀಪಿಸುತ್ತಿರುವುದು ಕಂಡುಬರುತ್ತದೆ 
ಆದ್ದರಿಂದ ನ ಬೆಲೆ 3 ನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆಲ್ಲಾ ಅದರ ಉತ್ಪನ್ನವು [1 0) 
, ಸಮೀಷಿಸುವ ಬೆಲೆ 6ನ್ನು ಉತ್ಸನ್ನದ ಪರಮನಿತಿ ಎಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 
ಈ ರೀತಿಯ ಕಲ್ಪನೆಯು ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರದ ಅಭ್ಯಾಸದಲ್ಲಿ ಬಹಳ ಮುಖ್ಯವಾದ 
: ಕಾರ್ಯವನ್ನು ನಿರ್ವಹಿಸುತ್ತದೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ. » ಯು ನ ಉತ್ಪನ್ನವಾದಾಗ » ಒಂದು ಆದೇಶಿಸಿದ ಬೆಲೆಯನ್ನು 
ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆಲ್ಲಾ, » ಸಮೀಪಿಸುವ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಯನ್ನು. » ನ ಪರಮಮಿತಿ 
ಎಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 
ಆದರೆ. ಉತ್ಪನ್ನದ ಪರಮಮಿತಿ ಯಾವಾಗಲೂ ಅದರ ನಿಜವಾದ ಬೆಲೆ ಆಗಿರ 
ಬೇಕಾಗಿಲ್ಲ ಎಂಬುದನ್ನು ತಿಳಿದಿರಬೇಕು. 
ಪರಮಮಿತಿಯ ವ್ಯಾಖ್ಟೆಯನ್ನು ಈ ಕೆಳಕಂಡ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಹೇಳಬಹುದು: 

1.5 ವ್ಯಾಖ್ಯೆ: ೫ ಹಾಗ) ಆದಾಗ. | --0)] ಯ ಅಂತರವನ್ನು ಬಹಳವಾಗಿ 
ಅಲ್ಪ ಮಾಡುವ ಮೂಲಕ. |» -- ೭] ಜೆಲೆಯ ಅಂತರವನ್ನೂ ನಮಗಿಷ್ಟಬಂದಷ್ಟು 
ಅಲ್ಪವಾಗಿ ಮಾಡಲು ಸಾಧ್ಯವಾದರೆ. ೩. ಆ ಯನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ » ನಾಗ ಯು 
7. ಎನ್ನುವ ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನು ಸಮೀಪಿಸುತ್ತದೆ ಎಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 

ಈ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯನ್ನು ಸಂಜ್ಞ್ಲಾರೂಪದಲ್ಲಿ ಕೆಳಕಂಡಂತೆ ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


ಮಿತಿ 
೩ರ್ನಾ0 3) 24. 


೫೦೮ ಯನ್ನು ಸವೀಪಿಸಿದಂತೆ //(52) ನ ಪರಮಮಿತಿ 2 ಎಂದು ಓದುತ್ತೇವೆ. 

"ಸರ್ಣ0' ಯನ್ನು `ಓ ಯುನ 
“೫,1, ಅನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ' ಎಂದು 
ಎಂಬುದರಿಂದ ನಿರ್ದೆಶಿಸುತ್ತೇವೆ. 


ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ' ಮತ್ತು '1 ೨. ' ಅನ್ನು 
ಮತ್ತೆ;ವೆ. ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನು * ಮಿಶಿ? 


ನಿ 
ಸ್ಸ 
ಸಿ 
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1.6 ಪರಮಮಿತಿಯ ಮೂಲತತ್ತ್ವಗಳು 
೫ ಸಾಗ) ಆದಾಗ : _ 
(1) ೫%. ಆ ಯನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ ) -ಓ, ಮತ್ತು »- ಓ ಆದಿ. 
2 ನಗ್ಯ್ಯ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 
(2) ೦ ಒಂದು ನಿಯತ ಜಿಲೆ ಆಗಿದ್ದಂ. »ನ ಎಲ್ಲಾ ಬೆಲೆಗಳಿಗೂ /(2) ೮ 
ಮಿತಿ 4 
ಆದರೆ 000 ಇ 0 ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 
(3) '6' ಒಂದು ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿದ್ದು. :ನ ಎಲ್ಲಾ ಜೆಲೆಗಳಿಗೂ 


ಮಿತಿ 

೫00 ೫ ಆದರೆ. ತ 1೫) ಇ 6 ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 

(4) 100 ಮತ್ತು ಸ ಇನ ಎರಡು ಉತ್ಪನ್ನಗಳಾಗಿದ್ದಾಗ ಮಿತಿ 
) ೫ (0) ಮತ್ತು 8೧0೧, ಸನ ನ್ನ] ದಾಗ 


ವಿ 
8(0೨ಓ ಮತ್ತು ತ 800 ೨ಕ, ಆದರೆ. 


(ಐ ನಿಕ 0೯00 ಓರ ಟ್ಟ 
ಉದ (0-801 ಓಟ 

` ಮಿತಿ 1") ಹ 
6 .೬[(ಲ|ನಲ್ಲಿ 


(5) 9 ಮತ್ತು ಗಿ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಗಳಾಗಿರಲಿ. (1) ಸಹ ವಾಸ್ವವವಾಗಿದ್ದು, 
೫ ಮತ್ತು / ಎರಡು ಉತ್ಪನ್ನಗಳಾಗಿದ್ದಾಗ. 
ಮಿತಿ ಮಿತಿ 
ಎಗರಿ ಮತ್ತು ಗ 0ನ 


ಎ 


ಆದರೆ, ಬಿಕೆ 11 0) ಎ೫6) ಆನುತ್ತದೆ. 


ಮಜರ್ನಛ 

(6) ೫ ಓಂದು ಧನಾತ್ಮಕ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿದ್ದು 4 - 0 ಆದರೆ, 
ಮಿತಿ 
ಜರ್ನ0 ೪ ಸಂ. 


(7) 5 ಮತ್ತು 6ನೇ ತಶ್ವಗಳನ್ನು ಒಂದುಗೂಡಿಸುವುದದರಿಂದ ಈ ಕೆಳಕಂಡ 
ನಿಯಮವನ್ನು ಪಡೆಯುತ್ತೇವೆ : 


೫ ಒಂದು ಧನಾತ್ಮಕ ವಾಸ್ತವ ಸಂಖ್ಯೆಯಾಗಿದ್ದು |. -- 0 ಮತ್ತು ಮಿತಿ 
ಜರಾ 
೨೫.೫) ನ ಓ ಆದರೆ. 
ಮಿತಿ 


ರ್ಗ - 2 


ಜರ 
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೩.) ಅನಿಚ್ಛಿನ್ನತೆ (೮10೫7010) 


ಮಿತಿ 
ನಮಗೆ ಒಂ ೫0)  ಓ ಎಂದರೇನೆಂಬುದು ತಿಳಿದಿದೆ. ಈಗ ಅವಿಚ್ಛೆನ್ನತೆ 


ಎಂಬುದರ ಸೂಕ್ಷ್ಮ ಪರಿಚಯ ಪಡೆಯೋಣ. 
7' ಎಂಬುದು ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನವೂ ಮತ್ತು 6 ಎಂಬುದು ಒಂದು ಸಂಖ್ಯೆಯೂ 
ಆಗಿರಲಿ. 


ಈಗ ಸ 1(0 -/(0 ಆಗಿ, /(0) ಯ ಮೇರೆಯೂ ಗೊತ್ತಾಗಿದ್ದರೆ, 


ತನಾ ಎಂಬಲ್ಲಿ / ಉತ್ಪನ್ನವು ಅನಿಚ್ಛೆನ್ನವಾಗಿದೆ ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. 

ಆ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ ಉತ್ಪನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯನ್ನು ಬಿಡಿಸಿದರೆ ನಕ್ಷೆಯು ತುಂಡಾಗದ 
ರೇಖೆಯಾಗಿ ಮೂಡುತ್ತದೆ. 
4.8 ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನ ಉತ್ಪನ್ನಗಳಿಗೆ ಉದಾಹರಣೆಗಳು 

೫ಬಿ ತಾತಿಸ-ಎಪ ಘಾ 5--2/-- ಕಣಿ ಮುಂತಾದವುಗಳೆಲ್ಲವೂ ೫ನ 
ಯಾವುದೇ ಬೆಲೆಗೆ ಖಚಿತ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಹೊಂದಿವೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಅವುಗಳನ್ನು 
ಮೇರೆ ಗೊತ್ತಾದ ಉತ್ಪನ್ನಗಳೆಂದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 

ಈ ಎಲ್ಲಾ ಉತ್ಪನ್ನಗಳೂ ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನವಾಗಿವೆ. ಈಗ (0 ಇ 3:--2 
ವಯುದರ ನಕ್ಷೆ ರಚಿಸೋಣ. 


(2,4) 





ಕ 
ತತಾ. . 
ತೀ ಾರ್ನರ್ಗರ ಸರತ 








!0;2 |೩| 161 


ಟಟ ಔಡಣ 2], 





ಚಿತ್ರ 1 

ಮೇಲಿರುವ ಚಿತ್ರದಿಂದ (0) ಇ 3: --2 ಉತ್ಪನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯು ಒಂದೇ 
ಶೇಖೆಯಾಗಿರುವುದು ಕಂಡಂಬರುತ್ತದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಉತ್ಪನ್ನವು ಅನಿಚ್ಛಿನ್ನ ಉತ್ಸನ್ನ 
ವಾಗಿದೆ. 
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1.9 ಪರಮಮಿತಿಯ ಸೂತ್ರಗಳು 

ಕಲ`ಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ಬಹಳವಾಗಿ ಉಪಯೋಗಿಸಲ್ಪಡುವ ಕೆಲವು ಸೂತ್ರಗಳನ್ನೂ, 
ಅವುಗಳನ್ನು ಸಾಧಿಸುವ ರೀತಿಯನ್ನೂ ಆಭ್ಯಸಿಸೋಣ. ಈ ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ 
ಮೂರು ಸೂತ್ರಗಳೂ ಬಹಳ ಮುಖ್ಯವಾದುದರಿಂದ ಅವುಗಳನ್ನು ಜ್ಞಾಪಕದಲ್ಲಿ 
ಇಟ್ಟುಕೊಳ್ಳುವುದು ಒಳ್ಳೆಯದು : 
ಮಿತಿ ಜೌ 03 
ಜರ್ಮ0 ಬಜರ್ಣ0 


ಮಿತಿ «108 


ಸ 11073 -೩ 


೬ 8೬... 
ಮಿತಿ ಓಣ08 
3, 120 ರ್ಯ ಕಟ 


ವಿಶ ಜಗ ಎ00 
13: ಅಜರ್‌ “ಎ ಭಃ ರಿವೆ: ಸಂಖ, | ; 
ಸೂತ್ರ (3): ೨ ಜಾರ್ಜ ರೌ [7 ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯ|' 


ಸಾಧನೆ: ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ, (0) 1 ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕವಾಗಿರುವಾಗ. (೫2 ೫ 
ಖುಣಪೂರ್ಣಾಂಕವಾಗಿರುವಾಗ, ಮತ್ತು (0) ೫ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಾಗಿರುವಾಗ ಎಂಬ 
3 ಸನ್ನಿ ವೇಶಗಳು ಉದ್ಭವಿಸುತ್ತವೆ. 
ಆದ್ದರಿಂದ, ನಾವು ಪ್ರತಿಯೊಂದು ಸನ್ನಿವೇಶದಲೂ ಸೂತ ವನ್ನು ಬೇರೆ ಬೇರೆ 
0 
ಯಾಗಿ ಸಾಧಿಸೋಣ. 
(6) ಇ ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದಾಗ: 





(ಡಿ 
ಮಿತಿ ೫-79. ಯಲ್ಲ ಸ ಎ4 ಎಂಬ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಆದೇಶಿಸಿದರೆ ಸ. 





ಹುರ್ನ 0 ಹ%ರ್ನ0ಂ 
ಎಂಬ ಉನಿಶ್ಚಿತ ಬಿಲಿ ಬರುತ್ತದೆ. 
ಆದಧ್ರಂ೦ಂದ, ಮಿತಿ ಸೌ-0% ಮ್‌ 
6 ಜರ್ನ0 ೫೧-64 

ಮಿತಿ (%7-ಉ ಓಗಿ ಇ. ಗೌನಿ.೧ ಜೌನತ್ಕಂಡಿ ಲ..,.,, | 08-3] 

ಜರ. 0-0) 
ಎಂದು. ಬರೆಯಬಹುದು. ಮತ್ತು ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳು ಶೂನ್ಯಕ್ಕೆ 
ಸಮವಾಗಿಲ್ಲದಿದ್ದ ಪಕ್ಷದಲ್ಲೆಲ್ಲಾ (%--€) ಅಪವರ್ತನವನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕಬಹುದು. 
೫ ನಾ 64 ಆದಾಗ ಮಾತ್ರ ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳು ಶೂನ್ಯಕ್ಕೆ ಸಮವಾಗುತ್ತವೆ. ಇಲ್ಲಿ 
ನಾವು » ೨% ಆದಾಗ ಉತ್ಪನ್ನದ ಬೆಲೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯುತ್ತಿದ್ದೇವೆ. ಅಂದರೆ »೫ 6... 
ಆದ್ದರಿಂದ ೧%--£) ಯನ್ನು ತೆಗೆದುಹಾಕಬಹುದು. '` 
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ಮಿತಿ ಸೌ--ಂಗೌ_ ಮಿತಿ 


ನಜದ ಯ ಸದರ. ಸರ 


[4 7-ಕ್ಕಿಂ ಲೌಕಿಕ, ಸಾ 5-013] 








ಜ.0 ಆದಾಗ, ಮಿತಿ [8 ಸ. )ಇ-ಕ್ಕಿ  ಗೌನ್ಕ ಯ ಸ,,..., .- 48-೬] 
೫ರ್ಣಂ 

ನಲ್ಲಿರುವ ಪ್ರಶಿ ಪದದ ಬೆಲೆಯೂ 0೫-೩ಗೆ ಸಮವಾಗುತ್ತದೆ. ಇಲ್ಲಿ ಒಟು ಲ 

1 ಪದಗಳಿವೆ. 

ಆದ್ದರಿಂದ ಬಲಪಾಶ್ರ ರ್ಶ್ವವು 7073-೬ಗೆ ಸಮವಾಗಿದೆ. 


ತ್ರಿ ಜಗೌ ದದಂಗಿ 
ಮಿತಿ ಸನ. ್ಲ್ಟ್ಯೂಾು ಛು 


ನ ಜರಾ ಹದ-0ಡ 
[1 ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದಾಗ] 
(8) 1 ಯುಜಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದಾಗ: 
17-11 ಆಗಿರಲಿ ಮತ್ತು /ಃ ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕವಾಗಿರಲಿ. 


ಮಿತಿ ೫ೌೌಎಂಂಗಿ ಮಿತಿ ಗಎಂ್ಪಗೌ 





*ಜುರಾಛ ಜಣ-0 ಮರಾಟ ಜರ-0 


[ 1 


ರಾಗ ೦7ಇ7ಂ7೫3೬. 7 “(1 


ಆದರೆ. ಎಾರಸುಪಎಎಎಎ ಇಇ 
ಹಜರ04 ಹದ0 

(0% ಗ) 

2 ಗಗ 


(£--ಂ) 


ನ್‌ ಇ ಸ--0) ಲಗ) (್‌) 
, ಮಿತಿ ೫ೌ--ಂಗಡ್‌_ ಮಿತಿ ಎಲ 
ನರಾ ಜರ0 . ಜರಾಂ ೫ ಜದ-0 


| 
ಹ್‌ ( (7 0ಗ-) 
[71 ಧನಪೂರ್ಣಾಂಕ ಆಗಿರುವುದರಿಂದ] 
ಗಾ | 


ದಾದ! 0 


ಪರಾತಾ 212 ನಾ೫1) 


ಎ ಮರ್ನ4ಆ ಸಎ-06 
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೨. (೫೬ 
ಮಿಠಿ ಶಕೆ. ದ 10%%-3 (2) 
ಹರರ್‌ %ರ-0 


." ಗ ಬುಣಪೂರ್ಣಾಂಕವಾದಾಗ] 
ಕೇ) 1 ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಾದಾಗ : 


) ಮತ್ತು 4 ಗಳು ದನಪೂರ್ಣಾಂಕಗಳಾಗಿದ್ದು, ೫ - ೨. ಆಗಿರಲಿ ಮತ್ತು 


ಎ|” 


೨410 ಎ 7, ಮತ್ತು 6/9 ಎ ॥€ ಎಂದಿರಲ್ಲಿ 


ಪಜರ 204, 05.೯! ಮತ್ತು ಸ 6 ಆದಂತೆ, 2... 


ಮಿತಿ 201 -ಇ೧ಘಿ ಮಿತ್ರಿ 2೫819... ೧0/0 
ನನ ುರಾಗ ಜರಛ.  ಹಸರ್ಣಾಛಣ್ಷ ಊದದದ0ಯ 





ಮಿತಿ 220 ಬಿ 
ದ್‌ 2-85 755[((ಇ 








ಮಿತಿ [20 [0 ಶ್‌] 
2 ಚ್‌ ನಂ 2 


1802 -3 .;- 110%-೬ [ಮತ್ತು ( ಧನಪೂರ್ಣಾಹಗಳಾದ್ವರಿಂದ] - 


( 





| 


-6ಗ ಛು 
[॥ ಭಿನ್ನರಾಶಿಯಾದಾಗ] 


(1). (2) ಮತ್ತು (3) ನೇ' ಫಲಿತಾಂಶಗಳನ್ನು ಒಟ್ಟುಗೂಡಿಸಿದರೆ, 1 ಒಂದು 
ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದಾಗ, 


೬. ಮಿಠಿ ಸೌ--ಂಗೌಿ 





ಎ 7.01-1 ಎಂಬುದು ನೈಜವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 


ಮಿತಿ ೪6_] 


6-0 8 

ರಚನೆ : ೦ ವನ್ನು ಕೇಂದ್ರ ಬಿಂದುವಾಗಿಟ್ಟುಕೊಂಡು ಸಿಐ ಎಂಬ ವೃತ್ತಖಂಡವನ್ನು 
ರಚಿಸಿ, &೧, ೦೧. ೦%& ಗಳನ್ನು ಸೇರಿಸಿ, ೧೮ ಯನ್ನು ೧ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ ೦& ಗೆ 
ಲಂಬವಾಗಿ ಎಳೆಯಿರಿ. .& ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ವೃತ್ತಖಂಡ 80 ಗೆ ಸ್ಪರ್ಶಕ &8 ಯನ್ನು 


ಸೂತ್ರ (2): 


ಣ್ತ ಸ 


ಓ.. ೧ ೦ 
ಚಿತ್ರ 2 
ಎಳೆದಾಗ, ಆದು ವೃದ್ಧಿಸಿದ ೦೦ ಯನ್ನು 8 ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಸಂಧಿಸಲಿ. ಈಗ ' 
2004 ೯ 804 7 8 ಆಗಿರಲಿ. 
ಇಲ್ಲಿ ನಾವು 6 ವನ್ನು ರೇಡಿಯನ್‌ ಮಾನದಲ್ಲಿ ಅಳೆಯುತ್ತೇವೆ. 





ತಿ 016 0 
ಸಾಧನೆ: 0-0 ಎಂುದನ್ನು ಕ ೪ ದಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದರೆ.[] ಎಂಬ ಅನಿಶ್ಚಿತ 


ಬೆಲೆ ಬರುತ್ತದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, 8 ವು ಶೂನ್ಯವನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಾಗ ಉತ್ಪನ್ನದ ಬೆಲೆಯನ್ನು : 


5 ತ.೦೩.೮೧ 3.೦ಓ3.6 ೬3೦%. 
_ ೦.3 ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, 
ನಬಿ ಆ ಹಡ ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
ಆದರೆ, ೧% - ೦ಗಿ ಇ ವೃತ್ತಖಂಡದ ಶ್ರಿಜ್ಯ. 
ಆಧ್ಯ _ಿಔಿ 
೨ ಕರಳು 
೬೬. 5100 ಲಿ ೮೩೧8 
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6 ದ ಅಲ್ಪ ಧನಾತ್ಮಕ ಬೆಲೆಗಳಿಗೆಲ್ಲಾ 516 ಧನಾತ್ಮಕವಾಗಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, ಮೇಲಿನ 
ಅಸಮತೆಯನ್ನು 48೩ 8 ದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, 


ಆಗುತ್ತದೆ. 


"ಡಂ 





1 ಆ ಠ್‌ 


511 6 70086 
ಇದರ ವಿಪರ್ಯವು, 
416 
1:2” ಶಿ ೨ 0068 ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
8 ಶೂನ್ಯವನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ 005 8 -- 1 


2706 
ನವ ಕ್ಯೂ ಮತ್ತು 1 ನ್ನು ಸಮೀಪಿಸುತ್ತಿರುವ ಪರಿಮಾಣಕ್ಕೂ 


ನಡುವೆ ಇದೆ. 
ಘ ಮಿತಿ 60206 
“6೨0161 


ಮಿತಿ ಚ 8 
ಸೂತ್ರ (3); 60 8 


ಎಂಬ ಅನಿಶ್ಚಿತ ಬೆಲೆ ಬರುತ್ತದೆ. 


೧ 0 
ದಲ್ಲಿ 8 - 0 ಎಂಬ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಆದೇಶಿಸಿದರೆ _.. 
$ " 
8-0 ಆದಾಗ 33 5 ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯೋಣ. 


ಮಿತಿ 186 ಮಿತಿ 406 1 


6301 ೭ 7830 6 066 














ವಾ] [.” 0086351) 
ಮಾ 
,. ಮಿತಿ 1.1 
-605ರ್ಸದ್‌!. 
ಅಭ್ಯಾಸ 3 
ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಲೆಕ್ಕಗಳನ್ನು ಬಿಡಿಸಿರಿ 
ಮಿಶಿ. 2ಜಿ-ಎತಿಂ 1 ಮಿತಿ 2ಜಿ --4%-ಇ4 
0.0 ನನ್ನವ] ು ಯಸ.) ನಮ್ಯ 
ಮಿಶಿ ೫ .-25.._` ಮಿತಿ ೫-81 
ಅ ,5 ಬ 25 "6 


ಜರ್ಣತಿ ಜನತ 


90... ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 

















ಮಿಶಿ ಖೆಗಿ ಗಡ :, ಮಿತಿ ತಂ 
(9) ಜರ್ಣ? ೫--? ುಂ( ಹರಾ ಛ ನ/ಜ-- ಇ/4 
ಮಿಠಿ ಎಣೆ 64 ./ ಮಿತಿ ಎಜೆ! 
0೧.4 ಸಮ್ಮ ು: 6,1 ಸನ! 
ಮಿತಿ ಜಡ ಉಚಿ ಸ ಜನ-6 ಮಿಶ್ರಿ ಜ್‌್‌-25 
(9) ೫ರ! 2ಡಿ ; (0) ೫/5 ಜರ /ತ 
(11) ಮಿತಿ 4-32 02 ಮಿಶಿ ಜೆ 1] 
ಸರಾ 2 1. 8 ) ಜರ್ಣ1 ಸಗ 
ಮಿತಿ ಲ) ಮಿತಿ ಇಗೂ! ೬ 
(3) ಸುರಾಗ ಸಗ) 2. ಬ್ಲಎಸ/2-೫% ' (4) ಸಜ ಾ0 ಹ 
ಮಿತಿ. ೨3% 2353 ಮಿತಿ ಇಸ ಜರ [|] 
(15) ಜಾಗ 2 : (6 ೫-೨೦೦ 2ಜಿ 3%] 
ಮಿತಿ ಮಣಿ ಜನತ ಮಿತಿ ್ಷುಚಿ--3%--2 
(17) ಸರಾ೦೦ ಎಸ ಡಬ 1 (8) ಜರಾಂ. 253/5 
ಮಿತಿ ಬ (1... 2.1 ವಿತ 32-24 | 
09 ಸಂ ತಚಶಗಾರ| 1 ಊ ಭವಜಾರಾಾ 
ಮಿತಿ ಶೀ! ಮಿತಿ 1 0) 0%. 9) 
21) ೫ರ್ಪಾಂಂ ತ 1 ನೆಟೆ (22) 1--೦೦ (1 5- 2 423 
ಮಿತಿ 13 233 .ಸಗ 
3) ಗರ-೦೦. ದಾಯ ದ್ದರ್ಮರಾರದ ಯ 
ಮಿತಿ 125 223 3282... _. ಭಕ 
0%) 5 1 ಬ್‌ ತಿ ಜದ ವರಗ 
11 ೧೦ 11 
ಮಿತಿ 56 ಮಿತಿ. (೩೧116 
೦ (1 ಬಾ2 ು 00 0 ದಾರ್‌. ' 
ಮಿತಿ. 58/0116 ಲ ಮಿತಿ 80 70೯ 
(27) 60 «೧ 108 ; 0% ಜರಾಗಿ 10 ಗ "| 
ಮಿತಿ. 1೩/೧ 5% ಮಿತಿ 
29) ೨.0 ನಾತ ು ಟಂ 0. 5%.00560 3% 
ಮಿತಿ ಮಿತಿ 


(30) ಬ 0 1:6016 ;. 32) (63001 0,0086 6, 


ಅಧ್ಯಾಯ 2 

ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ರಿಯೆ 

(01೯೯೯೫ £117141100) 
2,3 ಪರಮಮಿಠಿಯ ಕಲ್ಪನೆ ಕಲನಕ್ಷಿಯೆಯಲ್ಲಿ ಅವಿಭಾಜ್ಯ ಅಂಗವಾಗಿದೆ. ) 0) 
ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನದಲ್ಲಿ : ಗೆ ಒಂದು ಬೆಲೆಯನ್ನು ಆದೇಶಿಸಿ ಆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಹೊಸ 

ವಿಧವಾದ ಪರಿಕರ್ಮ ನಡೆಸುವುದರಿಂದ ಹೊಸ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು. ಪಡೆಯಬಹುದು. 

ಈ ಕ್ರಿಯೆಯಿಂದ ಬರುವ ಉತ್ಪನ್ನದ ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನು ಅದರ ಸ್ವತಂತ್ರ 
ಚರವು ಶೂನ್ಯವನ್ನು ಸಮೀಪಿಸಿದಂತೆ ಕಂಡುಹಿಡಿದರೆ, ಅದಕ್ಕೆ ದತ್ತ ಉತ್ಪನ್ನ ದ್ಕ 
ನಿಷ್ಟನ್ನ ಅಥವಾ ಕಲನಿಇಂಕ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ನಿಷ್ಟನ್ನಃ ವನ್ನು ೫3೬ (0) 


7/೧೧). 4 ೫. ಅಥವಾ )*.ಎಂಬುದರಿಂದ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. 


ಈ ಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು ನಡಸಿ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಪಡೆಯುವ ಪರಿಕರ್ಮಕ್ಕೆ ಭಿನ್ನ 
ಕಲನಕ್ರಿಯೆ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


2.2 ಸಿಷ್ಪನ್ನವನ್ನು ಪಡೆಯುವ ವಿಧಾನ ಸ 


೫ ಎಂಬ ಪರಿಮಾಣಕ್ಕೆ ಅತ್ಯಲ್ಪ ಪರಿಮಾಣ ಕಿ ನ್ನು ಸೇರಿಸಿದರೆ ಆ ಪರಿಮಾಣದ 
ಬೆಲೆಯು ವ್ಯತ್ಯಸ್ತಗೊಳ್ಳುತ್ತದೆ. ಇದನ್ನು ೬ ಪರಿಮಾಣದಲ್ಲಿ ಆಗಿರುವ ವೃದ್ಧಿ 
ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. 

೫. ೬ನ ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿರುವುದರಿಂದ. ಆದರ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆಯೂ ವೃದ್ಧಿ 
ಹೊಂದಿ» -- 8) ಆಗುತ್ತದೆ. ಅದ್ದರಿಂದ. ॥ ಪರಿಮಾಣವು ಕಿ: ನಿಂದ ವೃದ್ಧಿ 
ಹೊಂದಿದಾಗ, ಅದರ ಉತ್ಪನ್ನ ). 8) ನಿಂದ ವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದುತ್ತದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, (0) 
ಉತ್ಪನ್ನವು ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನವಾಗಿದ್ದರೆ, 8% ಅತ್ಯಲ್ಪವಾಗಿದ್ದಂತೆಲ್ಲಾ 8» ಕೂಡ ಅತ್ಯಲ್ಪ 
ವಾಗಿರುತ್ತದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಪ ಪ್ರತಿ 8 ಬೆಲೆಗೂ 8» ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ ಇದ್ದೇ ಇರುತ್ತದೆ. 
ಅಂದರೆ. 8). ಕ ನ” ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿದೆ. 


(ತೆ 


ಇಲ್ಲಿ 


ಅನ್ನು ನಿಷ್ಪತ್ತಿ (11067011೩7) 7೩10) ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. 


3 


ಲಂ 


2 
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ಒಮ ಬ ಅನ್ನು ನಾವುಳೆ' , ಐ (0) ಅಥವಾ 3 (ಐ ಎಂಬ ಸಣೇತ 


ಗಳಿಂದ ನಿರ್ದೇಶಿಸುತ್ತೇವೆ. 


04 
ಈ ಸಂೇಶಗಳಲ್ಲಿ ತ ತ್ತು 7 ಇವುಗಳನ್ನು ಕ್ರಿಯಾಸೂಚಿ (೦೧೧೬೬೦) 
ಗಳೆಸಿದು ಹೇಳುತ್ತೇವೆ. 


ಇಂತಹ ಬ ನ ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನು ನಿಷ್ಟನ್ನ ಅಥವಾ ಭಿನ್ನ ಕಲನಾಂಕ 
ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. 


ಸ 
ಆದ್ದರಿಂದ, ನಿಷ್ಪನ್ನದ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯನ್ನು ಕೆಳಕಂಡಂತೆ ಹೇಳಬಹುದು; 


ಎ 


2.3 ವ್ಯಾಖ್ಯೆ ) ನಾ) ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನದಲ್ಲಿ 8%. :ನ ವೃದ್ಧಿಯೂ ಮತ್ತು 


ಐ ಐ 
$ 
3. » ನ ಸಹವೃದ್ದಿಯೊ ಆಗಿರಲಿ ಈಗ ಸ ನಿಷ್ಟತ್ತಿಗೆ 8£ ೨. 0 ಆದಾಗ ಒಂದು 
ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಪರಮಮಿತಿ ಇದ್ದರೆ, ಆ ಮಿತಿಗೆ ನಿಷ್ಟನ್ನ ಎಂದು ಹೆಸರು. 
2.4 » 5/0 ಉತ್ಪನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನನನ್ನು ಮೂಲತತ್ವಗಳಿಂದ ಕಂಡ 
ಹಿಡಿಯುವ ರೀತಿ 


೫ ಪರಿಮಾಣವು 8: ಎಂಬ ಆಲ್ಬ ಪರಿಮಾಣದಿಂದ 
೫ಯೂ ಇ)” ಎಂಬು ಸಹ ಅಲ್ಬ ಪರಿಮಾಣದಿಂದ ವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದುತ್ತದೆ. 
೫ಡಿ) ನಾಗ(ಸ--ಕಿ/) 
' ಕ) ವಾಗ(ಜ 1-6) --) 





ಸಾಸ -- ಕ) (00) ` (1) 
ಸಮೀಕರಣ (1) ರ ಎರಡು ಪಾ ಎರ್ಶ್ವಗಳನ್ನೂ ಕಿ ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ ಅನಂತರ 8% 0 
ಆದಾಗ ಅದರ ಪರಮಮಿಕಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 
ಮಿತಿ 8) ಮಿಠಿ ೫% -- 8/0) --/(0) 
8:05 8-0 ಕ 


ಆದರೆ, ನಿಷ್ಟನ್ನದ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯಿಂ 


0)_ ಮಿತಿ ಕ್ರ ಮಿತಿ /(% --8.0--/(2) 
ಡೇ ಜ.08, 8-0 8. 


ಈ ಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ರಿಯ ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ. 
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2.5 ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ರಿಯೆ ನಡೆಸುವ ವಿಧಾನವನ್ನು ಕೆಳಕಂಡಂತೆ ವಿವರಿಸ 
ಬಹುದು 
1... ಮೊದಲು ದತ್ತ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ಅತ್ಯಲ್ಪ ಪರಿಮಾಣದಿಂದ ವೃದ್ಧಿ ಗೊಳಿಸಿರಿ. 

ಉದಾಹರಣೆ : » “/(0) ನಲ್ಲಿ 8. ಸನ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು 
8). »ನ ಸಹ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲ್ಲಿ ಆಗ, 
೫-8) /(:-- ಕಿಂ. 
2. ವೃದ್ಧಿಹೊದಿಂದ ಉತ್ಪನ್ನದಿಂದ ದತ್ತ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ಕಳೆಯಿರಿ... 
ಉದಾಹರಣೆ: [) 8) ಜಾ 3-801--[ (2) 
` ನಾ(ಗ ಸಾಗುತ --/00] 
- ಕುರಾಗ(ಯ ಸ ಕಿಲಿ (2) 
3. ಹ ನಿಷ್ಪತ್ತಿಯನ್ನು ಪರಿಶೀಲಿಸಿ. ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳೆರಡೂ 8 ಪದವನ್ನು 


ಒಳಗೊಂಡಿದ್ದರೆ, 8% -- 0 ಆದಾಗ. ನಿಷ್ಪತ್ತಿಯ ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಕಿ 
4, ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ ಮೊದಲು ಕ ನ್ನು ಸುಲಭರೂಪಕ್ಕೆ 


ತನ್ನಿ. ಕಿ. ಅಂಶ ಮತ್ತು ಛೇದಗಳೆರಡರಲೂ ಸಾಮಾನ್ಕ ಅಪವರ್ತನವಾದರೆ, 
ಆದನ್ನು. ವಿಸರ್ಜಸಲೂಬಹುದು ಅಥವಾ ಹಾಗೆಯೇ ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನು ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯಬಹುದು. 


ಮಿಶಿ 1 ತೀರಿತು ಉ ನಿ 
ಕ ೬08ನೆ ಬೆಲೆಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದಾಗ, ಉತ್ಪನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನವು 


ಬರುತ್ತದೆ. 
2,6 ಈಗ ಕೆಲವು ಮುಖ್ಯವಾದ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಮೂಲತತ್ವಗಳಿಂದ 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯೋಣ : 
(1) ೫ [ಈ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದಾಗ] 
2೫ ಇ 20 ಆಗಿರಲಿ. | 
೫೬, ೫ ನ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು 8). »: ನ ಸಹ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ. 
ಆಗ ಉತ್ಪನ್ನವು, ` 
೫ 4- ॥) ಇ (ಯ 807 ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
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ಅಂದರೆ, ಶ್ರ; ನ ಲ 1. ಶಿವ್ರಗಿ 0ೌ 
ಕಿ: ನಿಂದ ಎರಡು ಪಾಶ ಗಳನ್ನೂ ಭಾಗಿಸಿದರೆ 
ಬ _ (ಕಿಲಿ ಗೆ 


5 8 





__ 0% 1-ಕೆ.0ಿಇ (3 
ನ (೫ --ಕಿ೦ಿ-೫% ೯ 





! 
ಖೆ ೫೩ (7 
೫ ಪರಿಮೇಯ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದಾಗ, ಮಿತಿ ೫೫359. ಸ್ಯ, ಎಂದು ಮಗೆ ` 
ಸರ್ಣ0 ಸ--0 ಸಕ] 
ತಿಳಿದಿದೆ. 


] | 


ಮಿಶಿ (೫% 3. ರುದ್ರ --2ರೌ 
(0 *-ಕುಭಿ ೫ 0 ಶಿಧಿ--೫ಜ 
0). ಮಿತಿ 8) ಮಿತಿ %-- 823 --ಲೌ 
ನಯ ಯು ಕಿಸತಾಗ8/ ಕಸುಾ0 ಉಕ ದಸ 
ವ ದಿತಿ ಯರ ಶಿಖುಗಿ ನಗಿ 
(ಡಕ ಸ ಛು ಸತಿಭ್ರಿ ಹ 


ವಾಗ 


ಅದೇರೀತಿ, ಕ 11 








್ತ 0 
೫ ನಾಜ್‌ ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನ ಯ ಹಾ ಗ20ೌ್ಪಸ 
141 ಕೆ. 
ಇದನ್ನು ಬ 700ೌೌೊ ಎಂದೂ ಬರೆಯಬಹುದು. 
(2) 517 % 
೫ 813% ಆಗಿರಲಿ. 
8, ೫ನ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು 8), » ನ-ಸಹ ಆತ್ಮಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ, 
ಆಗ, » * 8) ರಚ ಕು) ` '` 
ಬ ಕ) ಸಾ 6011 (ಯ 1-680) --5(೧% 
8% ನಿಂದ ಎರಡು ಪಾರ್ಶ್ವಗಳನ್ನೂ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, 


8) 8688 0% -- ಕಿ) --8೧೫% 


ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 
ಕಿ% 8% 


ಹ. ಔ ಹ್ನಿ-್ರ 
ಆದರೆ, 1೧ ಓ& --€11 8 -- 2006 7 5೩ --ಸ್ವ್ರ 








2. 

ತೆ 
1 
| ( 
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ಬ ಯ ಎ ಬ 1 
ಕ) ಪ00 [ ಸ | 2 |] 
“ಥ್ರ ತ್ತ 
| ಕ ಘಿ 
ಸ್ತ 906 (1) ೯ (7) 
- 8% 
2 


ನ ಗು 
0% _ ಮಿತಿ ॥_ ಮಿಠಿ ( ೩ೂ ಶ್ರ 
ಸ ಜಾಗ 0ಕಾರ ಕುಎ099(೫ 


| 2 (7) 
` 2 
5008 ೫.1 
ಜಾ 0062 
0, 
7 (517 20) ಎ 005%. 
(3) 006% 
೫ ನಾ 006 % ಆಗಿರಲಿ. 
8, ಸನ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು 8), »ನ ಸಹ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿ . 
ಯಾಗಿರಲಿ. 
ಆಗ 3-8) ಎಾಂ06(% -- ಕ) 
8) -- 0೦೦5 (1% -- ಕಿಲ --0052 


ಹ್ಮಿ 8 8 -- 
ಆದರೆ, 0೦05 ಓ--೦೦೪ 8 2ನ 611 ಭಾ 


ಎ ಚ ಸ (-ಸನಕಿಲ) 
. ಕ) 28 (3 ಕ 51 ರ್ಕ 


ದ್‌ 2611] (೫7 ಜು) 518, (ಕಿ 


(ಸ ಶ್ರೃ ಕು. ಕ್ರ 
ಸ್ನ ಮ 510. (ಸದ್‌ 517 [ 


ಎರಡು ಪಾರ್ಶ್ವಗಳನ್ನೂ 8 ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, 8 ೨-0 ಅದಾಗ ಪರಮಮಿತಿ 
ಯನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದರೆ, | 
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ಚ ಹಿ (ತಿ! 
ಯಉ._ ಮಿಠಿ ಶು ಮಿತಿ | 20 (೩4 ಬ್‌ 
5% 





0% ಠರು_-ಗಿಕೀ ಕಿಃಎ-0ಿ 


ಬಾ ಗ (ಸಸ) (ಡಿ) 
ಕು0 ಬ. 


51ಗ 
ತ್ರಿ 
ಮಿ 511 ( ರ ;ು. 











೫೫ ಟ್‌ 


೪) 
1) 


(ಕ್‌ ದರ] ಹ. 1 


ವ್‌ 617 ೩ 
06 ಸ ನ 
ಹ 266 ಸಿದ ನಜ ಯ 
460) 1೫೫% | 
4 ೫ 1೫ ಸ ಆಗಿರಲಿ | 
8, ೬ನ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು ಕ, 2ನ ಸಹ ಅತ್ಯಲ್ಪ, ವೃದ್ಧಿ" 
ಯಾಗಿರಲಿ. ಸ 6 
ಆಗ, » 3- 8) ೩ (೫ -- ಕ) 
ಎ ಕೌ) ನಾಸಾ (ಯ ಇಇ ಕಟಿ (ಜಣ ಸ 


1೩೫ ಹ--(ಇ18 
13 ಜಾಡಿ 78 


ಮಂತ್ರ (87 8% ನ 181 ಉಯ 3-6 --20) 


1 


ಆದರೆ, ೧ (ಓ --8) - 





ಓಗಿ  -- ಕುಟ್ಟಿ -- (ಇಡ ೫% 
13-(ಊ (ಉ-- ಕುಲಿ ೫% 


ಅಂದರೆ, 4೫ ಛಲ 4. ಕಿಧಿ (೫೫ ೫ ಸಡಗರ: (1 ೨೫೩ (3 ಹ) ೧ಬಿ 
8) (8/11 (ಬಾ ೧. ಕಭಿ 2) 


ಎರಡು ಪಾರ್ಶ್ವಗಳನ್ನೂ 8 ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, 8% - 0 ಆದಾಗ, ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನೂ 
ಕಂಡುಹಿ! 
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ತಾರ ಹ0ಕಾರ ಡಂ 35 





8 2 
60 ಮಿತಿ 0) ಮಿತಿ (ಬ. `) (14 ಟು ೧3 ಹಿ) ಖಾ: 


ಎ 1. [1 -- 1೩1 ೫-1೩) 7) 
ವಾ | 3- (೫3 ೫ 
ಡಾ 6003 2 
ಸಯ ಖಿ 56003 ೫4 
(5೨ 008% 
೫» ನಾ 001% ಆಗಿರಲಿ. 
ತ. 2ನ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು 8), »ನ ಸಹ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿ. ಯಾಗಿರಲಿ, 
ಆಗ, »-- 8) ೦೦೭ - ಕು) 
ಶಸ ಕ) ನಾ001॥(% -- ಕುಲ --00(% 
ಆದರೆ, 





005 (% -- ರಿ) 005% 


90॥ (%7-ಶಿ)--00% ನ ಬಾ ಸರಾರ ಹಾಸ 


818 ೫.೦೦5 (1 -- ಶುಭ --005 ೫ 51% (೫ -- ಕಿಟ 
518 (೫ -- ಕಿಲಿ-51 ೫ 








[೫ (% -- 50.005 % --005 (% -- ಕಿ 20 `] 

517 ೫.810 (% -- 8) 
೫೩೮:--ರ--ಐ) 

ದ್‌್‌ 0/60 (5 -- ಹಿ) 


51% (8) 


ಕ್‌ ದ್‌ 17%.51% % -- 8) 











ಕ್ರ ನಾರ 





8 ನಿಂದ ಎರಡು ಪಾರ್ಶ್ವಗಳನ್ನೂ ಭಾಗಿಸಿ, 8% -- 0 ಆಡಾಗ ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನು 
ಕಂಡುಹಿಡಿದರೆ, 


ರೇ.ಗ.. 4 
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0) _ ಮಿತಿ 8) ಮಿತಿ [ಕ ಕ 1 

0% ೩೨.058; 8%೨-0('8೯ 82.114 ೫ 
ಮದ ಪಕ್ಕ 1 
87 ೫.೩11 ೫ 
_ ಸ 
3 
ಐ 006003 ೫ 

04 
1 (00( %) --ಂ--005003 ೫% 
(6) ೩0೦೫ 


1 
೫ ನ 65060% ಎ. ಆಗಿರಲಿ. 
೦೦5 ೫% 
8%, ಸನ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು ಕ). »ನ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲ್ಲಿ 


1 
ಆಗ, ಜಾ ಸ 
ಆ. 008 ( --ಿ0 
1 1 


ಶ್ರ €06 (5 3 800 `ಸ 


1 1 005% --008 (ಸ -- ಕಿ) 
008 (% -7 ಕೆ) 008%. 005%.0೦5 ೧: -- ಕಿಂ 


ಸ್ಟ ್ಮ3 ದ ಕಸ ಸಕ್ಕ (ದದ ಸ ಎಕ 
2:11 ( ಸ ) 51 ( 7 ) 
005 ೫೬೦೦5 (% -- ಹ) 
ಕ, (8% 
281 ( ಡ್ಯ ಸ) 517 ು 
೦05 ೫-೦೦5 (೫ -- ಕು) 
8. (8% 
281% ( ಹ ) 51 (2) 
ದ್‌ 0063006 ೧೯ -- 50 
ಎರಡು ಪಾರ್ಶ್ವಗಳನ್ನೂ 8 ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, 8% -- 0 ಆದಾಗ ಪರಮವಿಂತಿಯನ್ನೂ 
ಕಂಡಂಹಿಡಿದರೆ, 


ಆದರೆ, 
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(ರಗೆ 
ಕೌ ಮಿತಿ ಳು (ಸೂ ಸ ೪೩ (_) 


0% ಕಿಃ ೨0 008.%0೦5 (೫ -- ಕಿ) ಕಂ 


) _ (8 
ಮಿತಿ 51 ( | ಸ್ವ 51೧ (7) 


ನ್‌ ಕುಡ0 606 ೫-೦೦5 (% 0) ` (ಓ) 





2 


51 ೫ 
೪೦8 ೫.೦೦6 ೫% 


ವ್‌ 1ಔಗ ೫.60೦ % 
04 
ಗೂ (560 ಸ) - 800.1೩೩ 2 


43) 005800 ೫% 
1 
೫ “5 ೦೦660 % ನಾ ಇಲ್ದ ಆಗಿರಲ್ಲಿ 
510 2 


8% ೫ನ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿಯಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು 8), » ನ ಸಹ ಅತ್ಯಲ್ಪ ವೃದ್ಧಿ 

ಯಾಗಿರಲಿ. 
1 
ಆಗ, ಮಾಸಾ ರ 
27 ೫೧ (%-- ಕಿ) 

ಎ ನೆ 1 
407 00-580 00% 
| 1. ಜ58[ಡ/:--511(0% 8/0) 
810 (೫ -- ಹಗ 021% 518 (% -- ಕಭಿ 61 ೫% 


೫% ೫-8 , (ಸ 5--೫--6$ 
2005 (ಸದಿ “511 (ವಿ 


880 (ಸ *- ಕಲಿ 51೩ 2 


2.006 (ಜಃ ದ ದ ದಿ 


511 (೫ 3- 50.512 


್ರಔ006 ( 3) 518 ಗ) 


817 (% -- 8) .911 ೫% 


8) 








ಅದನಿ, 
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ಎರಡು ಪಾರ್ಶ್ವಗಳನ್ನೂ 8% ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, 8) ೨-0 ಆದಾಗ ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನ್ಹಾ 
ಕಂಡುಹಿಡಿದರೆ, ` 


ಹ ರ್ರ್‌ 
ಬ ಮಿತಿ ಶ್ರ_ ಮಿಶಿ [--20%(ಉದ್ದ)ಆ೬() 
0:1 ಹು0857 8-0 

_5%.511 (% *- ಕಿಲಿ 0 2 


ಮಿತಿ 008 ( ರ್ಕ ಹ 811 ಛಿ 
6% 


ಕಃ 0[ 58 (೧ -- 0410೫ " 
ತ್ರ 














008% 
813 ೫.513 % 


ವಾ -0೦( ಬ 00560 ೫ 


04 
ಎ 1 (00560 2) ೫: --00500 ೫-೦೦! 2 


2.7 ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ರಿಯೆಯ ಪ್ರಮೇಯಗಳು 

ಇಲ್ಲಿಯವರೆಗೆ ನಾವು ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಲು 
ಉಪಯೋಗಿಸುತ್ತಿದ್ದ ಕ್ರಮವನ್ನು ಮೂಲತತ್ವಗಳಿಂದ ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ರವು 
ಅಥವಾ ಜದ” ಶ್ರೇಣೆಯ ತತ್ತ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತಾರೆ, ಆದರೆ ಈ ಕ್ರಮವು 
ಸುಲಭ ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ರಮಗಳಲ್ಲಿ ಉಪಯೋಗಿಸಲು ಮಾತ್ರ ಯೋಗ್ಯವಾಗಿದೆ. 

ಈಗ ನಾವು ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ಪಿಯೆಯ ಕೆಲವು ಪ್ರಮೇಯಗಳನ್ನು ತಿಳಿದುಕೊಳ್ಳೋಣ- 
ಈ ಪ್ರಮೇಯಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಕ್ಲಿಷ್ಟ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳನ್ನು ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯಬಹುದು. 
2.8 ಪ್ರಮೇಯಗಳು ; 
ಪ್ರನೇಯ 1; ನಿಯತಾಂಕ ಅಥವಾ ಸ್ಥಿ ರದ ನಿಷ್ಟನ್ನವು ಶೂನ್ಯಕ್ಕೆ ಸಮ 
ನಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಅಂದರೆ, » -- ೮ ಆದರೆ, ನೆ ನಾ 0 ಆಗಿರುತ್ತದೆ, [೮ -- ನಿಯತಾಂಕ ಅಥವಾ ಸ್ಥಿರ] 


ಸಾಧನೆ: » - ೮ [ದತ್ತ ಉತ್ಪನ್ನ] 
೫% ಪರಿಮಾಣವು 8% ಅಲ್ಲ ಪರಿಮಾಣದಿಂದ ವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದಲಿ ಆಗ ೨» ಯೂ 
8): ಎಂಬ ಸಹ ಆಲ್ಬ ಪರಿಮಾಣದಿಂದ ವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದುತ್ತದೆ. 

2. ೫-8) 6. ಓ ನಿಯತಾಂಕವಾದ್ದರಿಂದ, ಅದು ಸ್ಥಿರವಾಗಿರುತ್ತದೆ] 
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ಅಂದರೆ, 8) ಎ 0-7) 
ಹ 1] 
ಮಾಛ0್ರ 
ಎರಡು ಪಾಶ್ವ! ಗಳನ್ನೂ 8% ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ. ಕಿ: 0 ಆದಾಗ ! ಅದರ ಪರಮಮಿತಿ. 
ಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 
04) ಮಿತಿ 8 ಮಿತಿ 
0% ಕುಣ-08ು' ಕಃ ೨-0 
0 
೬? 


0ಖಾಛಿ 








ವಾ0 


ಅಂದರೆ ತೆ (ನಿಯತಾಂಕ) -- 0 
0% 


ಪ್ರಮೇಯ 2: ಂನಿಯತಾಂಕವೂ, ೫ನ ಉತ್ಪನ್ನವೂ ಆಗಿರುವಾಗ ) ಎ 4 
ಆದರೆ, ಅದರ ನಿಷ್ಟನ್ನ 5 11. 4 ಸಮವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಸಾಧನೆ: » 7 ೧೬ [ದತ್ತ ಉತ್ಪನ್ನ) 
8%. ಸನ ಚರ ವೃದ್ಧಿಯಾದರೆ, ಅದರ ಉತ್ಪನ್ನಗಳಾದ » ಮತ್ತು ೫ ಗಳೂ. 
ಅನುಕ್ರಮವಾಗಿ 8) “ತ್ತು 84 ಎಂಬ ಸಹ ವೃ ದ್ಹಿಗಳಿಂದ ವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದುತ್ತವೆ. 
ಲ, )ಸೊಶೂ ದಾ 0(1-- ಶಿ) 
ಆ ಕ್ರ ನಾ0(ಜ 1 8)-) 
ಏಮ್‌ 0 (| 4- 8) -- ೦೫ 
ಮ್‌ 0.6 
ಎರಡು ಪಾರ್ಶ್ವಗಳನ್ನೂ 8 ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, ಕಿ: 0 ಆದಾಗ ಅದರ [ಪರಮ 
ಮಿತಿಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 


04) ಮಿತಿ ಕ) ಮಿತಿ 8 
ತೌ ಕುಎ08; ಹು ಎ05 5 
ಮಿತಿ ಕಿ 
ನಲ 085 
ಈಟಿ 
0 
ಸ (0.೫) ಎ0 0 


ಮಾ ಛ್ಣ್‌ 
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ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
(1) 3 00860% ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
೫ 7 300800 % ಆಗಿರಲಿ. 
ಇಲ್ಲಿ 3 ನಿಯತಾಂಕ ಮತ್ತು 00800 %, ೫ ನ ಉತ್ಪನ್ನ- 
ಆದ್ದರಿಂದ ಮೇಲೆ ಸಾಧಿಸಿರುವ ಪ್ರಮೇಯದ ಪ್ರಕಾರ. 


ಚತ ಮಾ ಗ (3 0086020 
ದಾ 3.5 (೮೦560 2) 
0% 
ಮಾ 3(-- 00800 ೫.೦೦0 ೫) 
ಹಾ ದಾ 3 00500 ೫-೦೦॥ ೩ 
ಣೆ 
ಇ ೫3 €0೦800 20) ನಾ ದ 3 00500 ೫.೦೦॥ ೫ 


ವೇನು 


(2) 08೬ ಸ ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವೇನು 
ಇಲ್ಲಿ ಇ ನಿಯತಾಂಕ ಮತ್ತು (3 ೩. ಸನ ಉತ್ಪನ್ನ. ಆದ್ದರಿಂದ ಮೇಲಿಸ್ಯ 


ಪ್ರಮೇಯದಂತೆ, 
0 0 
ಶ್‌ (03 1873 20 ದಾ 0 (೩7 ೫) 


ದ್‌ (ಸೌ (6003 ಸ) 
ವಾ 0 6008 ೫. 
ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳನ್ನು ಹೊಂದಿದ್ದ: 


ಪ್ರಮೇಯ 3 : ॥ ಮತ್ತು ಐ ಎಂಬ ಸನ ಉತ್ಪನ್ನಗಳು 
ಅವುಗಳ ಮೊತ್ತವು ) ಎಂಬ ೫ ನ ಇನ್ನೊಂದು ಉತ್ಪನ್ನಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿದ್ದರೆ. » 
ನಿಷ್ಟನ್ನವು, ॥, ೪ ಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳ ಮೊತ್ತಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಸಾಧನೆ; » - «--೪ [ದತ್ತ ಉತ್ಪನ್ನ] 
ಈಗ, 1ನ ವೃದ್ಧಿ 8% ಆಗಿರಲಿ. ॥, ಐ ಮತ್ತು »ಗಳ ಸಹವೃದ್ಧಿಗಳು ಅನುಕ್ರಎ 
ವಾಗಿ 8%, 80 ಮತ್ತು ಕ) ಗಳಾಗಿರಲಿ. 
ಆಗ, » -- 8) ನಾ (೪ -- 88) -- (ಇ *-ಶಿ) 
ಅಂದರೆ, 8) ಇಇ ((ಜ 3- 88) 4- ೮ --80)) --» 
ಹಾ (| 1(- ಕೆಂ) -- (೮ -- ಕಿಂ) --(ಟ --ಐ) 
6) ನಾಕೆ ಕೆಲ 
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ಎರಡು ಕಡೆಗಳನ್ನೂ 8% ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, 8. ೨-೦ ಆದಾಗ ಅವುಗಳ ಪರಮಮಿತಿ 
ಯನ್ನು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 





0 ಮಿತಿ ಕು ಮಿತಿ [ಸ _೩0ಸ] 
0 ಶಿುಡಣ0ತಕಿ: ಕಿುಎ-0(8/' ಕಃ! 
ಮಿತಿ 60 ಮಿತಿ 80 
ನ.01 ಹುಂಜ 
0% 60 
ಗೇ ಛೇ 
ನಾಟ 


ತೀಯ 4 : ಎರಡು ಉಸ್ಪನ್ನಗಳ ಗುಣಲಬ್ಬಿದ ನಿಷ್ಟನ್ನವು ಮೊದಲನೆಯ 
ಉತ್ಪನ್ನ ಹಾಗೂ ಎರಡನೆಯ ಉತ್ಪನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನದ ಗುಣಲಬ್ಧ ಮತ್ತು ಎರಡನೆಯ 


ಲ 


ಉತ್ಪನ್ನ ಹಾಗೂ ಮೊದಲನೆಯ ಉತ್ಪನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನದ ಗುಣಲಬ್ಧ, ಇವುಗಳ 
ಮೊತ್ತಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ಅಂದರೆ, ;/ ಮತ್ತು 


ಗ 


ಅಗಳು »ನ ಉತ್ಪನ್ನವಾದಾಗ. 


0 00 08 
೫ ೬ ಆದರೆ, ಸಾರ ಕಪಫ್ಟಾರಲ ಭ್ಯ 
ಸಾಧನೆ: » 7 ೫೪ [ದತ್ತ] 


ಇನ ವೃದ್ಧಿ ಕ ಆಗಿರಲಿ, ೫, ೪ ಮತ್ತು »ಗಳ ಸಹ ವೃದ್ಧಿಗಳು ಕ್ರಮವಾಗಿ 
8. ಕಿ ಮತ್ತು ಕ) ಗಳಾಗಿರಲಿ. 


ಘರ ಕ (7-8) (೮ - ಕಿ) 
ಕ) (ಚ ಶಿ0) (ಲ --ಕಿಲ)--) 
ಜಬ ಡ-8ಿ0-- ಐಟಿ --ಕಿಒ-ಕಿಲ--ಬಜಲ 





ಮಾ ಚಾಶಿಲ -- ೪೮ ಕಿಟ -- ಕಿಜ-ಕಿ0 
ಎರಡು ಕೆಡೆಗಳನ್ನೂ ಕಿ: ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿ, ಅವುಗಳ ಪರಮಮಿತಿಯನ್ನು ಕಿ. 0 
ಆದಾಗ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 
0) ಮಿಶಿ ಶು ಮಿತಿ [ 80 ಕಿಟ ಕ 
ತಾರ್‌ ಹೀಎ0ತಿುರ ಹುಡಎ0(ಟಿ ಭಾರಳಿ ಸ್ಯ ಕ 
ಮಿಶಿ 80 ಮಿತಿ ಕಿ ಮಿತಿ ಕಿ4-ಕಿ0 
ಸ್‌ಕುಡಂಕ ಕಡಾಂಬಿ ಭಾರೌಹೊಡ0 ಕಃ 


೩ರ್ಟಾ ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 
ಇಲ್ಲಿ ಬಲಪಾರ್ಶ್ವದ ಅಂತ್ಯ ಪದವನ್ನು ಕಿ ೨-0 ಆದಾಗ ಸ್ವಲ್ಪ ವಿವೇಚಿಸೋಣ. 


ಕಿ: ೨-0 ಆದಾಗ, ನ ೨೫೦% ಅವಿಚ್ಛನ್ನತೆಯ ನಿಯಮದ ಪ್ರಕಾರ. ಒಂದು 
ಉತ್ಪನ್ನವು ನಿಷ್ಪನ್ನವನ್ನು ಹೊಂದಿದ್ದರೆ, ಆ ಉತ್ಪನ್ನವು ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನವಾಗಿರುತ್ತದೆ, 
ಆದ್ದರಿಂದ, ನ ಉತ್ಪನ್ನವಾದ ॥. 8%: -- 0 ಆದಾಗ ಅವಿಚ್ಛಿನ ವಾಗಿದೆ 
.. ಕಿ% ೨-0 ಆದಾಗ 8-0 
ಆದ್ದರಿಂದ ಬಲಪಾರ್ಶ್ವದ ಅಂತ್ಯ ಪದವು 8: _- 0 ಆದಾಗ, 0.03 ೫0 ಆಗುತ್ತದೆ, 
0 00 0 40 


ತುರಗ ಜರ್‌ ಹರ್‌ 
| 040 0 
ಕಜ ಭಾರಲ ಷಾ 

ಜ್ನ 08 

ಎ ಹ ಟಗ ಜ.17 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


(1) ».೦೦660 % ನೆ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು 7ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
೫ ನಾ. ಸ.೦೦600 % ಆಗಿರಲಿ. 


00 
ಜ್‌ 2; (೫.೨೦%0 2) 


ಈ ಈ 
ನಾರ್‌ಸಾ (00500 1) -- ೦0860 ೫" ಷ (2) 


3 [ಪ್ರಮೇಯ 4 ರಿಂದ] 
ಮಾ ೫ (-- 00800 ೫.೦೦1 ಸ) --00600 ೫.1 
ಮಾ ದಾ ೫. ೦0660 ೫೬೮೦೬ % -- ೦೦8೦೦ ೫% 
6 
ಎ ತ್ರಾ (೫-9060 ೫) ನಾ ದ ೫.೦೦500 ೫.೦೦೬ % -- 0೦೩60 % 


(2) 3 ೫.500% ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು % ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
೫ ಕಾಊ ೫.500 % ಇರಲಿ 


4) 6 
ಷ್‌ ತ್ರ ೫.೩೦೦ 20) 
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0 0 
ವಾಸ” ಸ್ಸ (ಇಂ 2) 3- 600೫7 ತಬ) 
1 [ಪ್ರಮೇಯ 4 ರಿಂದ] 


ಮಾ (ಓಗಿ 2.500 ೫.1೩0 % -1- 500 ೫.500 ೫ 
0 
ತಾ ಸ.800 ಸ) 5೬ 800 % [(ಜು3 % -- 6603 21 
ಪ್ರಮೇಯ 4ರ ವಿಸ್ತರಣೆ; ೫ ನಾಜಲಳ, ಇರಲಿ ಮತ್ತು /. ೪. ೫ಗಳು ಸನ 
ಉತ್ಪನ್ನಗಳಾಗಿರಲಿ, 
0) 0% 0 
ಆಗ, ತಾರ: ತ್ಯಾ ಟು [ (೬0)] 


ಣೆ 0% 
ವರ್‌ ಖರೇ ನ್‌ “ 


0% 00 01% 
ಹ ್ಸ1್ಥ ತಾರ ಕಜ ತ ಸಟಗ 


ಜ್‌ ಚ್ಚ್‌ ಖಿ 04 ಎ00 
ಪಾಲ ೪]ರಜಲಸ್ವ್ಯಾ್‌ ೪ ತಾಜ ತ್‌ 


0 
ಅಥವಾ ಷ [೪] ನಾ ಚಲ - 0೪೪ .- ೫ಜ-ಲ' 


ಇದೇ ರೀತಿ ಪ್ರಮೇಯ 4 ನ್ನು, ಗುಣಲಬ್ಧಗಳ ಸಂಖ್ಯೆ ನಿರ್ದಿಷ್ಟವಾಗಿದ್ದಾಗ ತಕ್ಕಂತೆ 
ವಿಸ್ತರಿಸಬಹುದು. 
ಉದಾಹರಣೆ : %.೦೦560 %.€೦೬ ಸ ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು .% ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, 


೫ ನಾ೫.೦೦50೦ ೫.೦೦6 % ಆಗಿರಲಿ. 


0) 0 
ಪ್ರಾಸ ಹಾ90800 ಇ. ಪಾ60(:) ಡಡ 00800 ೫೦.೦! % ಇವ ಗು 


0 
ಡೊ ೫.0೦1 ಹಸ (60600 ಖು 


ದಾ %್‌00600 %(--006003 2) 3- 0೦೩00 ೫.೦೦ ೫.1 
3೫.೦೦! ಸ-(--00600 ೫.೦೦! ಇ) 


ದವ (.€0800 ೫.೦೦! %) ನಾ 00800 ಸ [-- ೫.೦೦600೦% % 3- ೦೦೭ % 
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ಪ್ರಮೇಯ 5 (ಭಾಗಾಹಾರ ನಿಯಮ): ಎರಡು ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಭಾಗಲಬ್ಧದ 
ನಿಷ್ಟನ್ನವು, ಛೇದ ಹಾಗೂ ಅಂಶದ ನಿಷ್ಟನ್ನದ ಗುಣಲಬ್ಧ ಮತ್ತು ಅಂಶ ಹಾಗೂ 
ಛೇದದ ನಿಷ್ಟನ್ನದ ಗುಣಲಬ್ಧ ಇವುಗಳ ವ್ಯ ತ್ಯಾಸವನ್ನು ಛೇದದ ವರ್ಗದಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ 
ಬರುವ ಭಾಗಲಬ್ಧ ಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ಸಾಧನೆ: ಜ ಮತ್ತು ೪ಗಳು ಸನ ಉತ್ಪನ್ನಗಳಾಗಿರಲಿ ಮತ್ತು 


ಬ 4/ 00 

64 ಬಂ 

ನಾವು, ಕು 6% ಥೇ ಎಂದು ಸಾಧಿಸಬೇಕು. 
0% ೪೫ ಗರ 


ಈಗ, ಖಾನೆ (ದತ್ತ) 


ಕಿ. ಜನವು ದ್ದಿಯಾಗಿರಲಿ. [] ಮತ್ತು ೫7ಳಸ ಸಹವೃದ್ಧಿ ಗಳಂ ಕ್ರಮವಾಗಿ 8೬. 
ಮತ್ತು ಕಿ) ಊರಲಿ. ಸ 
ಚ --ಕಿಟ 

ಲಿ 

ಸಜ ಚ --ಶಿಜ 

-ಸಾಸರಡ್ಯಾದ? 


ಚ --ಕಿಟ ಚ 
“ಕೂ ಐಂ 





ಆಗ, » -- ಭರ 





(47 00) -೬(೮ 1 80) 
(೪--ಕ0) 
__ ಬಿಕೆ --ಜಕಿಲ 
“೪ು--ಕಿ೪) 
ಎರಡು ಕಡೆಗಳನ್ನೂ 8: ನಿಂದ ಭಾಗಿಸಿದರೆ, 
ಕ ಅರಿ --ಚಶಿಲ 
ಕೊ. ಕುಲ ಉ--ಕಿ0) 
88 ಕಿಂ 
ಲ 7] 


“180 
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ಎರಡು ಕಡೆಗಳಲ್ಲೂ ಮಿತಿಯನ್ನು 0% --0 ಆದಾಗ ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ, 


ಡಿ 0೦0 
ಮಿತಿ 8. ಮಿತಿ [ ಕ್‌ೆ ತ್ತ 
ಕೀ0ಕ:8%:--0ಓ ೪೦-80) 
ಮಿತಿಯ ವ್ಯಾಖ್ಯೆಯಿಂದ, 


೪ ಶ್ಲ ೆೆ ಘಃ | ರುವುದರಿಂದ, ಶಎ- 0 ಆದಾಗ 


0) 0% [ದಸ 
ಜ್‌ ೨-0)  ಓ80--0 ಆಗುತ್ತದೆ. 


0 00 
ಹ್‌ ಸ್‌ 


ಕ್ಮ () 0% 0% 
೨0% ಓಲಗ್ಗೆ ೪3 

ಣೆ (3 ಲಲ 

ು 02 


04 00 [ ಕಿಲ.ಕಿ:ನ್ನು ಸ್‌] 





ದಆಂಶದ ನಿಷ್ಟನ್ನ__ಅಂಶ ದದನಿಷ್ಟನ್ನ 
ಅಂದರೆ, ಭಾಗಲಬ್ಬದ ನಿಷ್ಪನ್ನ ಛೇದ «ಆಂ ವ ಛೇದದ ನಿಷ್ಟನ್ನ 








ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


(1) (೫ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಭಾಗಾಹಾರ ನಿಯಮವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ. 
ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ: 





೫ ಸಾ ೫ ಇರಲಿ, 
ಅಂದರೆ, ಘರಾ ಕಔ ಯ 
0೦6 ೫ 


ಭಾಗಾಹಾರ ನಿಯಮದಿಂದ. 


ತ್ರೆ ಶೆ 2 
0 €05 ಇ" (00 2) --೬11) ೫” ಸ್ಟ್ಯಾ606 ಖ 
0%. (0೦% 2)8 





೦೦% ೫೦೦5 ೫-611 ೫ (--5॥ 2) 
0083 ೫ 





005% ೫% 3- 513 
0೦83 2 
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1 
0083 % 


ಮಾ 5003 ೫% 
4 1 2 
೯ ಪ್ರಾ (0 3) ನ 500 ೫ 


೫51% 
ಇ) ಡ್ಯ ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು % ನ -ಆಥಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
೫510 ೫% ' 


೫೫5೬ ೫1] ಇರಲಿ 


`ಭಾಗಾಹಾರ ನಿಯಮದಿಂದ, 

2 _] ಡೆ ಸ [ ಡೆ (ಜಿ. ] 
0 ೧ಜಿ --1) ಫ್ರಾ 6882) ೫೫ಗ ಸ್ಟಾ 23 2. 1) 
0 (೧೫ .-1)3 





01, ನ 0 ಸ 0 ಕ 
ಲಜಿ.-1) [ಸಸ ೫ ಖ) 5೫ ಸಸ್ಯ |] ಹ ಗ]! ಹ್ಯಾ ತ 1) 




















(ಜಿ-13 
(೫. 4-1) [3-೦೦8 ೫ *3- 511 ೫1] -- % 511 ೫-(/) 
(೫ -- 1)3 
ಹ (೧5 1 1) 005% -- (1 1)-880 ೫ -- 2 1 ೫% 
(1 - 1) 
_ ೫ (8 1-1) 008%7/ (1-೫) 0೩% 
ಠಾ (55%. ()* 
೫1] (ಅ ೫೧43 .- 1) 008% -- (1 ೫) 8೫೩ 
ಜಾಲ್‌ 1 ರ್ಡರ್‌ 
ಅಭ್ಯಾಸ 2 


7. ಮಲ ತತ್ವದಿಂದ ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ರುವ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳನ್ನು ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯಿರಿ : 
(1) ಸ, (2): (3) ೧೫ - 2), (0) 1/3. (5) % ಇ/ಖ, (6) «(1 2%, (7) 005 2%, 


(8) ೫, (9) 17/೫8-22, (10) (ಯ - 1೩ (11) ಸ (12) ಜೌ -3%--1 
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11. ಇವುಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : 
(1) 1 4-0%--0; (ಜಟ 3-2; ಆ) ತುಣಿ ಎ ಸಗಿಡ ಜ 1; 
(6) ಜಿ-73 4-6; (5) ಸಗುಜೆ ೧ 54 2-3; (6) ಸ್‌ ಚೆ ಜಸ 2; 








ಸದದ 1 
2 ಸೌ ಪಾ 3 ಆ ಹ ಆ ಗ], _'_, , 
(7) ೫2 2. ತುಟಿ -- 60 1. 8; (8) (/2--./3/0*; (9) ೫ ಜಾಸ್‌ 
(10) 3 518 ೫ 7 ಕ% 3-7; (11) 400800 ೫ -- 7001 % -- 5005 ೫ -- 6 
(12) 3೫ --4005 % 3-851 ೫-2 


111. (1) (% -- 5 ೧೫ --7%--3); (2) (೧-3 ೧-5-7) 


4) ಉಡಿ 028; (0 ೧13... 0 (/%--0 

(ಈ) 003--1(-- 1); (6) ೧% --2(%--3(%--4) 
(7) 0೫ --2) /(-- 2(7%--5; (8 ೧% --540%--7* 

49) 2 ಟಗ ೫; (10) 5 ೦೦600 % 

(11) (ಜಿ 4-1) (3581 ೫ --4 005); (12) (2 .- 2) 500% 





(13) 2೫3 001 ೫% 3- 3% 00500 ೫ -- 5%; 

(14) 517 ೫.೦೦5 %.೦೦56: ೫; 

(15) 5603 (1 -- ೦೦೧ ;.33 ೫.೦೦5 % 

(16) 25.913 ೫.೮೦5 ೫; (17) ಜೌ 800 ೫.೦೦56೦ ೫ (18) 0053 ೩. 


























೫. (ಸಕ ಪಸೆ ರುಜು 
ಅಸರ: ಅಯ ಅಸತ 
ಎ ಜ “ 
(೨ಬ ಜು ಅರರ ರಃ 
ಉನ ಇರ ಅಸರ 


(10) 21] (7) 00500 2 (೫1೫% 3800 %--7 
0೦8 ೫% 


800 ೫:೮೦್ಶ ೫% ' (3) 35800 %--? 
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೫510೫ 


ತ (. 


ಸ ಹೌ, 
( ೫೫ ಎ1 ' 


೫ (೦5% 
6) ಜ--11' 





(1-1) 000%, 


೧ 2 2--001% 





ಶಿ 


ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 


(ಜಿ.--1) (ಜಿ --1) 
ಇ. (01) 

(೧-1) (ಗೆ -- ೫-1) 
(4) ಗ್ರಾ ದ್‌ 





೫೫ 500% 
ನಾ? 


(6) 





೫ ೦೦50೦ % 


(0 ಸ್ಯ 





ಆಧ್ಯಾಯ 3 
ಉತ್ಸನ್ನದ ಉತ್ಸನ್ನ ಮತ್ತು ನಿಷರ್ಯಯ ಉತ್ಪನ್ನಗಳು 
ತಿ.41. ಉತ್ಪನ್ನದ ಉತ್ಪನ್ನ 
»ಯು (ವಿನ ಉಸ್ಪನ್ನವಾಗಿ ; ೬, ಸನ ಉತ್ಪನ್ನವಾದರೆ, » ಅನ್ನು ಉತ್ತ ತ್ಸನ್ನದ 
ಉತ್ಪನ್ನ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
ಸನ ವೃ| ದ್ಧಿ ಕಃಆ ಆಗಿರಲಿ. ॥ ಮತ್ತು ) ನ ಸಹವೃದ್ಧಿಗಳು ಕಿಃ ಮತ್ತು ಕ್ರ 
ಇರಲಿ. 


ಕಿ ೫೪ ಕಃ 


ಆಗ, ಮಾಧ್ಯ ದ್‌ 
8 714 ಕಿ 


ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. 

,. ಮಿತಿ 8 ಮಿತಿ (೫ ಸ 

ಕುಸ0ಕಾ್‌ ಕಾಪ0ಟಆ? 8% 

0 ೬ 4 

ಅಂದರೆ, ಜಾ ದ ರೈಯಿಂದ 
ಅಂದರೆ, 0 ೫” ನ (ವ್ಯಾಪ್ರ ದ) 
ಇದನ್ನು ಸರಹಳಿ ತಪ್ಪ (೮8೩8 0) ಎಂದು ಕರಯುತ್ತೇವೆ 
ಸೂಚನೆ; »ಯು ೬ವಿನ. ಚ, ಬಯ, ಐ, ೫ನ ಮತ್ತು 8, ಸನ ಉತ್ಪನ್ನ 
ಗಳಾಗಿರಲಿ. 36 


ಯಿ ಯ ಊಉ% 0 


ಟು 
ಆಗ. 2೮ ಎಎ ೈೃಂೈಾ್‌ ಪಜಸ ಮ್‌. ಬ ಎಂದಾ। ಸ 
ಯ 0೧ ಛ00 00 6% ರದಾಗುತ್ತದೆ 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


(1) 8/53 ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು : ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ವಾ (3 ಮತ್ತು ॥ ಎ 610 ಸ ಆಗಿರಲಿ, 


ಹಿ 0% 
೫ ಡಾ ತಿ ಸ್‌ ನ 005 ೫ 
ಹಾ 3 6/2 ೫ 
ಸರಪಳಿ ತತ್ತ ಶ್ವದಿಂದ, 
0) 04) 0ಬ 
ಪಾಲ್‌ ಸ್ಯ ್ದೆೈ್ರೈ ॥ 
ಸರೂ ದ 3 6100 ೫ 0೧61 
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(2 ಜೂ 1/37 ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು % ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
೫ ನಾಳಕ್ಕೆ ಚಮಾಗಊಲ್ರ ಏಜ 3/೫ ಮತ್ತು ೫ ಜು.2೫ .- 1 ಆಗಿರಲಿ 


0) 0% 00 1 0 
ನವ್ಯಾ ಡೌ 6 ಮ ಇಂದ08ಿ ವ ಎ ಅ ಉಂ 
ಪರಕೆ ಇರ ಹಗಿ ೪ ಭರಧಸ್ಸೂ ತಾಡಿ 
ಸಾಡಿಟಂ3) ಮಾ 6003 ಸಗ. ಡ್‌ ಪೆ 
2.141. ..( 


೬.323 3/೪ ನಾ$008(/2೫-- 7) 
ಡಾ 3 ಓಂ (/ 2811) 
ಸರಪಳಿ ತತ್ವದಿಂದ, 
% 6% ಜ.1 ಚ. 
ತಾಗ ಹಗ ಜಗ ತಾಗತಾ 
೨ ದ್‌ [| 
ನಡಸ ಸ/04 1) ೩0/೫3 3 ಸ್ಯ ಭಾರ್ವಾ ಸರಿ 
3% 
ಸ್‌ 1 
ಉತ್ಪನ್ನದ ಉತ್ಪನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು (00719೩1790 ೦8 ೩ 1೪೦೦೦೫ ೦1 
೩ 0080100) ಈ ಕೆಳಕಂಡ ನಿಯಮದಿಂದಲೂ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬಹುದು : 





“0೩03 3/21 .- 1 - 80ಯೆ ಇ/ುಡಿ 2. | 





ತಿ.2ಿ ನಿಯಮ: 2. ಸನ ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿದ್ದರೆ, 
ಹೆ ಪಗ] 
ಆಗುತ್ತದೆ, 
ಸಾಧನೆ ; ಈಗ, ಬನ ತೆ (2.2.2......01 ಅಪವರ್ತನಗಳು) 
ು 0 
, ಪ್ರಮೇಯ 4 ರ ವಿಸ್ತರಣೆಯಿಂದ, 


04 02 
ಸ (23) ಎ (2.2.2... ಎ1 --1) ಅಪವರ್ತನಗಳು]. 7 


0. 
3.2.2... (ಗ --.1) ಅಪವರ್ತನಗಳು] ಆ ೫ ೫ ಪದಗಳು 
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ಪಾ 7132, 5. 7ಇ ಯಲ ಸ ಟೈ ೫ ಪದಗಳು 
0% 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


(1) ಮೇಲಿನ ನಿಯಮದ ಸಹಾಯದಿಂದ, ೩0" ಸನ ನಿಷ 
ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


೫ ಇ. 80ಯೆ ಸ ಆಗಿರಲಿ, 
ಸ 0) _ ್‌ ಣೆ 
“ಭಾರತಂ ಬ) ಜು ಆ0%) 


ಮಾ 3-80ಯೆ ೫.800 %. 6 ಸ 


ಹಾ 3:80ಯೆ ಸ 1೩03 ೫ 
(2) 00800 ಸ/% .- 1 ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಸನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡಂಹಿಡಿಯಿರಿ. 


೫ |. 0060ಯೆ 1/1 4- | ಆಗಿರಲಿ, 


0 02 
೨ (27) ನಗ. 2ೂಾಡ ಯ ನ 
ನಮಗೆ, ತ) 72: 3 ಎಂದು ಗೊತ್ತು 





ಛೈ 0 ಪ 
| ತ ಹಾ 3 (00800 1/% 4 ರಾ (00860 3/%- 1) 





ಮಾ.3 (೦60೦ ೨/% 1- 1)₹ (--- ೦೦600 ಸ/%1- 1-00॥ 3/ಸ-- ಸಾಗ) 


ಜಾ 3 00008 ಸ/ಸ 3-1 (-- 00500 ಇ/% -- 1-001 3/% -- 0)- 
1 0 
ಜಾ ಲೂ 8 





ಪ _ ಪ ಕ 
ಮ್ಲ 8 ಸ ದರರನಾಯದಾ ಸ 
3 €0860 %/% 3% 160800 1/%-- 1'€013/%7- 1 ಸ್ಮ | 
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1 


ಐ ದ 3 005ಯ್‌ ಇಗ%5-- 1-00! 1/3 1 1`'`'ರ್ಟಾ್‌ 


3 ಎರಿ ಹ 
ಜರಾ. 1 008. ಇಗ -- 1 


3 


ಕ 
ಯು 


ವಿಷರ್ಯಯ ಉತ್ಪನ್ನಗಳು [1೫೪೮೫೨ 0೮10018: ೫೫೮/0೫] 
» ಎಂಬುದು ಸ ನ ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿದ್ದರೆ, %, »ನ ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿರುತ್ತದೆ. ೫ ಎಂಬು 
ದನ್ನು »ನ ಫಿಷರ್ಯಯ ಉತ್ಪನ್ನ “ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. ' 
ಮತ್ತು % ಎ73 0) ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ, )» -- 8[॥0 ಇ ಆದರೆ 
ಜದ ಗೆ) ಆಗುತ್ತದೆ. 


3 
5187) ಸತ ಆದರೆ, 
(ನರ 1೨) 1 
೨ ನಾ 4] 
ಡು ಸ ಶಿ ಡಿ ' 
ಈಗ 611» ನ ದ ಆಗಬೇಕಾದರೆ ) ಎಂಬುದು 60", 120*, 4207, 480. - 


ಇತ್ತಾದಿ ಬೆಲೆಗಳಲಿ ಯಾಸದನ್ನಾ ದರೂ ಹೊಂದುತ್ತದೆ. 


1 ನ್‌ 


ಜಸ (1 3) ಎಗರ (ದಾಟ) ಗತ ` 2... 4. 


ಮೇಲೆ ಹೇಳಿದ ) ನ ಬೆಲೆಗಳಲ್ಲಿ ಅತ್ಮಂತ, ಚಿಕ್ಕದಾದ 60” ಅಥವಾ 3. ಯನ್ನು 


ಕರೇ 


» ನ ಪ್ರಧಾನ ಬೆಲೆ (8/1701೧೩1 ೪೩100) ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 
ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರದಲ್ಲಿ ವಿಪರ್ಯಯ ಸು ಉತ್ಪನ್ನಗಳು ಬಂದಾಗ ನಾವು ಅವುಗಳ ಪ್ರಧಾನ 
ಬೆಲೆಯನ್ನು ಮಾತ್ರ ಪರಿಗಣಿಸು 


ತಿ.4 ನಿಷರ್ಯಯ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟನ ಗಳು 
1, 41೧% ' 
ನಾ $-2- ಇರಲ್ಲಿ 


ತ್ತ್ವ 


೫611) ಆಗು 
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ಈ ರ 
ಗೃ ಎಡಿಮಾ ದಾ ವ್ಯಾ 
ಈ 2 006 ) ಇ. ೨/1 -- 5175) 
ಎವಾ 
ಡು 7 ] 


ಎದದ ಗ್ರ “ಘರಾ 
0) 


0,2 ಸ ಶೆ 
ತ (51077 0) ದ ಸರಾ 
2. 005% 


೫ ಸ 008% ಇರಲಿ, 
ವಾ008)/ ಆಗುತ್ತದೆ. 
೧ 











ಈಗ, 2 588) ನಾ -್ಯ/1 -- 0063) ಕಾ ದಾನ/[ ಜ್‌ 
.151333333 
್ಪ (ಲೃ 1 ೨೬ 
ಡ). 
0 | 
ಸ ಪ (00873 2) ೧ 2ರ್‌್‌ 
3. ಓಜ 


೫ ನಾ (೩೧ % ಇರಲಿ 
ಸ. 1೩1) ಆಗುತ್ತದೆ. 


ಇ 
ಜಾ 1 1-1೩೧) 
ನ್‌ | ಜೆ 
೫ ೫. __! 
0% 4೩) 1-8 
0). 
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4 56003% 
೨» ನ 60053 % ಇರಲಿ, 
೫7-500) ಆಗುತ್ತದೆ. 


0% ಹಾ 
ಈಗ, ನನ ಇ. 6500).181 ೫ ಎ 5800).5/50% ) --1 


0) 
ಹ 
ಅ 1 1 
0 ಜಿ 01 
0). 


[ 
ಸೂ/ಡಿ--1 


ಮೇಲಿನ ಕ್ರಮವನ್ನು ಅನುಸರಿಸಿ ನಾವು, 


0 
“ಹ (500-3207 


ತ್ತ 003 ನದ ವನದ 
ತಾ ಖ)ರಾಾ 7ರ 
ಛೆ 3 
ಮತ್ತು _- (0056073 ನಾ ಎಎ ಎಎ ಎಂದು ತೋರಿಸಬಹುದು. 
0% ೫೨/ಡಿ 


ಉದಾಹರಣೆಗೆ, ಈ ಕೆಳಗಿನ ಲೆಕ್ಕಗಳಲ್ಲಿ ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳನ್ನು % ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡು 
ಹಿಡಿಯೋಣ : 


1 --2 





(1) 1೩ ಇಗ. ಂ 0) ಜಡ ( (3) 007 (005 2), 


೩ 


2 
(4) 560073 (೦೬6600) (5) 4-3 (್‌) 


11) ೫ ೯.೧ 1/೫ ಇರಲಿ. 
೨/೫ ನಗ) 


0 0 
ನ ತ) ದ್ರಾ 2೩ )) 





1 
ಅಂದರೆ. ; 


0% 2 13 88 
ಸ ಫೂರ ಕಡಘ ರ ೩153 ) 


ದ 15 (0/03 


ಮಾ] 1. ಜ 
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4 1111 
2 ಮ್‌ ಖ್ಯ/ 'ು 
0) (2 || 
6 4) 22-1-2) 
0) 
'ಅಥವಾ ಇದೇ ಲೆಕ್ಕವನ್ನು ಉತ್ಪನ್ನದ ಉತ್ಪನ್ನದ ರೀತ್ಕಾ ಮಾಡಬಹುದು. 
೫ ನಾ 187578 ಸ/2 
0) ] 4 | | 








ಇರರ್ಣ್ಯಭಾ ಇನ ಇ 
1 
ನ /ಚಗಢ 


(2) » ಟರ ಸ 273 ಇರಲಿ 
ಸ 
ಈ ಲೆಕ್ಕವನ್ನು ಮೊದಲು ಸುಲಭರೂಪಕೆ ಲ ತರೋಣ, 
ಸಜ 00880 ಇರಲಿ. 
[ಅಂದರೆ, ಸ/ಸ% ಎ- 0೦೩6, .. 6 0053 ಸ/ುಟ 
ಲ 1-೫ಜನರಾ 1--00480 


ನ 211306 


1-23 173 6 
೬ ೫ (೩೧? ಎರ್‌ ವ (80778 
2 00536 


ದ್‌ 18078 ./1೩೧3 6 
ಡಾ 7-3 (೩0 ರಿ) 








(೩೧ ನ (ಒರ 





ಅಂದರೆ. 08 
4; 
00 
46 ಡಊ0ೆ ದ್‌ 0 
ಲ ಭ್ಲರ್‌ ಫ6%83 9/ಸ) ದ ರಾ: 75%) 
1 1 
ನ ವಸ 2 /ೂ 


| 
11177137717 ೬1 
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ಸ 0 _ಥಈ) 06 
ಆ 27.417 
[ಭಾರತ 
ದ 2 3/೫ /1 5% 
ೆ! 
21%: ೪/1--/ 
(3) ೫ ನ: 00೧3 (೧05 5) ಇರಲಿ. 
ನ 005% ಆ 001) ಇದು ವ್ಯಕ್ತ ಉತ್ಪನ್ನೆ. 
ಎರಡು ಕಡೆಯನ್ನೂ ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ನಿಷ್ಬನ್ನಿಸಿದರೆ, 
೫.೬೬೫] 
೧7908003) ' ಸ್ಲೃರ ದಕ ಸ 


0) 811 ೫ 51 ೫ 


ಪ 511 ೫% 
1/1 ೦೦೪% 


(4) ೫ ಇ 50078 (00600 2) ಇರಲಿ. 


ಈಗ $60078 (೮೦660 2) ನಾ 86038 [ಗಂ (ಲ ಎ »)] 


ನತು? [ಕ (ಸ. -2)] 


7 
ಆಂದರೆ, ೩೦) 5೫ (],---ಸ) 


0) 
ಅಂದರೆ, ತಾರ್‌ 


(ಈ »೫ ಇ ೫3 ( ಪ ಇರಲಿ. 
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$51027 ಆಗುತ್ತದೆ. 


2% 
1-೫ 
ಜನಾ 17 6 ಆಗಿರಲಿ, 

2೬/8 
1-- (120 
_ಬಿಟೂರಿ 
60036 
281/8 


ಮಾ 2 00830 
00808 


ಎ. 517) ವಾ 








ದಾ 2811800060 
ವಾ$81120 
ಎ ೫26 
ಹಾ 2 (೩೧7% 
ನೆ ಕಾಚ ಡೆ (೩೦7೫ ೫) 
2 
ನ್‌ [ತಜಿ 
ಅಭ್ಯಾಸ 3 
ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಉತ್ಪನಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, 
1. (1-1); (2-2-320, (3-0; %--63*; 


1 ಷ್ಟ. 
(2೫ 4. 3% -- 2816, ಹಸ 3; ಸಾ; ಸೈಗ್ಗಾಮ್ರಾ 
1/2 --3 


ಮಿ ಹಾ 1 | 

1[, ಸೈ/2-- ೫; ಇ/1-- ೫; ಶೌ ಸರ್ಪಾ್ಕ್‌್‌ 
111. 517 (0 --4); 00%ೆ ಉ%- 1); 0050 00%-- 3; 

5103 (008 3%); 1೩023 (೫ ನ 1); 00ಟಿ (3% --1)3; 

8003 (3% 3- 2); 005 ಯ ೫೧ 0; «132%; 

0೦8 2%; 1೩೧ 0%; 5600 ೧%; 

00೦560 0%;  1/00500 (3% 3- 1); 0058 1/2% --3 

ಸೆ/418 1/5 7- 1; */!ಬತಿ (ಿ- 0); 00ಟಿ ಳ%/-- 1; 

ಸೆ 6003 2; 005 (517 20); 1835 (0೦500 3:0) 
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೫-1 ವರದ ಇ! 3-4 
ಳಗ ಸ ರದದ್ರಘಾಾಷ್ಣಾ; 1] 1); ಸೆಟ ಶೌ 
1 ಜ್‌ ೪%--1(%--1) ದ 


1-7೫ 03 --2ಣಿ ರಾದ 
ಸ್‌ ಗಃ ಹಾಡ್‌ 1್ಯ 
1-೫ ( 3ಸ್ಶ” 
೨-178 2; ; 3 ದಃ 
"ಜಿ 3815 2 ಸನದ ಸಜ ಎ 


1165332  ೧.1)* 
(೧-1) ೧೫--1)4; ಸ/ಸ-3-1-(ಯಾ4 ಬ; ಗಾರು 





( ಡಾ ಸು? ಎ 0 ಜ 
2 --ಸ ಸಾಗ] ಎಟಿ 
೫ 50 3%,0082ಸ; 8172 ೫.೦೦5ಡ ೫; 


1833 2: -೦೦(ಡ ೫; 0೦88 3.511 ೫ 


31... 81ಗ71 3/2; 1881 (00( 2); 6057 (51 ಸ); 


“ರ ರಲ 


000 ( 3); 5೫ ( ಡ್ಯ )' ; ಜಾಗ 6 ೪,1) - 


4 1-೫ 














1 
€0405-3 (23); 00೧7 (೩1 2); 56073 ( ) 


ಸ ಸಣ್ಮ 1 ೫೪1 ): 
1೫. (/್‌ 11-06 ನ್ವ); ೩ (ಇ) 


0೧8-% ( ತ್‌ಾ 


1/11. ೦೦55 ೫; 230003 %; (%-- 1) 58-31; 





(ಯ --1) 0085 ಸ; ೩/1 ೫.೦೦೫ುಂಡೆ ೫; 
(00೧ 23)3; (1 3- 2) 8004 (1 -- 0; ೫ 3/2 
11111. ೦೦% (೩೫3 2); 001 (ಟಗ ಸ); 


008 (0 51೧73 2); 85600 (೦೦53 2) 


ಅಧ್ಯಾಯ 4 


ವ್ಯಕ್ತ, ಅವ್ಯಕ್ತ, ಸ್ಥಿರರಾಶ, ಎಕ್ಸ್‌ ಸ್ರೊನೆನ್ಸಿಯಲ್‌ 
ಮತ್ತು ಲಘುಗಣಕಗಳ ಉತ್ಪನ್ನಗಳು 
4.1 ವ್ಯಕ್ತ ಮತ್ತು ಅವ್ಯಕ್ತ ಉತ್ಸನ್ನಗಳು 
ನಾವು ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ವಿವರಿಸುವಾಗಲೆಲ್ಲಾ ಸಾಮಾನ್ಯವಾಗಿ ವ್ಯಕ್ತ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನೇ 
ವಿಮಿಸಿದಂತಾಗಿದೆ. )/ ಅನ್ನು ಸನ ಉತ್ಪನ್ನವೆನ್ನಬೇಕಾದರೆ ಸಾಮಾನ್ಯ ಷರತ್ತುಗಳನ್ನು 
ಈ ರೀತಿ ವಿವರಿಸಿದ್ದೇವೆ: (1) ನ ಪ್ರತಿ ಬೆಲೆಗೂ ); ನ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ ಇದ್ದೇ 
ಇರುತ್ತದೆ ; (2) % ನ ಒಂದು ಬೆಲೆಗೆ »,ನ ಒಂದೇ ಒಂದು ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ ಇರುತ್ತದೆ 


ಮತ್ತು (3) / ಮತ್ತು » ಗಳ ಸಂಬಂಧವು ಸಮೀಕರಣದಿಂದಾಗಲೀ ಅಥವಾ 
ಸೂತ್ರದಿಂದಾಗಲೀ ವ್ಯಕ್ತಪಡುತ್ತದೆ. 

ಆದರೆ ಮೇಲ್ಕಂಡ ಷರತ್ತುಗಳಿಂದ ವಿವರಿಸಲ್ಪಡುವ ಉತ್ಪನ್ನವು ಕೇವಲ 
ವ್ಯಕ್ತ ಉತ್ಪನ್ನ ಮಾತ್ರ. ವ್ಯಕ್ತ ಉತ್ಪನ್ನಕ್ಕೆ ಉದಾಹರಣೆ, » - 2:-- 3. 

ಇಲ್ಲಿ » ಮತ್ತು 1% ಗಳ ಸಂಬಂಧವು ಸುಲಭವಾಗಿ ರೂಪಿತವಾಗಿದೆ. 

ಆದರೆ, ಎಲ್ಲ ಉತ್ಪನ್ನಗಳಲ್ಲೂ ಈ ರೀತಿ ನೇರ ಸಂಬಂಧವು ವ್ಯಕ್ತವಾಗುವುದಿಲ್ಲ. 
ಉದಾಹರಣೆಗೆ, 28 -( ೫» 3- ೫ೌ ೬ 0 ಎಂಬ ಸಮೀಕರಣವನ್ನೇ ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳಿ. 
ಇಲ್ಲಿ) ಮತ್ತು % ನ ಸಂಬಂಧವು ಹೀಗೇ ಇರುವುದೆಂದು ನಿಕರವಾಗಿ ಹೇಳಲಸಾಧ್ಯ. 


ಆದರೂ ಅದನ್ನು », : ನ ಉತ್ಪನ್ನ ಎಂದಾಗಲೀ ಅಥವಾ ೬. » ನ ಉತ್ಪನ್ನ 
ವೆಂದಾಗಲೀ ನಿರೂಪಿಸಬಹುದು. 


ಇಂತಹ ಉತ್ಪನ್ನಗಳಿಗೆ ಅವ್ಯಕ್ತ ಉತ್ಪನ್ನಗಳೆಂದು ಹೆಸರು. 
ಈ ವೆಲೆ ಉದಾಹರಿಸಿದ ಸಮೀಕರಣದಲ್ಲಿ »ನ ಪ್ರತಿ ಬೆಲೆಗೂ, ಒಂದೇ 


114/3 
ಒಂದು »ನ ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ ಇರಬೇಕೆಂದಿಲ್ಲ. ೫ -. 1 ಆದರೆ, » - ತಳ 





ಸಹಗಾಮಿ ಬೆಲೆ ಇರುವುದು ವ್ಯಕ್ತಪಡುತ್ತದೆ. ಅಂದರೆ » ಗೆ. ; ನ ಒಂದು ಬೆಲೆಗೆ 
ಒಂದಕ್ಕಿಂತ ಜಾಸ್ತಿಯಾದ ಸಹಗಾವಿಂ ಬೆಲೆ ಇರುವುದು ವ್ಯಕ್ತಪಡುತ್ತದೆ. 

ಹಾಗೆಯೇ, ಒಂದು ಸಂಬಂಧವು "(೩ ») ಇ 0 ಎಂಬ ಸಮೀಕರಣದಿಂದಲೂ 
ನಿರೂಪಿಸಲ್ಪಡಬಹುದು. ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ ಉತ್ಪನ್ನಗಳು ಇದ್ದರೂ ಇರಬಹುದು 
ಇಲ್ಲದಿರಲೂಬಹುದು. 
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4.2 ಅವ್ಯಕ್ತ ಉತ್ಸನ್ನಗಳ ಭಿನ್ನಕಲನ ಕ್ರಿಯೆಯ ಕ್ರಮ 

ಈ ಅವ್ಯಕ್ತ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬೇಕಾದರೆ, ಪ್ರತಿಪದದ. 
ನಿಷ್ಟ್ಪನ್ನವನ್ನೂ ಬೇರೆ ಬೇರೆಯಾಗಿ ಕಂಡುಹಿಡಿದ ಅನಂತರ ಅವುಗಳನ್ನು ಒಂದು 
ಗೂಡಿಸುವುದು ವಿಹಿತವಾದುದು. 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು 

(0) 284 ಭುರೆ ಎ0 ಇದರ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ 
ಇದು ಅವ್ಯಕ್ತ ಉತ್ಪನ್ನ ಎನ್ನುವುದು ವೇದ್ಯವಾಗಿದೆ. 


ಎರಡು ಕಡೆಯನ್ನೂ » ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ನಿಷ್ಟನ್ನಿಸಿದರೆ, 





0್ಸ್ಪ ಛೆ ಗಈ 
ಸಾಂಬ ತ ತಾ ೧) ಭಯ ಭ್ಯ 60), 

0೩ 06% 4 4 (0 ದ್‌ 

0 ` ಜ್‌” ಕ್ಷ ಖಃ ಆ. ಟ! 0 1] ನನಯ ೧೫) ಸ್ಯ 





` 0) 0 
ಶು ಸ್ಯ್ಫರತರ ಸ ಬಭುರಮೀರಾ0 


ಡು ಪ 
ಸ್ರಿ ಹಕಾರ») 


, ಡೆ (%-- ») 





ಜಾರ ಥ್ರ 1 
(2) » ಇ 008 0೫))1) ಅನ್ನು ನಿಷ್ಟನ್ನಿಸಿ. 





ಯ _ಡೆ 22 
ಸುರ ಪಾ 60 0ಯ2] 

ಹ ೯11 (೫)2) ಆ ಡೆ ಲ1)3) 

0% 

ಎಂದ ಮ ನ್ಯಃ 
! ಹಾ 61 (೧)3) [ಬ್‌ ಇಗೆ ಇ ಇಡೆ 

0 2 0 8 32 2 ೧] 2ೃತಿ' 
3” 2-೫ 2100 ೫೫] ನಾ --20* ೪0 ೧೫) 


೧) 
ಅಂದರೆ, 2 ತ ಗ್ರ 3- )2ದ 811 (ಗಿ)3)] ನ --2/2* 41 (೧2) 


ಛೆ ಸ)೫ ೪11 (ಜ)3) 
ಯು ಗ್ರ ಖಡಿ 12 (0)2)] 
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(3) 008/0 611 )* ಎ 2 ಇದರ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ನೆ (005 2% 517 )3) ನಾನು 4) 
0% 0% 
0052೫ - ನಯ) ರೂ (0% ಖೆ) “ 617 )3 0 
0 
2 . 0080 . 0೦8)5 ಪ 2% ಜೂ 3.617 20 ದಾ 
0% ನ 
ಅಂದರೆ, ೫% (0.0೦5 25.005 3) ನಾ ೫68 )3 518 ಎಜಿ 


0... ೫% 68)*ೌ 5 2ಜಿ 


0% ೫ 0062) 0೦5/0 
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4.3 ಸ್ಥಿ ರರಾಶಿಯ ಉತ್ಪನ್ನ ಗಳು (08೫17 80101079) 

೫ ನಗಿ ಮತ್ತು » 7 8 (1). ಇಂತಹ ಸಮೀಕರಣಗಳನ್ನು ಸ್ಥಿ ರರಾಶಿಯ 
ಸಮೀಕರಣಗಳೆಂದೂ,” » ಮತ್ತು ): ಗಳನ್ನು ಸ್ಥಿ ರರಾಶಿಯಉತ್ಸ ನೆ ಗಳೆಂದೂ* 
«1' ಯನ್ನು ಸ್ಥಿ ರರಾಶಿಯೆಂದೂ ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 

ಇಂತಹ ಸಮಯಗಳಲ್ಲಿ ಬಹಳವಾಗಿ ಉಪಯೋಗಕ್ಕೆ ಬರುವ ಸೂತ್ರ 

ಸರಪಳಿ ತತ್ವ' 
ಛೈ 0) 01 


ಕಾ 8 ತಾ 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


(1) ಇಇ ಮತ್ತು ) ಎ 20 ಆದರೆ ೨ "ಅನ್ನು ಕಂಡಂಹಿಡಿಯಿಂಿ. 


೫ ನಾ 201 
0) 0 
1] (201) -- 24 
ಸುಜಾ 0138 
0% 


1 0 
ಚ ಜು ಕ ಜ್‌ 2) ಮು 
ತ ನ್‌ (43) 2/ 
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08 1 1 
ಅಂದರೆ, “ಹಾ ಸ್ಯ ಜು ಭದ 
0ದರೆ, 0 (5) 201 
0 
0) ೧0) 041 2 1 _ಜ೪_ 
೫೫277 81. 83651711, 
ಆದರೆ, (ನಾಸ 
1 
0) | 24 
ಕಾ ಗಾಸಿ 
ಸು 


0 
(2) ೫ 0062(, » 50 2/ ಆದರೆ ಈ ಅನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 





೫ ನ 8/7 2/, 
0) 0 
1 ಸ 98 2/) ಎ 20052/ 
ಹಾಗೆಯೇ, % ಇ 008 2/, 
06 (| [ 
ರತು 6 
4) 376052) 
ಶ 
೨ 242/ 
ಛೇ ಯಡಿ! 1 
ಸಾ್‌್‌ 72" ತಾರ 2002 2 ಶಾಢ್ಣ 
ವಾ ದ-0ಂ(21 
ಆದರೆ, 2517ದ) 
0) ನಾತ 
-ತ್ಯಾ್‌ --00/॥ (5113೫) 


4.4 ಎಲ್ಸ್‌ ಪೊನೆನ್ಸಿಯಲ್‌ ಮತ್ತು ಲಘುಗಣಕದ ಉತ್ಸನ್ನಗಳ 
ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳು 
(1) ಎಳ್ಸ್‌ ಪೊನೆನ್ಸ್ಟಿಯಲ್‌ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನ: 
1 1 | 
೧ ೧ ೫್ಶ೫ ೯೫ ೫೬ ೦೦ ವರೆಗೆ, ಎಂಬುದು ಒಂದು 
ಅಪರಿವೋಯ ಸಂಖ್ಯೆ. 


ವ್ಯಕ್ತ, ಅವ್ಯಕ್ತ, ಸ್ಮಿರರಾಶಿ, ಎಕ್ಸ್‌ಪೊನೆನ್ಸಿಯಲ್‌ ಮತ್ತು ಲಘುಗಣಕಗಳ ಉತ್ಪನ್ನಗಳು 


125 
6ನ ಬೆಲೆ, 6ಎ 2-71828 182... 
ಈಗ, € ನ್ನು ಎಕ್ಸ್‌ಸೊನೆಪ್ಪಿ ಯದ್‌ ಉತ್ಪನ್ನ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ, 
ಜೆ ದೆ ಸೌ 
ವಂತ್ತು 0% ಹ. ಗ... 11111 ದಾರ ಪೂಸಾ ವರೆಗೆ, 
0 1-7 ಸ ರ್ಕ ಡ್‌ ರ ಗ ಡೆ ಡೆ ಗಃ ಡ್‌ ೦೦ 





4 04 
ಜು ಸು ಡಿ 
2 (6%) ಎಂ ಮತ್ತು ನ (692) -- ೧ಂ' 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
(1) ೫ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
2೫ 
(2) ೧% ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ಗ) ಹೆ (51 3) 7 0819ಬ-008 ೫ 
2. ಲಘುಗಣಕದ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನ: 


೫ ನ. 108 1 ಆದರೆ, 


೧ 1 
ಳೆ ರ್ರ ಸೈಟ್ಟಉ) ಆಗುತ್ತ 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


(1) 108 801 ೫ ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ೫ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿಂರಿ. 


ಕೆಬಿ ತೈ 
ತಾ 108502) ನನ: ತಬು) 
| 

ಮು ಇರ್‌ 5 0೦5% 

517 ೫ 

ವಾ 001% 

(2) 108 ೩ (0 -- ೫-- 1) ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಸನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡು 

ಹಿಡಿಯಿರಿ. 


ಛೆ 1 ಛೆ 
27808188 (ಜಿ. ಇರ 1)]7 ವಾರ 23ಗಿ' ಹ [ಯಾ 0ಡಿ1- ಸಡಾ 13] 


126 ೨. ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 


1 
ನ ಗಡ ಬತ 1ಗ್ರ' 5605 (4 -- ಜರ ಟಿ 
0 
ಪ್ರಾಣನ ೫ರ 0) 
ಅತೆ . 6008 1 
1೩1 (೧3-- ಸ. 1) 5003 (1-೫-೯ |) 
`(-- 1) 


_ ಸ 1) 86008 ೧೫ -- ಜ೩-- 1) 
ನ 1೩೧ ೧ಬ. ೫-1) 





ಅಭ್ಯಾಸ 4 
೫. ಈ ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಲೆಕ ಟಗಳಲ್ಲಿ ಬಿನ್ನ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : 
ಗುರೋ; (0 ಸೆಟ ಬುದ0 
; ಸರಿ ್ರ್ರ 

(2 2೫೩ )3ಎವಾಯಿೆ (12) ೫7-005) 

2 3 
ಡಿ) ಎರಾ !|; (13) 513 (ಉ-- )) 3- ಎಜಿವಾ0 

24 03 ನ 
(4) 751571; (14) ಜಿ 25 610 0ಜಿ --2ಗೆ) 
(5) 2೫3 -- ೩3 ಎ 0%3 ; (15) (2) ಎಾ ಜೆ ತಿಯ ಕಾಲಿ 


(6) ಬ) ಎಂಕ; (16) ಜಟ 1 


(7) ಸಜೆ ಪಿಡಾ ಕಿಸ ಘನ 0; (17) ಸಟ ಘ ನಾ೦08% 


(8) ಜಿ-30; (18) 517 3% 3- 4005) ದಹ ದ-ಂ0 
(9) 0%- 3-210 -- ಶ)3-- 26% -- 2ಗ್ರಿಸ 07೧0; (9) ಯತಿ 
(10) 24 )3 370 ; (20) 10 (ಕೆಳೆ ೫) --810 2%: ಇ 0. 


1! ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ ; 
(1) ೫ ಎ. 01ಡ, ) ಜಾ 201 

(2) ೫೯೯ (00050--0610), ») ಇ (ಶಿ116--00086) 
(3) ಸನಾ 00306, ) ನ ಶಿಂಂ066 











ವ್ಯಕ್ತ, ಅವ್ಯಕ್ತ, ಸ್ಥಿರರಾಶಿ, ಎಕ್ಸ್‌ ಪೊನೆನ್ಸ್ಟಿಯಲ್‌ ಮತ್ತು ಲಘುಗಣಕಗಳ ಉತ್ಪನ್ನಗಳು 127 
(6) % 7 040 --6110); )- ೧(1-- 0086) 
(5) ೫ನ 0ಟ/6005000; ) ನ ಶಿ001845606 
(6) ೫ಎ 061/0; » ಸ 60060 
(7) ಸನಾ ೧೩/2( ೫ 5ಚ*2/ 
(9) ೫-5 000836, » ಸ ಶಿ6830 
(9) ಸವಾ (18-21-0, » ಎ (3. 2-1) 
(10 ಹಸ ಸಗ(ಕೊ 1 2 ನಾ ಸಗ ದಸ | 


111. ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ನಿಷ್ಟ; ನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : 








(ಗಜ; (19 108 (ನ ಸ್ಯ | 
(2) (4ಜಿ (16) 2೫108೬ 
1) ಕಿಸ್‌ (17 108 3/%-- 1 
(4) 00062 (18) 05 
(5) (34%) , 0063.61 2%: (19) 1081873 (611 ಬ) 
(60 6ಜಿ. (೩೧% (20) 10800( 2ಜಿ 
63344 
ಷಾ (21) 3%. 41೧ 2%: 
(9) ತ (22) 45, ೦೦೩೦ 3 
(6) 108 ಪ ಗನ 
ಬೊ ಯಾ 
(11) 108 (೧ ೬) (25) 6000830) 
(12 108 (ಇಇ 2) (26) 696/41) 
(13) 10888 (4. 5) (27) 500 (%0-- 1) ಟಗ ೩0 


(14) 108 (065. ಇ--1) (28) 108002. ) 


128 ಕಲಾಶಾಸ್ತ್ರ 
4 
0 
(1) ೪/05: 108(2) 0 

(2) 630929೩. 2 ಎ0 

(3) ಸನಾ 641081 , »ಶಿ108(--1) 
(6) ೫ ಎಾ108(411/), » ಇ 8108 (0061) 
6) ಸರಾ ಟ » ಇ.65081 


6 ಸದಾ 6%00%1ೈ ೫ ಶಾ. 056001 ' 


7/1. ಇವುಗಳ -- ನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : 


ಅಧ್ಯಾಯ 5 " 
ಕ್ರಮಾಗಕ ಭಿನ್ನಕಲನಕ್ರಿಯೆ 
(5005611೯ 01೯7587೯17141101) 


೫ ನಾಸಟೆಡ ಹಿಜೆತ 2. ಎಂಬುದು ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿರಲಿ!,. ಇಲ್ಲಿ 
ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಸಮೀಕರಣವು 5 ನೆಯ ಘಾತದ ಸಮೀಕರಣವಾಗಿದೆ. ಈಗ ಇದರ 
ನಿಷ್ಪನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯೋಣ. 

0) 
ಛೇ 
ಈಗ ಬುದಿರುವ ನಿಷ್ಟನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಮತ್ತೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬಹುದು. 


ಹ್‌ ಈಗ್‌... 6% ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ. 


ಛಿ 
ಏಕೆಂದರೆ, ಈ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ ತೆ ಸಹ »ನ ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿದೆ. ಈಗ ಬರುವ ನಿಷ್ಟನ್ನ 


-ವನ್ನು /ನ ಎರಡನೆಯ ಸಿಷ್ಟನ್ನ ಅಥವಾ ಎರಡನೆಯ *ಲನಾಂಕೆ ವೆಂದು 





02 
ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ ಮತ್ತು ಮ. ೫೫ ೫1 (0) ಅಥವಾ »'' ನಿಂದ ಸೂಜಿಸುತೆವೆ. 
0೩ 
ಎದ ನ20 0 4-6 
ಜ್‌ 
ಮತ್ತು -'- ಸಹ ಸನ ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ ಇದನ್ನು ಪುನಃ ಭಿನ್ನ 


ಕಲನಕ್ರಿಯೆಗೆ ಒಳಪಡಿಸಬಹುದು. ಭಿನ್ನಕಲನಕಿಯೆಗೆ ಒಳಪಡಿಸಿದ ನಂತರ ಎಲ್ಲಿಯ 
ತನಕ, ಬರುವ ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳು ನ ಉತ್ಪನ್ನ (ಅಥವಾ ನಿಯತಾಂ೫) ವಾಗಿರುವುದೊ 
ಅಲ್ಲಿಯ ತನಕವೂ ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ಪಿಯೆಯನ್ನು ಮುಂದುವರಿಸಬಹುದು, ಬರುವ ಪ್ರ: 
ನಿಷ್ಪನ್ನವನ್ನೂ ಎರಡನೆಯ ನಿಷ್ಟನ್ನ, ವಂೂರನೆಯ ನಿಷ್ಟನ್ನ, ನಾಲ್ಕನೆಯ ನಿಷ್ಟನ್ನ 
ಹ. * ೬೬1 ನೆಯ ನಿಷ್ಟನ ವೆಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ ಮತ್ತು ಕ್ರಮವಾಗಿ : 


03) ] 
: 5). ಅಥವಾ », ಅಥವಾ /” (ಐ) ಅಥವಾ »”' 


08 
“ದ ಅಥವಾ », ಅಥವಾ /''' (ಐ ಅಥವಾ )"”' 


ರೇ. ಗುತ 


130 ' ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 


04) 
ತ್‌ ಶೆ ಅಥವಾ », ಅಥವಾ /"೫) (ಬ) ಅಥವಾ )/!?) 


ನೌ ಆಥವಾ», ಅಥವಾ  /7) (1) ಅಥವಾ») 
ದರಿಂದ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. 

೬. 1ದ ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು ಎಷ್ಟು ಸಲ ಅಳವಡಿಸಬೇಕೆಂದು ನಿರ್ದೆಶಿಸಿದ್ದರೆ 
ಅಷ್ಟು ಸಲವೂ, ಇಲ್ಲವೇ ಕ್ರಮಾನಂಗಶ ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು ಆಳವಡಿಸಿರೆಂದರೆ 
ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನದ ಅತ್ಯಧಿಕ ಘಾತದಷು ್ಟ ಸಲವೂ ಭಿನ್ನ ಕಲನಕ್ಕಿ ಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು 
ಅಳವಡಿಸಿ ಕ್ರಮಾನುಗತ ನಿಷ್ಟನ್ನಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಬೇಕು. 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು 

(1) 28-೧24-1 ನ ಎರಡನೇ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿಂದಿ. 
೫ ಕಾಪಿ ತ 1 ಇರಲಿ. 


0 
3 ಗ 


ಈ 
ಉದ ಕ) ಸ 3420 


ವಾಥುತ2 
(2) 40 3:ನ ಮೂರನೇ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
ನಾ 611 3% ಇರಲಿ 


ಉಕ. 2) 30053 
ತಾ ೫) ಎಾ30053% ವ 


ಎಸ್ಸ( 430053 
ಸಾಹು ಊ/ 5066530) 
ಎ3(೨3ಲೂಹಿ) 


_ ಉ) 
ಫಾರರತತಿಸ 


683) 63) 0 ನ 
“ರಹಾ ಜೀ೧34330) 
೨9 (30053) 


॥ 


0 27003 
ತ್‌ ದಾ 0೦9 ೨೫ 
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(3) ) 5 ೧೦೦5 (108 2) -- ಶಿ 513 (108 2) ಆದರೆ, 
ಜಾ ಖಕ 1. ) 70 ಎಂದು ತೋರಿಸಿ೦. 


6 03) 
[ೆ ಕಡಾ? ೫೬ರ್‌ 24 
೨ ಶಾ04006 (1082) 3-851 (108 2) 


6 | 
೫ ಎದ 50510 (108 ಸ) ನ್ನ 


ಊಟಿ (108 3) --ಶಿಂ005 (108%) 
20 ಸ 


1 `` 
ಡ- 005 (108 2). ಫಾ 


ಅಂದರೆ, ಶರಾ 





ಸೂ ದಾ 02610 (1082) 3- ಶ005 (103%) 
ಮೇಲಿನ ಸಮೀಕರಣದ ಎರಡು ಕಡೆಯನ್ನೂ ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ನಿಷ್ಠನ್ನಿಸಿದಾಗ 


ಈ ಈ 2 
ಜು ಜ0ಿಬಿರ 3. ಪಿ 5೧00೬ (10820). ನ್ನ 


| 
ಶಿ (1080. ನ್ಗ 

ರ್‌ [005 (10, 2) -- ಶಿ 517 (108 

ಸ 
ಅಂದರೆ, ಕ್ಕು 3. ಎ್ಳ್ಪ ದಾ -- [0005 (10, 2) 3- ಶಿ೬1೧ (108 20 
ನ. 

ಎ ಬ್ಯ ಸ) ಜಾರಿ 
(6) ) ಇತ್ತಿ (ಯ೫73ೆ223 ಆದರೆ, 
03) ಸ 0) 
ಛಡಿ 0% 


3 ಜತ್ತಿ (6101 223 


ಅಂದರೆ, 21-2೫ 





ಎ1 ಎಂದು ತೋರಿಸಿರಿ. ' 


ತ 
ಸ ಪಾತ್ರಿ, 2ರ” ಪಾರ್ಟು 
೫೬ ಈತ ಸ್‌ 
ಇ/1 ಜೆ. »೬ ನಾಗೆ ಸ 


ಅಂದರೆ, (ಸ/ 735. )2)8 ಎ (ಜ್‌ 2)3 


120 17 "ಕಲನಶಾಸ್ತ್ರ 
ಅಂದರೆ (1 -. 2) (0೫)* -ಎ (೫-3 2)8 
ಅಂದರೆ, (1 -- ೨) 03)3 ಇ: 2) 
ಎರಡು ಕಡೆಯನ್ನೂ :: ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ನಿಷ್ಟನ್ನಿಸಿದರೆ. 
(1 -- ಸ), 2)3. 33 - 073) (-- ಮಚ ಷಾ 2» 
ಅಂದರೆ, 2) [(1 -- ೫೩) )೩ -- 03 -- 1] ಎ-0 
2) ಇ 0 ಎಂಬುದು ಸಾಧ್ಯವಿಲ್ಲ. 
ನ (1 -- 23) )33 -. ಬ0೫೩ -ಟ|ಷಗ0 
ಅಂದರೆ, (1 -- ಣಿ) ೬ -- 03ಎ | 


63) 0) 
ಆದ್ದರಿಂದ, (1 ಹಿ ಬಾ ದಸ ಸ್ಸ ಮಟ 
ಅಭ್ಯಾಸ 5 
1 
1. ಈ ಕೆಳಗಿನ ಲೆಕ್ಕಗಳ ಎರಡನೆಯ ನಿಷ್ಠನ್ನವನ್ನು ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ ; 
೧೨೨ (1%) ೫10% 


(1) ಊಕಾ 3ರ ಇ 2ಂುತಡ- ಟೆ 6) 57% 


(೪0) (4) ಸಜಿ 
1-27 ` ಎ ` 
(1) 1ಢ 4 (11) 23511 ೫ 
(1) ಓಗ2 (111) ೫ ನಾ 010066, ) ನಗಿಜರಿ 
(0 ಕಂಕಿು ದ ್ಪ ಸ್ಪ ' (8) ೫ 7 ಊಗ್ಕೆ ) ಇ 20 
ಲ ಚ ` (೪) ಹರ01೧/(, » ಸಾಶಿಂ0/ 


(10) 0೫1- 00% 
2. ಮೂರಂ ಮತ್ತು ನಾಲ್ಕನೆಯ ನಿಷ್ಪನ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : 


(0) 333; (0 ಕಣಿ; (0 6%; (0%) $॥/12/ 


ಕಡಿ 
ತ್ಮ 23 ವಾ 40% ಅದರೆ, ಶಾ ದ ನೃ ಎಂದು ತೋರಿಸಿ, 


ೆೆ ಖ ನಸು 3. ಆದರೆ, ಹೆಲ್ಪ ಡಬ ೨-೫ ಸಂ0 ಎಂದು ತೋರಿಸಿ. 
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, ೫ ವಾ ಉಗಿ ತ- 6 ಆದರೆ, ಸ್ಯ -- 607, .- 6) ಇ. 0 ಎಂದು ತೋರಿಸಿ. 

, ೫ ನಾ 100671 -- 8411 11%: ಆದರೆ. ೫ _- /13): ಇ 0 ಎಂದು ತೋರಿಸಿ. 
೫ ಸಯ ಆದರೆ, », -- (2 4-0)», - ೫» ಇ 0 ಎಂದು ಠೋರಿಸಿ 

. ೫ |. 108% ಆದರೆ, 


03) 
* ಚಾ 


೦೦ 2 ರಾ 





6 
ಯಃ 1%. ೧ 1)) ಎ0 ಎಂದು ತೋರಿಸಿ- 





0 ಛೆ 
9. ) ನಗೆ ಇ ಆದರೆ, (1. 20) ಆ ಆತೆ ಎ0 ಎಂದು ತೋರಿಸಿ, 


10. ) ನಾ (%4- ಸ/೫ೌ-- 1)? ಆದರೆ, 


03) 0) 
2 ಚ ಸ 
6 [ಪಾ ಸ್‌ 








113) ಎ0 ಎಂದು ತೋರಿಸಿ. 


11. ) ಎ. 517 (7151೧1 7) ಆದರೆ, 
(1 ೫3) )ಟ -- ಸ)* 713) ಎ0 ಎಂದು ತೋರಿಸಿ. 
12. » ೫617 (108 ») ಆದರೆ, 
63) 0) ಸ 
ಜ್‌. ಹ ಡ್ಯ ಸ ಇ 0ಂ ಎಂದು ತೋರಿಸಿ. 


ಅಧ್ಯಾಯ 6 


ಗರಿಷ್ಠ ಮತ್ತು ಕನಿಷ್ಕ ಜೆಲೆಗಳು 


6.1 (ಐ) ಉತ್ಪನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯನ್ನು ಚಿತ್ರದಲ್ಲಿ ತೋರಿಸಿದೆ. & 

ಿಂದುವಿನಿಂದ »-ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಎಳೆದಿರಂವ ಲಂಬವು (&2/), » (0ನ ನಕ್ಷೆಯ 

ಮೇಲೆ, ,& ಯ ಪಕ್ಕದಲ್ಲಿರುವ 

ಯಾವುದೇ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 2 

ಟೀ ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಎಳೆದಿರುವ ಲಂಬಕ್ಕಿಂತಲೂ 
ದೊಡ್ಡ ದಾಗಿರುತ್ತದೆ... ಇದನು 
೫ ೯/0) & ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಗರಿಷ್ಠ 
ವಾಗಿದೆ ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ ಮತ್ತು ಸಿ೫1, 

ಸ ವ /(00ನ ಗರಿಷ್ಠ ಜಿಲೆ ಆಗಿರು 
ತ್ತದೆ. 





| 


ಚಿತ್ರ 3 
ಇದೇ ರೀತಿ ೧ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ 


ಸ-ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಎಳೆದ ಲಂಬವು (೮೫), » ಇಟ ನಕ್ಷೆಯ ಮೇಲೆ ೮ಯ ಪಕ್ಕ 
ದಲ್ಲಿರುವ ಯಾವುದೇ ಬಿಂದುವಿನಿಂದ »-ಅಕ್ಷಕ್ಕೆ ಎಳೆದಿರುವ ಲಂಬಕ್ಕಿಂತಲೂ ಚಿಕ್ಕ 
ದಾಗಿರುತ್ತದೆ. ನಾವು » -//(02. ೮ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕನಿಷ್ಠವಾಗಿದೆ ಎನ್ನುತ್ತೇವೆ 
ಮತ್ತು ೮) ಗನ ಕನಿಷ್ಠ ಜೆಲೆ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 

& ಮತ್ತು 0 ಬಿಂದುಗಳಲ್ಲಿ ತೆ ಅಥವಾ /7 ೧0 ಸೊನ್ನೆಗೆ ಸಮವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ಇಂತಹ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಸ್ಥಿರ ಬಿಂದು (5೬೬0೦2೩೧/ 80109) ಗಳೆಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇವೆ. 


6.2 ಗರಿಷ್ಠ ಮತ್ತು ಕನಿಷ್ಠ ಬೆಲೆಗಳಾಗಲು ನಿಬಂ೯ಧಗಳು 
೫. ೫ನ ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿರಲಿ. ಅಂದರೆ, » (5) ಇರಲಿ, 


0 08 ಡಿ 
(0 ಜನ ಬೆಲೆಯನ್ನು ನತ ಮತ್ತು ಮ ನಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ, ತೆ ಎ0 ಮತ್ತು 


ಶಿ. 
ಯ ಭಣ ಸಂಖ್ಯೆ ಆದರೆ, » ನ") ಮೇಲಿನ »ನ ಬೆಲೆಯಲ್ಲಿ ಗರಿಷ್ಠವಾಗಿರುತ್ತದೆ 


ಮತ್ತು ನ ಈ ಬೆಲೆಯನ್ನು » ಇ) ನಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ ಬರುವ ಬೆಲೆಯೇ 
ಗರಿಷ್ಠ ಬಿಲೆ. 


ಗರಿಷ್ಠ ಮತ್ತು ಕಾಷ್ಠ ಬೆಲೆಗಳು ` 135... 


ಯಿ 
(2 %ನ ಬೆಲೆಯನ್ನು 5 ಪ ಮತ್ತು ಉಲ್ಲ ಉ ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ, ತ ಇಾ0 ಮತ್ತು 


೧೫ 

"ಮಥನ ಸಂಖ್ಯೆಯಾದರೆ. » 7/0 ಮೇಲಿನ ನ ಬೆಲೆಯಲ್ಲಿ ಕಾಷ್ಠವಾಗಿರುತ್ತದೆ 
ಮತ್ತು ೫ನ ಈ ಬೆಲೆಯನ್ನು ) */(0)ನಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ ಬರುವ ಬೆಲೆಯೇ 
ಕನಿಷ್ಕ ಬೆಲೆ, 


6.3 ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಗರಿಷ್ಠ ಮತ್ತು ಕನಿಷ್ಠ ಜಿಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ 
ನಿಧಾನ 
(2 ಗಡ ಇರಲಿ 


೫ 
(2) ತೆ ತ್ತು ಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ 


0 
(3) 3 0 ಎಂದು ಸಮೀಕರಣವನ್ನು ಬಿಡಿಸಿದಾಗ ಇಗೆ ಜಿಲೆಗಳು ಬರುತ್ತವೆ- 


ಇವುಗಳೇ ಸ್ಥಿರ ಬಿಂದುಗಳು. 


ಈ 
(4) ಮೇಲೆ ಕಂಡುಹಿಡಿದ ೯ನ ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಒಂದೊದಾಗಿ, ಹ ನಲ್ಲಿ 


ಆದೇಶಿಸಿ, 


೧೧೪ ಯ ಬೆಲೆಯು ಚುಣವಾದರೆ, ) (0) ೬ನ ಈ ಬೆಲೆಯಲ್ಲಿ 


ಗರಿಷ್ಠವಾಗಿರುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು »ನ ಈ ಬೆಲೆಯನ್ನು ) 7-೫) ನಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ 
೫ ನ ಗರಿಷ್ಠ ಬೆಲೆಯು ಬರುತ್ತದೆ. 


63 
(0) ಡಬ ನ ಜಿಲೆಯು ಧನವಾದರೆ. » -./(0 ಇನ ಈ ಬೆಲೆಯಲ್ಲಿ 
ಕನಿಷ್ಠವಾಗಿರುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು »ನ ಈ ಬೆಲೆಯನ್ನು » -./"00) ನಲ್ಲಿ ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ 
೫ನ ಕನಿಷ್ಠ ಬೆಲೆ ಬರುತ್ತದೆ. 


ಟಸ್ಬಣೆ: ಇಲ 0 ಆದರೆ ರೌ ಅನ್ನು ಕುಡುಹಿಡಿಯಬೇಕು. 0 ಆದಾಗೆ ಹ 0 


ಗೌ 
ಆದರೆ, 2 ೨- 0 ಎಂಬ ಬಿಂದುವನ್ನು ಪಾಯಿಂಟ್‌ ಆಫ್‌ ಇನ್‌ಫ್ಲೆಕ್ಸ್ಟನ್‌ ಎಂದು ಕರೆಯುತ್ತೇ ನವೆ 
ಇದರ ಚರ್ಚೆಯು ಈ ಪುಸ್ತಕದ ವಾ.ಪ.ಯನ್ನು ಮೀರಿದ ಬೈಷಕುವಾಗಿರುವುದರಿಂದ ಇಲ್ಲಿ 
ಕೈ ಬಿಡಲಾಗಿದೆ. 
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ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
(1) 338 -- 2%4- 5 ಎಂಬ ಉತ್ಪನ್ನದ ಸ್ಥಿರ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ, 
೫ ಹ 373 -- 2. 5 ಇರಲಿ. 


0) 
ಸಾರಾ 2 
0) 3 
ಪಾಇ ಎಂದು ತೆಗೆದುಕೊಂಡರೆ. . 
6% ಔಷಾ 
_ ಔಟ 
ಕಿ ಸುಣಾಸ್ಯಂ 
14 
ಸನಾನ್ಯ ಆದಾಗ » ಸಾರ್ಥ 


1. 14 
( ್ಸ 4 ಸ್ದಿ ರ ಬಿಂದು, 


(2) ಕಣಿ -- 9ಡಿ -- 56/-- 15 ಎಂಬ ಇತ್ಕನ್ನದ ಗರಿಷ್ಠ ಮತ್ತು ಕನಿಷ್ಠ 
ಬೆಲೆಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


) ನಾ ಉಚಿ ಸ. 928 -- 56% __ 15 ಇರಲ್ಲಿ 


|] 
ಇ ತ್‌ 1ಮಚಿಸ- 18% - 54 


ಸ ೬ಯಃ 

ಸೆ ಗ್ರಾ ಪ 
22 ನಾ 26/-.. 18 
ತತ ಎಾಧಿ ಎಂದು ಬರೆದರೆ, 


12433, 18 -- 54 ಎ06 ಆಗುತ್ತದೆ. 
ಅಂದರೆ, 2-3-90 


ಅಂದರೆ, ೪-3) 0% --3) ಎ0 


3 
ಲ ಯ ಹ 3 ಅಥವಾ ಸತಾನ್ವಂ 


ಗರಿಷ್ಠ ಮತ್ತು ಕನಿಷ್ಠ ಬೆಲೆಗಳು 137 


(0) %ಎಾ 3 ಆದಾಗ, 








03) 
ಸೂರ 24 (೧2-718 ಎ ಎ್ಕೆಇರಿ 
೫7 ನಾತಿ ಆದಾಗ » ಗರಿಷ್ಠವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 
ಮತ್ತು ಗರಿಷ್ಠ ಬೆಲೆ - 4 (-- 3) -- 9(- 33*--54(-3)-- 15 


ನ್‌ 150 


3 
(0 ಜಾವ ಆದಾಗ 








03) 3 
424 (_).. 18 ನ 5420 
3 
ಎ೫ ಇತ್ರ ಆದಾಗ » ಕನಿಷ್ಠವಾಗಿರುತ್ತದೆ 
ಸ 33 33 ಆ ಟ್‌ 
ಮತ್ತು ಕಾನ್ಠ ಬೆಲೆ -4 (೨) .- 9ಬ) - 4 (ಸ) ೬5 
12 
ಎಡ? 
ಅಭ್ಯಾಸ 6 
[. ಸ್ಥಿರಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(1) 3೫೫೨. 237- 4 (0) ಪಿಜಿ 9%. 1-3 
॥1, ಗರಿಷ್ಠ ಮತ್ತು ಕನಿಷ್ಠ ಬೆಲೆಗಳು ಇದ್ದರೆ, ಅವುಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(1) 5೫-6-24 (6) ಶಿಣಡ. ತ 6% -12 


(2) ಹಣಿ ೨ ಗಡಿ ತಕ 3 (7) 000403. ರಿ4॥736(0 ೮6 ಎಪಿ) 
(ಿ) 120 - 3/8 - 12-23 (8) 28118 % -- 3008 % ` 





(4) 2ಜಿ ಕೀ 4-5೫೩-7 (9) ೫೫ ತ 
2 607 ಸತಿ 1] 
(5) 006 ೫ 3- 0052/40 ಆ ೫೭ 360) 40 ಭರರ್ವಷ ತ್ರ 


111. (1) ಒಂದು. ಕಂಪೆನಿಯು ತನ್ನ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ಒಂದಕ್ಕೆ 10ರೂ. ಗಳಂತೆ 
ಮಾರುತ್ತದೆ ಅಥವಾ ತಯಾರಿಸುತ್ತದೆ. ಕಂಪೆನಿಗೆ ; ಉತ್ಪನ್ನಗಳನ್ನು ಉತ್ಪಾದಿಸುವ 
ಬೆಲೆ 6 ರೂ.ಗಳಾಗುತ್ತದೆ ಮತ್ತು 0 7-100 3. »:-- 0-00124 
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(0) ಒಟ್ಟು ಲಾಭ್ಯಂ ಯನ್ನು ಸನ ಉತ್ಪನ್ನವಾಗಿ ಬರೆಯಿರಿ ; 

(0) 7 ಯನ್ನು ಸನ ಉತ್ಪನ್ನದಿಂದ ಪ್ರಾರಂಭ ಮಾಡಿ, ಕಂಪೆನಿಯು ಗರಿಷ್ಠ 

ಲಾಭವನ್ನು ಸಂಪಾದನೆ ಮಾಡಲು ಎಷ್ಟು ಉತ್ಕ ಶ್ಚನ್ನಗಳನ್ನು ತಯಾರಿಸಬೇಕು ಎಂಬುದನ್ನು 

ಕಂಡುಹಿಡಿದು ಅನಂತರ ಗರಿಷ್ಠ ಲಾಭ ಭವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(2) ಒಂದು ಕಂಪೆನಿಯು ತನ್ನ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು ಒಂದಕ್ಕೆ 3 ರೂ.ಗಳಂತೆ 

ಮಾರುತ್ತದೆ. ಕಂಪೆನಿಗೆ / ಉತ್ಪನ್ನಗಳನ್ನು ತಯಾರಿಸಲು ತಗಲುವ ಖರ್ಚು, 

0 7ಾ20-0:6 ೫-0-001 ೬. ರೂ.ಗಳು, ಕಂಪೆನಿಯು ಗರಿಷ್ಠ ಲಾಭವನ್ನು 

ಪಡೆಯಲು ಎಷ್ಟು ಉತ್ಪನ್ನಗಳನ್ನು ಮಾರಬೇಕು ಮತ್ತು ಗರಿಷ್ಠ ಲಾಭವೇನು? 

(3) ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವನ್ನು ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಒಂದು ಆಯದ ಸುತ್ತಳತೆ ಕನಿಷ್ಠವಾದರೆ, 

ಆಯವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 

(0) ಒಂದು ಸಮದ್ವಿಬಾಹು ಶ್ರಿಭುಜದ ಸುತ್ತಳತೆಯು 16 ಸೆಂ.ಮೀ.ಗಳು 

ಶ್ರಿಭುಜದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು ಗರಿಷ್ಠವಾಗಿದ್ದರೆ, ತ್ರಿಭುಜದ ಬಾಹುಗಳ ಉದ್ದಗಳೇನು? 

(5) ಮೂರು ಧನ ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ಮೊತ್ತ 30 ಆಗಿದೆ. ಮೊದಲನೆಯ ಸಂಖ್ಯೆ 

ಯನ್ನು ಎರಡನೆಯ ಸಂಖ್ಯೆಯ ಎರಡರಷ್ಟಕ್ಕೆ ಮತ್ತು ಮೂರನೆಯ ಸಂಖ್ಯೆಯ 

ಮೂರರಷ್ಟಕ್ಕೆ ಸೇರಿಸಿದಾಗ ಅವೆಗಳ ಮೊತ್ತ 60 ಆಗುತ್ತದೆ, ಸಂಖ್ಯೆಗಳನ್ನು, 

ಅವುಗಳ ಗುಣಲಬ್ಬವು ಗರಿಷ್ಠವಾಗಿರುವಂತೆ ಆರಿಸಿರಿ, 

`(6 ಎರಡು ಸಂಖ್ಯೆಗಳ ವೃತ್ಯಾಸ 20 ಆಗಿದ್ದು ಆವುಗಳ ಗುಣಲಬ್ಧವು ಕನಿಷ್ಠ 

ವಾಗಿರುವಂತೆ ಆರಿಸಿರಿ. 

(7) ತ್ರಿಜ್ಯ 6 ಅಂಗುಲ ಇರುವ ಒಂದು ವೃತ್ತದೂಳಗೆ ಒಂದು ಆಯವನ್ನು 

ರಜ. ಆಯದ ಕ್ಷೇತ್ರ ವು ಗರಿಷ್ಠವಾದರೆ,, ಆಯದ ಉದ್ವ ಮತ್ತು ಅಗಲ 
ನಮ್ಮ ಇಂಡಿಯನ. 

(8 "4' ಶ್ರಿಜ್ಯವುಳ್ಳ ಒಂದು ಗೋಳದಲ್ಲಿ ಅಂತರ್ಗತವಾಗಿರುವಂತೆ ಒಂದು 

ಸಮ ವರ್ತುಲ ಶಂಕು (8181! 01೯001೩: 0009) ವನ್ನು ರಚಿಸಿದೆ. ಈ ಶಂಕುವಿನ 

-ಗಾತ್ರವು ಗರಿಷ್ಠವಾಗಿದ್ದಾಗ ಶಂಕುವಿನ ಎತ್ತರವು ಗೋಳದ ವ್ಯಾಸದ 2/3 ರಷ್ಯ ಸರುವು 

ದೆಂದು ಸಾಧಿಸಿರಿ. 


ಅಧ್ಯಾಯ 7. 
ನಿಷ್ಕನ್ನದ ಜ್ಯಾಮಿತೀಯ ಅರ್ಥ ಮತ್ತು ಉಪಯೋಗ 
॥ ನಿಷ್ಟನ್ನದ ಜ್ಯಾನಿತೀಯ ಅರ್ಥ 
2 ಸಾ((0) ಉತ್ಪನ್ನದ ನಕ್ಷೆ. ಇದರಲ್ಲಿ ೫ ಬಿಂದುವಿನ ನಿರ್ದೇಶಕಗಳು 0%, ») 
` ಇರಲಿ. ೫ ಬಿಂದುವು ಸ ಬೆಲೆಯ ಸಹಗಾಮಿ ಬಿಂದುವಾಗುತ್ತದೆ. ; ಮತ್ತು »ಗಳು. 
ಕ್ರಮವಾಗಿ 8% ಮತ್ತು ಕ)» ಅಲ್ಲ ಪ್ರಮಾಣಗಳಿಂದ ವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದಿದರೆ, ಆ ಬೆಲೆ 
ಗಳನ್ನು ಸೂಚಿಸುವ ಸಹಗಾಮಿ ಬಿಂದು ಲ ಆಗಿರಲಿ. ಆಗ ಉಂಟಾಗುವ ವಕ್ರರೇಖೆ 


ಳ್ಳ: 





(೬೯೬೪ 


೫೦ ಆಗಿರಲಿ. ೫ ಮತ್ತು ೧ ಬಿಂದುಗಳನ್ನು ಒಂದು ಸರಳರೇಖೆಯಿಂದ ಸೇರಿಸಿದರೆ 
೫0 ವಕ್ರರೇಖೆಯ ಜ್ಯಾ (೮8೦/6) ಆಗುತ್ತದೆ. ೫೦ ಜ್ಯಾವು ೫ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿರುವ 
0%-ಅಕ್ಷದ ಸಮಾನಾಂತರ ರೇಖೆಯೊಂದಿಗೆ ಉಂಟುಮಾಡುವ ಈ ಕೋನ ಆಗಿರಲಿ, 
3% ಮತ್ತು ಶಿ) ಬೆಲೆಗಳು ಅಲ್ಬವಾದುದರಿಂದ ೫ ಮತ್ತು ಛಿ ಬಿಂದುಗಳು ಸಮೀಪ. 
ದಲ್ಲಿರುತ್ತವೆ. 
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ಚಿತ್ರದಿಂದ, ೫೪ ಎ70 ನಿಸ 
0೫ ೯೧೮-871 ನಕ». 


[ಈ ' ಇದನ್ನು “ಫೈ' ಎಂದು ಓದುತ್ತೇವೆ? 

ಕಿಃ-0 ಆದಂತೆ, ಲ ಬಿಂದುವು 8 ಬಿಂದುವನ್ನು ಸಮೀಪಿಸುಂವುದು. ಪರಮ 
ಮಿಶಿ ಮುಟ್ಟಿದಾಗ ೫೧ ಜ್ಯಾವು ವಕ್ತರೇಖೆಗೆ ೫೧ ಸ್ಪರ್ಶಕವಾಗುತ್ತದೆ. ಆ ಸಮಯ 

ದಲ್ಲಿ ೫೫, ೦%-ಅಕ್ಷದೊಂದಿಗೆ ಉಂಟುಮಾಡುವ ಕೋನ 8 ಆಗಿರಲಿ. 
6 _ ಮಿತಿ ಕ) 
0 ಶಿಸು 06% 
"ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನದ ನಕ್ಷೆಯ ಯಾವುದಾದರೊಂದು ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ, ಅದರ 
ನಿಷ್ಟನ್ನದ ಬೆಲೆಯ) ಆ ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಎಳೆದ ಸ್ಪರ್ಶಕದ ಓಟಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತದೆ. ? 


ವಾ 1800 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
(1) 28 ಇ 4%ಯನ ಓಟವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
2೫ 4% (ದತ್ತ) 


ಎರಡು ಕಡೆಯನ್ನೂ, ೫ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ನಿಷ್ಟನ್ನಿಸಿದಾಗ, 


೧) 
ಖ್‌ ್ಯ್‌4ಂ 
ಓಟ ಎಲ್ಲಿ 4620 
` 0% 2 ) 


ಶಿ ೩ ` 
2) ಸ ಸಾ ಎ1 ವಕ್ರರೇಖೆಯ ಓಟವನ್ನು (3, 1) ಬಿಂದುವಿನಲ್ಲಿ ಕಂಡು 


ಹಿಡಿಯಿರಿ, 
23 
ಸ ಹಾ: 
ಎರಡು ಕಡೆಯನ್ನೂ ಸನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ ನಿಷ್ನಸಿದುಗ 
ಮಃ ಖು ೧0 


8 ಜಾ 
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0) ಶಿ 
0 7 “ಜೈ 
(5, ೫) ೯, 0 ಆದಾಗ, 
0 388 
ಓಟ 0 ಭರದ ಫ 


ಅಭ್ಯಾಸ 7 (ಅ) 
4 ಕೆಳಗಿನ ಲೆಕ್ಕಗಳಲ್ಲಿ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಓಟವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(1) 213) 9; (1, 2) ಬಿಂದುವಿನ ಬಳಿ. 


(2) 7ರ 040 -- 0050); )  ಾ€(1--6116); $ಇಸ್ವನ ನ ಬಳಿ. 


2೩ ೨% 
4) ಜ್‌ ದತ್ಯಾದ|ಭ (15006, ಶಿ ೧00) ಬಿಂದುವಿನ ಬಳಿ. 
(4) ) ನಾ 2ಡಿ ಮು. 1; (-- 3, 2 ಬಿಂದುವಿನ ಬಳಿ. 
7.2 ನಿಷ್ಪನ್ನದ ಉಸಯೋಗ 
೨0) ಆದರೆ, /' (ಐ ಡೆ! ಎಂದು ನಮಗೆ ತಿಳಿದಿದೆ. ಎನ್ನುವುದು 
2 ಸ 0 0% 5% 
೫ ನ ನಿಷ್ಟನ್ನ ಎನ್ನುವುದೂ ತಿಳಿದಿದೆ. ಇದಕ್ಕೆ ಇನ್ನೊಂದು ವಿಶೇಷಾರ್ಥವೂ ಇದೆ. 


9% ಅನ್ನು »ನ -ಹೊಂದಿಗಿನ ಬದಲಾವಣೆಯ ಹರ ಎಂದೂ ಹೇಳುತ್ತೇವೆ, 


ಈ ಅರ್ಥವ! ಗೆ ಆದೇಶಿಸಿದಾಗ ಅದರ ಪ್ರೆಯೋಜನವು ಹಲವು ಮುಖ 

_ ಗಳಲ್ಲಾಗುತ್ತದೆ. ಅದ ಹದು ಪ್ರಯೋಜನವನ್ನು ಈಗ ವಿವೇಚಿಸೋಣ. 
73 ವೇಗ ೧1೮000) ಮತ್ತು ವೇಗೋತ್ಕರ್ಷ (ಇಂ೫ೇ೩!100) 
` ಒಂದು ಬಿಂದುವು, ಒಂದು ಸಮತಲ ವಕ್ಪರೇಖೆಯ ಮೇಲೆ ಚಲಿಸುವಾಗ, 

*8' ದೂರವನ್ನು "/* ವೇಳೆಯಲ್ಲಿ ಕ್ರಮಿಸಲ್ಲಿ ಆ ಸಂದರ್ಭದಲ್ಲಿ ಆ ಬಿಂದುವು 

ಸ್ರಮಿಸಿದ ದೂರ * ಎಂಬುದು । ವೇಳೆಯ ಉತ್ಪನ್ನ ಎಂದು ಬರೆಯಬಹುದು. 

 *ದಾಗಿಗಿ 
ಆದ್ದರಿಂದ, ಈ ಉತ್ಪನ್ನದ ನಿಷ್ಟನ್ನವು, 


05 
1 ಮು ತ್ರ 
1' (ಟಿ ನಾ ಎಂದಾಗುತ್ತದೆ 
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ಆದ್ದರಿಂದ, ಈ ನಿಷ್ಟನ್ನವನ್ನು, : ನ / ನೊಂದಿಗಿನ ಬದಲಾವಣೆಯ ದರವೆಂದ: 
ಹೇಳಬಹುದು ಅಥವಾ ಆ ಬಿಂದುವಿನ ಸ್ಥಳ ಬಡಲಾವಣೆಯ ದರವೆಂದೂ 

ಕರೆಯಬಹುದು. 

ಆದರೆ « ವೇಗ 'ದ ವ್ಯಾಖ್ಕೆಯಿಂದ, ಇದು ವೇಗ ಎಂದು ಪರಿಗಣಿಸಲ್ಪಡುತ್ತದೆ. 
4೪. ವೇಗವನ್ನು ಪ್ರತಿನಿಧಿಸಿದರೆ, 
6 ನದಾಗುತ್ತದೆ. 
0( 
3 ಎ1(೧ ಎಂಬ ಜ ಉತ್ಪನ್ನದ ಎರಡನೆಯ ನಷಸ್ನವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿದರೆ, 


೫ (ಗ್ರಿಸಾನವ್ಯಾ 49! ಎಂದಾಗುತ್ತ. ದೆ. 


ಅಂದರೆ, 3 “ | ಸ) 


ನ್‌ ಎ) 
0 _ಡ00 
ಕ್‌ 


ಆದ್ದರಿಂದ, 9% ಅನ್ನು "ವೇಳೆ / ಯೊಂದಿಗೆ ವೇಗ 2 ಯ ಬದಲಾವಣಾದರ ' ಎಂದು 


ಹೇಳಬಹುದು. 
ವೇಗದ ವೇಳೆಯೊಂದಿಗಿನ  ಸಿದಲಾವಣಾದರವನ್ನು ವೇಗೋತ್ಕರ್ಷ ಎನ್ನು 
ತ್ತಾರೆ. ಪೇಗೋಶ್ಕರ್ಷವನ್ನು "6' ಪ್ರತಿನಿಧಿಸಿದರೆ, 


0ಬ. 03 
ಷಾ ಬ್ರಾ ಸದ್ದದ್ದ ಎಂದಾ 
0ರಾನ್ಯ್ಯ ಾದಿಂ ಗುತ್ತದೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 





ಸತಿ -- 1 
(1) ೫ ಇ. 2 ಆದಾಗ, 2ರ ಎಂಬುದರ ಬದಲಾವಣಾದರವನ್ನು ಕಂಡು 


ಹಿಡಿಯಿರಿ. 
೫-1 


ಗಾ? ಇರಲಿ, 


ಕ 
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0 0 ` 
ಯ ಡಸ 1) ಸ್ಹದ) ಎಟಿ) 0% 2) 
0. 








0-02೩ 
0%--1 0.0 -- (೫೬-- 1) (2) 
(%-- 
_ ಖಣ ಮೀಔಒ 2 
ಯಸ! 
ಹ ಷಾ2 ಆದಾಗ, 
ಉ _20.-20ಉ--2. 
೫ `ರ್ಜ್ಷಾರ್ಜ್ಗ. 
14 
ನ್‌್‌ 
ಸ 0) 10, 
, ಬದಲಾವಣಾದರ -- ಜರ 


(2) ಒಂದು ಚೆಂಡನ್ನು ನೇರವಾಗಿ ಮೇಲಕ್ಕೆಸೆದಾಗ ಆ ಚೆಂಡು । ಸೆಕೆಂಡುಗಳಲ್ಲಿ 


ಇ 


3 ಅಡಿಗಳಷ್ಟು ಚಲಿಸುತ್ತದೆ. ಮತ್ತು 5 - 11(-- 4/4, ಹಾಗಾದರೆ, 
() ವಸ್ತುವಿನ ಪ್ರಾರಂಭ ವೇಗ, 
(1) ಹೊರಟ ಸ್ಥಳಕ್ಕೆ ವಾಪಸ್ಸು ಬಂದಾಗ ಅದರ ವೇಗ, 
(11) ಅದು ಇಳಿಯಲು ಪ್ರಾರಂಭಿಸುವ ವೇಳೆಗೆ ಏರಿರುವ ಎತ್ತರ, `- 
` ಮತ್ತು 0) ವೇಗೋತ್ಕರ್ಷ, ಇವುಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
8ಾಾ!!! ೨(40 'ಗಮು)) 


ಹೊರಟ ಸ್ಮಳದಲ್ಲಿಯೇ ಇದ್ದಾಗ, 8-0 


11 
ಅಂದರೆ, ಎ0 ಅಥವಾ । ನಾನ 
ಡೆ 
ವೇಗ "0 ಕಜ್ಜರಿ 8 
1 ನಾ0 ಆದಾಗ, ಐ ಇ 11 ಅಡಿಸೆಕೆಂಡು 


11 11 
1 ಸ ಆದಾಗ, ಅಹ 11 8 (ಎ) ಎ 11 ಅಡಿಸೆಕೆಂಡು 
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ಯಣ ಚಿಹ್ನೆಯ ಚೆಂಡು ಹೊರಟ ಸ್ಥಳಕ್ಕೆ ವಾಪಸ್ಸು ಬರುತ್ತಿರುವುದನ; 
ಸೂಚಿಸುತ್ತದೆ. 
8ನ ಬೆಲೆ ಗರಿಷ ಪಾಗರಜೇಕಾದರ, 


ಎ ವಾಗ ಮತ್ತು ;;್ಯ 0 ರುಣವಾಗಿರಬೇಕು. 


ಶ್‌ 
44 11 --8(2ಪಾ0 
ಗಾ ಜಟ  ಜ0 
ಎಾಸ್ವಾ ಸೆಕೆಂಡುಗಳು 
03 8 
45 ದ್‌್‌ 


11 
ಪಾ ಆಗಿದ್ದಾಗ, 8ನ ಬೆಲೆ ಗರಿಷ್ಠವಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


` 11 11ಸ್ಮ3 
, ಅತ್ಯಧಿಕ ಎತ್ತರ -.11() -4(') 

_ 484 
ನ್‌ 
9 

ವೇಗೋತ್ಕರ್ಷ ೩. -- 32 ಅಡ್ರಿಸೆಕೆಂಡು 

ಭ್ಯಾಸ 7 (ಆ) 

` (1) ಕೆಳಗೆ ಕೊಟ್ಟಿ ಸರುವ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಬದಲಾವಣಾದರವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : 
(0) % ಇ. 2 ಆದಾಗ್ಯ ೧,103೫ 


(ಗಿ) ೫ ಎಸ ಆದಾಗ, 2 ತುಣಿ 2 


2೩% 
(0) ಸ ವಾ3 ಆದಾಗ, ಚ 
(2) ಒಂದು ವಸ್ತುವು ಕೆಳಕಂಡರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಸ್ಥಳ ಬದಲಾವಣೆ ಹೊಂದಿದರೆ. 
(0) 5 ಆ. 2/8-,- 333. । ಆದಾಗ ಫೇಗ ಮತ್ತು 'ವೇಗೋತೃರ್ಷಗಳನ್ನು 


। ಸೆಕೆಂಡುಗಳ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
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(035 ೩-1 ಆದಾಗ, / ಸೆಕೆಂಡುಗಳ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ವೇಗೋತ್ಕರ್ಷವನ್ನು 
ಡಂಹಿಡಿಯಿರಿ, 

(ತ್ಯ 3೧2681--30051 ಆದರೆ / ಸೆಕೆಂಡುಗಳ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ವೇಗ ಮತ್ತು 
ವೇಗೋಶ್ಕರ್ಷವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(4) ಒಂದು ವಸ್ತುವೆ 5 30-- 20 -- / ರೀತಿಯಲ್ಲಿ ಸ್ಥಳ ಬದಲಾವಣೆಗೆ 
ಒಳಪಟ್ಟರೆ, ಅದರ ಪ್ರಾರಂಭ ವೇಗ ಮತ್ತು ವೇಗೋತೃರ್ಷವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 
(5) ಒಂದು ವಸ್ತುವಿನ ಸ್ಥಳ ಬದಲಾವಣೆಯು, 8 - 8/* -- 1 -- 2/3 -- 3 ಎಂಬ 
ಸಮೀಕರಣದಿಂದ ನಿರೂಪಿಸಲ್ಪಟ್ಟ ರೆ, 2 ಸೆಕೆಂಡುಗಳ ಕೊನೆಯಲ್ಲಿ ಆ ವಸ್ತುವಿನ ವೇಗ 
ಮತ್ತು ವೇಗೋತ್ಕಷ೯ಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ. 


(6) ಎರಡು ಬಸ್ಸುಗಳು ಒಂದು ಸ್ಥಳದಿಂದ ಒಂದೇ ವೇಳೆಯಲ್ಲಿ ಹೊರಡುತ್ತವೆ. 
ಒಂದು ಪಶ್ಚಿಮ ದಿಕ್ಕಿಗೆ ಗಂಟೆಗೆ 80 ಕಿ.ಮೀ. ವೇಗದಲ್ಲೂ, ಮತ್ತೊಂದು ಉತ್ತರ 
ದಿಕ್ಕಿಗೆ ಗಂಟಿಗೆ 32 ಕಿ.ಮೀ ವೇಗದಲ್ಲೂ ಪಯಣಿಸುತ್ತವೆ. 2 ಗಂಟೆಯ ನಂತರ 
ಅವುಗಳ ನಡುವಣ ಅಂತರವು ಯಾವ ದರದಲ್ಲಿ ಹೆಚ್ಚುತ್ತಿರುತ್ತದೆ? 

(7) ಒಂದು ವೃತ್ತದ ತ್ರಿಜ್ಯದ ಉದ್ದ ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ 1 ಸೆಂ.ಮೀ. ನಂತೆ ಹೆಚ್ಚಾದರೆ. 
ತ್ರಿಜ್ಯದ ಉದ್ದ 15 ಸೆಂ.ಮೀ. ಆದಾಗ ಆ ವೃತ್ತದ ಕ್ಷೇತ್ರಫಲ ಯಾವ ದರದಲ್ಲಿ 
ಹೆಚ್ಚುತ್ತದೆ? 

(8) 2 ಮೀಟರ್‌ ಉದ್ದವಿರುವ ಒಂದು ಏಣಿಯನ್ನು ಗೋಡೆಗೆ ಒರಗಿಸಿಡಲಾಗಿದೆ. 
ನೆಲದಮೇಲಿರುವ ತುದಿಯು. ಅದು ಗೋಡೆಗೆ 80 ಸೆಂ.ಮೀ. ದೂರದಲ್ಲಿರುವಾಗ, 
ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ 15 ಸೆಂ.ಮೀ. ವೇಗದಲ್ಲಿ ಜಾರಿದರೆ. ಇನ್ನೊಂದು ಸುದಿ ಗೋಡೆಯ ಮೇಲೆ 
ಯಾವ ವೇಗದಲ್ಲಿ ಚಲಿಸುತ್ತದೆ? 

(9) ಒಂದು ಸಮಭುಜ ತ್ರಿಕೋನದ ಭುಜದ ಉದ್ದ ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ 2 ಸೆಂ.ಮೀ. ಗಳಷು ಸೆ 
ವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದುತ್ತಿದ್ದರೆ. ಭುಜವು 8 ಸೆಂ.ಮೀ. ಆದಾಗ. ಕ್ಷೇತ್ರಫಲವು ಯಾವ ದರದಲ್ಲಿ 
ವೃದ್ಧಿ ಹೊಂದುತ್ತದೆ? 

(10) ಒಂದು ಗೋಳಾಕಾರದ ಬೆಲೂನಿನ ಗಾತ್ರವು ಸೆಕೆಂಡಿಗೆ 25 ಘ. ಅಂಗುಲ 
ದಂತೆ ವೃದ್ಧಿಯಾಗುತ್ತದೆ. ಅದರ ತ್ರಿಜ್ಯವು 5'' ಆಗಿದ್ದಾಗ ಅದರ ಮೇಲ್ಮೈ ಸಲೆ 
(ಎಸ್ತೀರ್ಣ) ಯಾವ ದರದಲ್ಲಿ ವೃದ್ಧಿ ಯಾಗುತ್ತದೆ ಎಂದು ನಿರ್ಧರಿಸಿ. 

(11) ಒಂದು ಶಂಖಾಕೃತಿಯ ತೊಟ್ಟಿಯ ತ್ರಿಜ್ಯ 2 ಅಡಿ ಮತ್ತು ಎತ್ತರ 8 ಅಡಿ 
ಇದೆ, ನೀರನ್ನು ನಿಮಿಷಕ್ಕೆ 2 ಘ. ಅಡಿಯಂತೆ ಬಿಟ್ಟರೆ, ನೀರಿನ ಆಳ 4 ಅಡಿ 
ಇದ್ದಾಗ. ನೀರಿನ ಮಟ್ಟವು ಯಾವ ದರದಲ್ಲಿ ಹೆಚ್ಚಾಗುತ್ತಿರುತ್ತದೆ? 


ಅಧ್ಯಾಯ 8 
ಅನುಕಲನಕ್ರಿಯೆ 
(18180841101) 
1 3,1 ಅನುಕಲನ ಕ್ರಿಯೆಯು ಭಿನ್ನ ಕಲನ ಕ್ರಿಯೆಯ ವಿಲೋಮವಾಗಿದೆ. 


ಅನುಕಲನ ಕ್ರಿಯೆಯಿಂದ ಬಂದ ಫಲವನ್ನು ಅನುಕಲನಾಂಕ ಎಂದು 
ಶರೆಯಂತ್ತೇವೆ. 


ಸನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ / (0 ನ ಆನಂಕಲನ ಕ್ರಿಯೆಯನ್ನು (ಬಿ. ಎಂ 
ಸಂಜ್ಞೆಯಿಂದ ಸೂಚಿಸುತ್ತೇವೆ. 


513 ೫ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವು 005 % ಆಗಿದೆ. ಆದುದರಿಂದ 006 ಸನ ಅನಹಲನಾಂಕವು 
818 % ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 


ಇದೇ ರೀತ್ರಿ 005 ಸನ ನಿಷ್ಟನ್ನವು--510 7: ಆಗಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, 81 ೫ನ 
ಆನುಕಲನಾಂಕವು--005 ಸ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 


೫ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವು 1 ಆಗಿದೆ. ಆದ್ವರಿಂದ 1ರ ಅನುಕಲನಾಂಕವು ಸ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 
810% ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವು 0005 0% ಆಗಿದೆ. ಆದ್ದರಿಂದ, 008 0ನ ಅನುಕಲ 
ನಾವು ೩ 11 0೫ ಆಗಿರುತ್ತದೆ. 


20ೌ13ನ ನಿಷ್ಟನ್ನ ಎ (1-- 1). 


2ಬೌೊ್ತ 
ಎ ಜೌ.ಟಗ%ದಾ 
7 





4.2 ಕೆಲವು ಮುಖ್ಯ ಅನುಕಲನಾಂಕಗಳು 


ಉತ್ಪನ್ನ ೆ ". ". ಅನುಕಲನಾಂಕ. 
51% ೨-೦೦5 ೫% 
005% 518 ೫೯ 
503% '; 1೩0೫ 


€06003 ೫% 
500 ೫.1೩೧ ೫% 


೦೦೩೮೦ ೫.೦೦% 


51/7 0% 


0050% 
5603 0% 
0೦8007 0 

8960 0%.1೩೧ 0 


0೦560 0%,೦೦ಿ॥ ೮ 





147 


ದ್‌ 001% 
860% 


5602 
ದಾಸ್ಯ 0050% 
ಆ 
ದಾ 811 0% 
ಆ 
ದಾ 1೩0 0% 
ಆ 


ನಾ ದ್ಯ 001 0% 
0 


ದ್ವ 500 02% 
ಆ 


[ 
ದಾ ದ್ಯ 00600 0. 
೩ ಸ 





0053೫ 


ಗಿ 
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1 
ದ 7ರಾ ೦೦೧% 
7 
7 
ದ ದವ್ಯ ಹ್ಯಾಹಾನಷ್ಯು ೦೦5೦೦೫ % ' 
ಜ೩/2ಡಿ--1 
1 ಸಾ 
1 ` 3 12035 ೫ 
02-24 ಗಟ 61 
1 ಶ್ಚ 
೫ೂ/2೫ೌ--0ಸಿ ಪ್ರಕ 


ಈಗ, 61೧ ಸನ ನಿಷ್ಟನ್ನ 005% ಎಂದು ಗೊತ್ತಿದೆ. ಆದರೆ, 8೧% 1-೦ ' 
[ € ಇ ನಿಯತಾಂಕ ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವೂ ಕೂಡ 005 3% 


ಆದ್ದರಿಂದ. ನಾವು 005 ೫ನ ಅನುಕಲನಾಂಕವನ್ನು 511% 3-0 [0 ಇನಿಯ 
ತಾಂಕ] ಎಂದು ಬರೆಯುತ್ತೇವೆ. ಸಂಜ್ಞೆಯಲ್ಲಿ ಬರೆದರೆ, ` 


1008 ೫.0% ಎಇ 611 ೫ 43. [೦೬ ನಿಯತಾಂಕ] 
ಮೇಲೆ ಕೊಟ್ಟಿರುವ ಮುಖ್ಯ ಅನಂಕಲನಾಕಗಳನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಸರಳ 
ಅನುಕಲನಕ್ರಿಯೆಗಳನ್ನು ಮಾಡಬಹುದು. ` 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


ಜೌ 


ಹ! ಎ 
(ಗ 2ಸಯಿನ ಸರದ ಅರ್ದ ಶೀಲ (ಸ ನಿಯತಾತ] 


(2) 1474%.0%ನಾ ಸ ೦054 0 
(3) 18600 ೫.10 20.0% ಎ 3500 ಸಂ 
(4) | ಸೈಫೀ ಹಾಕ ಯಜ ಸ. 


8.3 ಅನಂಕಲನಕ್ತಿಯೆಯ ಮುಂದಿನ ಅಭ್ಯಾಸಕ್ಕೆ ತೊಡಗುವ ಮುಂಚೆ ಆದರ ಬಗ್ಗೆ 
ಮುಖ್ಯವಾದ ಪ್ರಮೇಯಗಳನ್ನು ಸೂಕ್ಷ್ಮವಾಗಿ ತಿಳಿದುಕೊಳ್ಳೋಣ. 


ಅನುಕಲನಕ್ರಿಯೆ 149 
ಪ್ರಮೇಯ 3 
1 0/(00.6% ೬ 01/00 0 [6 ಇ.ನಿಯತಾಣಿ) 


ನಿಯತಾಂಕ ಮತ್ತು ಒಂದು ಉತ್ಪನ್ನದ ಗುಣಲಬ್ಧದ ಅನುಕಲನಾಂಕಪ್ಪ, 
ನಿಯತಾಂಕ ಮತ್ತು ಉತ್ಪನ್ನದ ಅನುಕಲನಾಚಗಳ ಗುಣಲಬ್ಧಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ಉಪಾಹರಣೆಗಳು 
(1) 1286032 0% ಜಾ 2 / 50032%.0% 
ವಾತ ಓಡ 2% 


ಮಾಸ18/2/% .-ಂ 


(2) [6ಜಿಯ ವಾ4 (ಸಿಯ 7 


ಖೆ | 
ನಾ್‌ಸ್ಯ್ರ ರಂ 


ಪ್ರಮೇಯ 2 
11102 --4 (ಬಿ).0% 


ನಾ (00.0% -16 (00%: 


ಎರಡು ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಮೊತ್ತದ ಅನುಕಲನಾಂಕವು, ಆ ಉತ್ಸನ್ನಗಳ ಅನುಕಲ 
ನಾಂಕಗಳ ಮೊತ್ತಕ್ಕೆ ಸಮನಾಗಿರುತ್ತದೆ. 


ಉದಾಹರಣೆಗಳು 


(1) 1 ೧೧ 3-200800ಯ0 ಯ ಎ1 0% 4-[ 2008064 ಸಜಿ: 
ಪಾ! 0.0 3-2] 008608 ೬.6% 


2೭(-- 000%) 


ಆಊಜ್ಚ ಆ(ಸ್ಟ 


200% --0 
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(ಶಿ (0೫31.22: 


ನಾ 1 303% -( 1೬0 1 20 


ಡಾ 3/1 ಯು 210 
22 ತಿ! 2 
7) ದಾ ರುಂ 


ಇ 286 1 1... 22*3* 
ೆ 
3) ವಾ ಹರಗೆ 


ಎದ ದಾರೀ 
ಚ ಷ್ಟ್ಪಛ್ಪ 
1173 
೬..೭_೭--”೫-೯೫೩೯.೫ 
00... 


3 ಇ ಡಿ 2 
ಎದ್ದ ದ್ವ ೬... ಇಷ್ಟ ರ 
34 


2 
ಸಾನ್ಣಾ್ಗ ದಾಣಿ ೫ .108% ರು ತಂ 


3 1 
(5೨) (3 500 |್ವ: ಜಗ ೫) ೩603) 0% 


| 1 
ಮ್‌ ಪ ಪ ೩ 
ನದ) ಗಂ ರ್ಕ ೫.0೧ ಸ್ಕ್ಬ%0ಃ 1. 5005 3೫.0% 


1 
ಪಾ 7 *ಕಸ ಸಕ ತಸ: ದೀ 


9500] ಸ ಸಷ (ಇಗತಿು ಜಂ 
1 
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ಅಭ್ಯಾಸ 8 


`` ತೆಳಗಿನ ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಅನಂಕಲನಾಂಕಗಳನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯಿರಿ : 


(1) ೫ 

(2 ೫% 3%: 
ಸ 
(ಉಸ್‌ 
ಈ ಯಾತಟ? 
(0 3 


(7 ೩೫೫3--3% 3-46 


ಬೆ 


(0 ಸ್‌ ತೆ 2 


(9) ವ 33511 ೫ -- 2008% 


ತ ಕ 
(10) ಸ್ವತ 


(11) ೫ 3-300500 ೫೦೦೩ ` 
ಹ 7 ೯. 
೨/2 
(0 --1)8 
ಇಕಿ 
೬.) ಸ್ಹ 


(12) 





(13) 





(14) 


| 


(15) ಸಜ ರಂ 3 


1 
(16) 3 5003% 2೩೧ 3% ತೊಷತೆ್ಲ ಹ್‌ 


ಅಧ್ಯಾಯ 9 

ಅನುಕಲನಾಂಕವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯುವ ಕ್ರಮಗಳು 
9.1 ಯಾವುದಾದರೂ ಉತ್ಪನ್ನಕ್ಕೆ ಸೂತ್ರವನ್ನು ನೇರವಾಗಿ ಅನ್ವಯಿಸಲು ಸಾಧ್ಯ 
ವಿಲ್ಲದಾಗ ಆ ಉತ್ಪನ್ನವನ್ನು, ಸೂತ್ರವನ್ನು ಅನ್ವಯಿಸಲು ಸಾಧ್ಯವಾಗುವಂತೆ 
ಸಂಕ್ಷೇಪಿಸುತ್ತೇವೆ. ಈ ರೀತಿ ಸಂಕ್ಷೇಪಿಸಲು ಎರಡು ಮುಖ್ಯ ಕ್ರಮಗಳಿವೆ : 
(1) ಆದೇಶಕ್ರಮ [110006 0 500500೬1001 
(2) ಭಾಗಶಃ ಅನುಕಲನ ಕ್ರಿಯೆ 117087೩0007 1). 7976) 
ಈ ಕ್ರಮಗಳನ್ನು ಈಗ ನಿರೂಪಿಸೋಣ. 


೨.2 ಆದೇಶ ಕ್ರಮ 
೫ನ ಆಧಾರಕ್ಕೆ /(2)ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವು /' 0) ಆಗಿರಲಿ. ! 
1 
ಅಂದರೆ, ತ [1 (0) 
ಮ ಈಗ್ಯ ನಾವು 4 (1(0)./' ೧ನ ಅನುಕಲನಾಂಕವನ್ನು ಕಂಡುಹಿಡಿಯ 
ಬೇಕಾಗಿದೆ ಎಂದು ಇಟ್ಟುಕೊಳ್ಳೋಣ. ಇದನ್ನು ಸಂಜ್ಞೆಯಲ್ಲಿ ಸೂಚಿಸಿದರೆ 


14 (/ಓ0)/' ಓಬಿ.ಯಂ ಎ? 
(0ನ ನಿಷ್ಟನ್ನವು /' ೧%) ಆಗಿರುವುದರಿಂದ, 
"02 7-4 ಎಂದು ತೆಗೆದುಕೊಳ್ಳೋಣ. 


0 

ಆಗ್ನ /' 00) ಎ 
ಅಂದರೆ, )"' (ಬಿ.4% ಎ 06/ 

1191/00) /'()0ಯ 140.0 

ಈಗ ಸರಿಯಾದ ಸೂತ್ರವನ್ನು ಉಪಯೋಗಿಸಿ ಆನುಕಲನಾಂಕವನ್ನು ಕೂಡು 
ಹಿಡಿಯಬೇಕು, 
9,3 ಸೆಲವು ನಿರ್ದಿಷ್ಟ ಸಡ್ಟಿವೇಶಗಳು 

1 106% ಎಳೆ (0) ಎಂದು ಇಟ್ಟುಕೊಳ್ಳೋಣ. 
ಆಗ, " 
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(1170 ಐ 
(ಪಾ೫1-0 ಇರಲಿ 1 
05 . 
ವಾಗಿ 0! 14 
ದೆ!) [. 1/(ಉ ಕಿ '- 
ವಾ (ಯ --ಂ0) 1.481 
110% --ಶ)0% 
0% -ಶಿಎ! ಇರಲಿ 
00% ಎಾಟೆ/ 
0 ಎ 


ಅಥವಾ ಛಾ ಡಿ 
ನ ಇ 


ಎ 1 (6 --ಕ) ಹನ 1 1೧೨ 


511171 


ಎ.(ಗಿ,ಈ (- 1/ಯ0: ಎಳೆ 10 


ಎನೆಕ-ಟ 
ಮೇಲಿನ ಎರಡು ಫಲಿತಾಂಶಗಳಿಂದ ಕೆಲವು ಅನುಕಲನಾಂಕಗಳನ್ನು ಬರೆಯಬಹುದಂ ; 


1 


"ಯತ್ತೆಶಿ ಕಾಟ ಇರಲಿ 
` 4 
ಯದಾಹ 
ಆ 


1081 


1 
0 
| 
0 


108(0%-- 8) 


(| 
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ಇದೇ ರೀತಿಯಲ್ಲಿ 
ಸ 1 (0(-- ೪)? 
(1) ಟಿ ಯ ಗ 8 


1 
(1) [ 60೩ೂಿ ಗ 662, 
| 
(11) 1 51 (0೧%-- 0) ಯೆಯಜಾ -- ದ (0%(--ಶಿ) 


೧) 1 0೦5 (೧% 3- ಶಿ) 0% ಎ ಡೆ 518 (೧% -- 8) 


ಸ ಇತ್ಯಾದಿ 
ಉದಾಹರಣೆಗಳು 
ಜು 
2 1] 
೫ಜಿಸ 1 ಎ / ಇರಲಿ, 
ಔಡ ಎ 0 
೫00 ಮ 4 


ಯ ಗ್ಗ ದ ಲ್ಲ ಗ | 
ಆ. (ರ ( 11 
1 1 
11 
ತಾತ್ವಿ108! 
ಪಾ ತ್ರೆ108 (03-1-0 
ಸ ಡ್‌ 0% ೨3106 ೧೫. 1). 
ಲಿ) 1 ೪103 %.೪೮೦5 ಸಗ 
ಔಗ% ನಾಟ ಇರಕ್ಷ 
$003 ೫0 ಎಟ! 
1 ಭ0ಾ23 ಸ-80ಯೆ ೩-ಡು ನ | ಫ/ಗೆ 0 
ವ್‌ [ ((80/ 
1.5 
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ಪಾತ್ತಿ ಫಿ74%4 ೮ .. | ಈಗ ೫3 ನಾತಿ ಈ/ಟಕೆ2ಡ- ಂ 
0% 
ಟಿ) | ೫ (08 %)3* 


108%7-1 ಇರಲಿ 
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ದ0% ಎ0 
ಹೆ 
1 0% ದ 
` ೫೦8೭ ೭2 0 1 
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ೆ 
ರ್ಯ 
3 
ನಾದ ಸ್ಯ್ಯಾರ್‌ 


1 0% ತ 
“ಟೆ ಸಕಸ್‌ ರ ನಣ್ಯಾಾರ್‌ 
(4) |(೫%ಛಗಃ 


ದ 1 5೧ ಸ 


೧೧5 ೫% ಇನೆ 





0೦8% ಶಾಟ ಇದಲ್ಲಿ 
ಸ ದ 5107 ಬಯ ವಾಟ! 
ಪೃ ತೈ 
1 

ದಾ ದಾ 10್ಶ್ರ (ಸಂ -- 108005 ೫-0 
ಬ] 180 ೫.0% ಜಾ --108 005% --ಂ0 
` ಅಥವಾ 108800 % 4-0 
(5೨ ಇದೇರೀತಿ, / 008 1.0% ಐ 10802 8-*-6: 
(60 (ಊಟಿ:3-20 ಎ 

ಹಾ ದತ್ತಿ 00803/%4-2) --( 
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51೯% (51೧73 203 


ಎಟ ಭಾರವಾದ 32 
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೫1171111. 
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8 ೨37 
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ಡು 
(10 1 7 
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20 ಎ0! | ೯ 

4 ! 

ಸರ್ಯರನ್ನು: | 

ಸಸ 1 4 
17 ್‌ ಜಾತ್‌ 
ಟೆ 

ಪಾಡಿಗೆ / 


ನಾ (ಗಡ (2) 0 


(11) (ರ್ಯಾಾೀ 
| 
. ಕಾ|) ಸಾರದವಾಧಾಹಿ 
31...) 
ಹಡತ್ತೈನಾ! ಇಂ 
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1 
ರಾರಾ 





2 3 ಇರಲಿ 
ಜ್‌ 
ಬಟ 
ಎ ಗ ಚ್ಮ ್‌ೆ 
ನ. ಗ 
1 
ಎಟ ದಾತ 
ಎತ ಜಾಣ ತ್ಟ 
3.೫ (13) ,., ಎ 
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_ ಎರಡು ಉತ್ಪನ್ನಗಳ ಗುಣಲಬ್ಧದ ಅನುಕಲನಾಂಕ - (1ನೆಯ ಉತ್ಪನ್ನ 
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ಜಾಸ್ತಿ 23610 2) -- | ೫61೧ 2% 0% 
1 ಸ:811 2: 0% ಕಂಡುಹಿಡಿಯೋಣ. 
ಇದರಲ್ಲಿ ॥ ಜಸ, ಐ" ನಾ$[12% ಇರಲಿ, 
ಟೆ ಎಸ್ಕೆ ಐ) 5112/0% 
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1 (00 ಮತ್ತು $ 0೧ ಎಂಡು ಅವಿಚ್ಛಿನ್ನ ನ್ಮ ಉತ್ಪನ್ನಗಳಾಗಿದ್ದು 1% 0] ಅವಕಾಶ - 
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ಜಾನ ಚದರ ಮಾನಗಳು 
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(1) ಖಾಸ ಸಸಿ ಎಂಬ ರೇಖೆ 7ಎ 2 ಮತ್ತು ೫ ಇಇ 4 ಎಂಬಲ್ಲಿ ಎಳೆದ ಭರಿಜಗಳಂ 
: ಮತ್ತು -ಅಕ್ಷ. 
(2) ) ಹಾಡಿಸಿ ಸಇ1 ಎಂಬ ರೇಖೆ, ಬ ಎ0 ಮತ್ತು ಜಎಾ4 ಎಂಬಲ್ಲಿ ಎಳೆದ 
ಭುಜಗಳು; ಅಕ್ಷ. 
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೩ -- ಅಕ್ಷ. 
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ಭುಜಗಳು ; ಅಕ್ಷ. 
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(5) ) 681 ೩ ಎಂಬ ರೇಖ್ಕೆ / ಜಾತ್ತಿಇ ಮತ್ತು ಹತಃ ಕ್ರಿಸ ಗಳಲ್ಲಿ ಎಳೆದ 
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12. 


13. 
14, 
5, 
16, 
17. 


18. 


ದಾಟ ಹುಬ ಣಿ ಣ್‌ 


ಕೃಷಿ ವಿಶ್ವವಿದ್ಯಾನಿಲಯದ ಪ್ರಕಟಣೆಗಳು 


ಸುಭಿಕ್ಷತೆಗೆ ತೆರೆದ ಬಾಗಿಲು (ಪ್ರತಿಗಳು ತೀರಿವೆ) 
ಪೀಡೆ ನಿರ್ವಹಣೆ ( ಸ ) 
ಕೇಟಿ ವಿಂಗಡಣೆ ೯ 

ಕೀಟ ಹತೋಟಿ | (ದ್ವಿತೀಯ ಮುದ್ರಣ) 
ಸಾಕುಪ್ರಾಣಿಗಳ ಶರೀರ ಕ್ರಿಯಾಶಾಸ್ತ್ರ--ಭಾಗ 1 

ತರಕಾರಿ ಬೇಸಾಯ (ಪ್ರತಿಗಳು ತೀರಿವ) 


(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 

ದತ್ತು ನೀರು ಸಂರಕ್ಷಣಾ ಕೈಪಿಡಿ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 

ರೈತರ ನೆಚ` ಮೆಚ್ಚಿ ನ ಮರಗಳು (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 

ಸಾಕುಪ್ರಾಣಿಗಳ ಶರೀರ ಕ್ರಿ.ಯಾಶಾಸ್ತ್ರ--ಭಾಗ 2 (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 


ಮೈಸೂರ: ರಾಜ್ಯದಲ್ಲಿ ಕೃಷಿ (ಪ್ರತಿಗಳು ತೀರಿವೆ) 
ಮಣ್ಣು ಮತ್ತು ನೀರು ನಿರ್ವಹಣೆ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
". (ಕ್ಕಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
ಮಣ್ಣು ,.. ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
ಕೃಷಿ ಸಹಕಾರ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 

ಕಳೆಗಳು. ಮತ್ತು ಕಳೆಗಳ ನಿಯಂತ್ರಣ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಕಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 

ಗೋಸಂಪತ್ತು (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 

ಧಾನ್ಯದಾಸ್ತಾನು ತತ್ವ ಮತ್ತು ಪದ್ಧತಿಗಳು (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 


ಮಣ್ಣಿನ ಫಲವತ್ತತೆ ಹಾಗೂ ಉತ್ಪಾದಕತೆ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
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20. 
21, 
22, 
23. 
24, 
25. 
26. 
27. 

28. 
29. 
30. 
31. 
32. 

33. 


34. 
35. 


ಪಶುವೈದ್ಯಕೀಯ ವಿಜ್ಞಾನ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಪಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
ಹೊಲದ ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ ಕೆಲವು ಕೀಟಗಳು (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 


ಟ್ರಾಕ್ಟರುಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳನ್ನು (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
ಸುಸ್ಥಿ ತಿಯಭಿಡುವ ಕೃಮಗಳು (ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
ಸಾಕುಪ್ರಾಣಿಗಳ ಶರೀರ ಕ್ರಿಯಾಶಾಸ್ತ್ರ--ಭಾಗ 3 (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
_. (ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 

ಕೃಷಿ ವಿಸ್ತರಣ ಶಿಕ್ಷಣ ಪದೃತಿಗಳು (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪೃತಿ) 

ಕಣಜದ ಪೀಡೆಗಳು ಮತ್ತು ಅವುಗಳ ಹೆಶೋಟಿ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 


(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪತಿ) 


ಸಸ್ಯವರ್ಗೀಕರಣ ಶಾಸ್ತ್ರ 1 (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 

ಪಕ ಆಹಾರ ಎ1... ೬... (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೂ ಪ್ರತಿ) 

ಕಡಲ ಮಿನಾನುಗಾರಿಕೆ... - . (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 


(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
ಧಾನ್ಯದ ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವಕೀಟಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ 
ಕಬ್ಬಿನ ಬೆಳೆಗೆ ಬೀಳುವ ಕೀಟಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ 
ಶಿಶುವಿಹಾರ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 

(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
ಬೇಳೆಕಾಳು ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ ಕೀಟಗಳು ಹಾಗೂ 

ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ 


ಷಿ ಎಂಜಿನಿಯರಿಂಗ್‌ ಪಠ್ಯಪುಸ್ತಕ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
ಸಮಾಕ್ಷಣೆ (ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
ಇಲಿಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ನಿಯಂತ್ರಣ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 


(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
ತರಕಾರಿ ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ ಕೀಟಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ 
ಹಣ್ಣಿನ ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ ಕೀಟಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ 


640, 


47. 


48, 


40 
50. 


` ಕ್ಯಾನಿಂಗ್‌ ' ಆಹಾರ ಜೋಪಾಸನೆಯ ಒಂದು 


ಆಧುನಿಕವಿಧಾನ (ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
(ಕ್ವಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 


ಆಲಂಯಾರ ಸಸ್ಮಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ ಕೀಟಗಳು 
ಹಾಗೂ ಆವುಗಳ ಹತೋಟಿ 
ಜೀವಕೋಶ ಕ್ರಿಯಾಶಾಸ್ತ್ರ ಮತ್ತು ಜೀವ 


ರಸಾಯನಶಾಸ್ತ್ರ 


(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ 


ಎಲುಬು ಶಾಸ್ತ್ರ ` ೬.0 | | 


"ಸ್ರ ಕಕ್ಕಾ 


ಕಡಲೆಕಾಯಿ (ಶೇಂಗಾ) ( 
ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ ಪ್ರವೇಶಿಕೆ ಭಾಗ-1 


ತೆಂಗು. ಅಡಿಕೆ ಇತರ ಗರಿಮರಗಳ 
ಶೇಟಿಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ 
ಪ್ಲಾಂಟೇಶನ್‌" ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ ಕೀಟಗಳು 
ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ 
ಭಾರತದಪ್ತಿ ಕೋಳಿಸಾಕಣೆ 


(ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 


(ಸಾದಾ ಪ್ರಶಿ) 
ಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
ಬಲ 


(ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 


ಮು. 
(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 


(ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
ಪ 


(ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 


(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 


ಎಣ್ಣೆ: ಬೀಜ (ಕಾಳು) ಗಳ ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ 
ಕೀಟಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ 
ಕಲುನಾರು (ಭೂತಾಳೆ) ಗಿಡಗಳು 


(ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 


(ಕ್ಮಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 


ಗಣಿತಶಾಸ್ತ್ರ ಪ್ರವೇಶಿಕೆ ಭಾಗ-2 
(ಕ 
ಸಸ್ಕ ಸಾಮ್ರಾಜ್ಯ 
ಮೂಲ ಅರ್ಥಶಾಸ್ತ್ರ 
ಜೇನುಸಾಕಣೆ ವ 
ಭಾರತೀಯ ಗ್ರಾಮೀಣ ಯುವಕ ರೈತ ಸಂಘಗಳ 
ಸಂಘಟಣೆ 


(ಸಾದಾ ಪ್ರತಿ) 
ಇ ಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
(ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
(ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
(ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 


(ಅ್ಜನಲ್ಲಿದು 
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` 20-00 


(ಕ್ಯಾಲಿಕೊ ಪ್ರತಿ) 
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52, 


53. 
54, 
55. 
56. 
57. 
58. 
59. 
60, 
61, 
62. 


63. 


64. 


65. 
66. 
67. 
68. 
69. 
70. 
71. 


ಹತ್ತಿ (ನೂಲು) ಹಾಗೂ ನಾರಿನ ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ 


ಕೀಟಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಭಾರತದಲ್ಲಿ ಜೇನುಸಾಕಣೆ (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಪಶುರೋಗಗಳು ಮತ್ತು ಸಾರ್ವಜನಿಕ ಆರೋಗ್ಯ (ಅಚ್ಚಿ ನಲ್ಲಿದೆ) 
ಪರಕಾರಿ ಬೆಳೆಗಳ ಕೇಟ ನಿಯಂತ್ರಣ (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಮೀನುಗಾರಿಕೆ (ಅಚ್ಚಿ ನಲ್ಲಿದೆ) 
ಸಾಕುಪ್ರಾಣಿಗಳ ಭ್ರೂಣಶಾಸ್ತ್ರ (ಅಚ್ಚೆ ನಲ್ಲಿದೆ) 
ಸಾವಯವ ರಸಾಯನ ಶಾಸ್ತ್ರ (ಅಚ್ಚಿ ನಲ್ಲಿದೆ) 
ಬೀಜಗಣಿತ ಪರಿಚಯ (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಕೃಷಿ ರಸಾಯನಶಾಸ್ತ್ರ ಪಾರಿಭಾಷಿಕ ಶಬ್ದ! ಕೋಶ (ಅಚ್ಚಿ: ನಲ್ಲಿದೆ) 
ರೇಖಾತ್ಮಕ ಬೀಜಗಣಿತ ಅಚ್ಚಿ ನಲ್ಲಿದೆ) 


ಹಸುರೆಲೆ ಗೊಬ್ಬರ, ವವು ಹಾಗೂ ಉಪ್ಪು ಫನೇರಳೆ 

ಬೆಳೆಗಳ ಕೀಟಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಮಾದಕ (ಹೊಗೆಸೊಪ್ಪು. ಗಾಂಜ) ಹಾಗೂ ಸಾಂಬಾರ 

(ಅರಿಶಿನ ಇತ್ಯಾದಿ) ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ ಕೀಟಗಳು 


ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ ಹತೋಟಿ (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಬೆಳೆಗಳಿಗೆ ಬೀಳುವ ಕೀಟಗಳು ಹಾಗೂ ಅವುಗಳ 

ಹತೋಟಿ (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಸಾಕುಪ್ರಾಣಿಮೂಲದ ಸೋಂಕುರೋಗಗಳು (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಸಂಸ್ಕೃತಿಯ ರೂಪಕೆಗಳು (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಹುಲಿ--ರಾಷ್ಟ್ರೀಯ ಮೃಗ .. (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಸಹಕಾರಿ ಬೇಸಾಯ (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 
ಜೀವಕೋಶ (ಅಚ್ಚೆ ನಲ್ಲಿದೆ) 
ಮಣ್ಣು ಶಿಲೀಂಧ್ರ ಕೈಪಿಡಿ ` (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 


ನೀರಾವರಿ ತತ್ವ ಹಾಗೂ ಪದ್ಧ ತಿಗಳಾ (ಅಚ್ಚಿನಲ್ಲಿದೆ) 


